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ENETORVM celfijpma Re/pu- 
blica 3 qua C&h SMaieSlate in {ignitur, 
dum quot Senatores , O* Patres , 
tot Crumina i a edat , confulto Vos 
C Equites JlluflrtJJimi , ftj Excelle n- 
tijjiw ) Mercurios felegt , o >t Ger- 
manica aula , quam publico nomine fa- 
lutatwi aditis , pro legattonts dignijjima ojqfitio^iros exce- 
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, ptjp glorietur, quibus vifendas par efl vt confluat y 1? ai* 
uoluatur genibus objequentijfmus Orbis, ProfeRo inam» 
pltffimi muneris pompam corda vobifcum trahitis , omnium - 
que Vos comitantur vota dedita mancipia . AZolus > 
Neptunus , pro vefri tranquillitate itineris leges ferunt 
rv entis , Ac vndis ,• humus tucundiori amanitate feuigatur ; 
CMaiejlas currum componit ' y ducit Virtus j Famaque tubis 
gloriofiorem aduentum perfinantibus dat amas , vt populos 
cunSlos habeatis felkiter obuios . ‘Pariter ego comitatui 
me adiungere ardentius exoptaui, incunUanter decreui, ne 
quos Macenates 5 , ftj Patronos venerantur ammtfenfus , 
vnquam defer er ent . Vobis ideo, quos vere Geometrici Or- 
bis Hercules fas efl appellar e y fe jiftit mea Mathefis > Ve Uro 
Nomini praclariffimts titulis feinfcribit , Vobis fe humil- 

lima dicat , arrhamque exhibet deuiRtjfmi fludij . J>)uof 
igitur exarati apicts has quale/cumquepagmas implent > tot 
Vobts erigunt mommenta , tot vestra probitatis excitant 
te fles , tot eximia vefrttm nobilitatis , & laudis explicant 
elogia . Exigua fane hac elucubratio , (df tenuis labor ,/ed 
quem meritorum amplitudine cumulatis , ftmmaquc vo- 
uentis deuotto complet , & abfolutijjhnum perficit , Exce- 
pi at is. conciuts obf equiam ? quod A patrifs vndis erga Vos 
fiautter ebibit y pretio (tus meherclc cunSlis opibus , dum ve- 
. Ura fapientia , (^T nobd tate ditatur y venerabunda affeftus 
pondere non lf utter grauitat «. Forfan (df hac opellula car- 
minibus Homeri non muadet t fi vos 3 qui Macedonis pra- 
flantiam aquatis y vrbamtate lenijftma tpft fuffragabimini « 
plura adderem , qui plurima debeo , maximaqtte libare per- 
cupio . AU calamo , iter vobis impofitum 9 tamque immi- 
nens 


Oigitized by Google 


»t»s Slxtuii netu. Difeejfum , tf- reditum Puta Vetk 
bene fortunent, Ducutfe/pitcs Virtus , Fortuna reducat in- 
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Noi Reformatori dello Studio di Padoa ? 

H Auendo ofleruato per fodi dei Padre Inquifitptc non 
cflerui, nel Libro Intitolato de Infinitis Parabolis 
Geometricis dd Pad. F. Steffano Angeli da Venetia 
dell* Ordine de Gcfuati , cofa contro la Santa Fede ; co- 
me pure per atteftato dei Segretario noftro niente con- 
tro Prencipi > & buoni coftumi, concedemo licenza . che 
pofli cfler ftampato , douendo olferuarfi gl’Ordini, & 
e flere prefentate doi Copie per le Librarie Publichc di 
Padoa,edi queftaCitta. In. 

Dat. dal Magiftr. noftro Fct*, i£j8. 
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BENEVOLO- ; 




V B L 1 C i iuris fecimus elapfo 
anno 1658. Libellum quendam, 
cuius titulus . SLXAGINT A 
PROBLEMATA GEOME- 
TRICA. In huius calce appendi- 
culam adiunximus, in qua occurri- 
tur P. Mario Bettino, Mathematico melifluo Socie- 
tatis lesu, Caualeriana indiuifibiliaveluti D.emo- 
nespauenti. Paucis verb tranfa&is diebus a fupra 
di&i libelli impra?flione, forte incidimus Veneti js 
in libraria taberna Minerusedn opus aureum P. An- 
drea: Tacquet, Mathematici difertiflimi eiufdem_» 
focietatis. CYLINDRICA , ET ANNVLARIA 
nuncupatum . Cuius operis dum paginas curfim 
volueremus, incidenter infpeximus fcholium pro- 
pofjt. 1 a. lib. pri. in quo indiuifibilia carpit, talibus 
ycipts. ^Mcthoduty dcwonHr<xndi per mdwfibilia , <~uel 
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( rvtego appellare foleo ) per hettrogenea / quam nobilis geo- 
metra Bonauentura (faualeriusin lucem protulit, pro legiti- 
ma, ac geometrica admittendam non extfiimo, &c. Dol ui- 
mus vehementer, opus tanta eruditione refertum, 
non prius ad manus noftras peruenifse . Cenfura 
autem in ipfo contra indiuifibilia pronuntiata , pa- 
rum, aut nihil nos deturbat. Vetera etenim conti- 
net , & non nifi eorum modica, & in bccilliora , quae 
prius ab ipfomet Caualerio in praefatione geome- 
tris indiuifibilium, &a Guldino in Centrobaryca 
obijeiuntur; quibus cum fatis, fuperque occurrerit 
ipfemet Caualerius, & in eadem praefatione, & in 
exercitatione 3 contra Guldinum confcriptaj nobis 
non eft necefle tempusconterere,eadem repetendo. 
Leuiter dumtaxat aliqua tangemus in cenfuris Tac- 
quet contenta . 

Scholium ergo Tacquet, exordium fumit a nomen- 
clatura indiuifibilium methodi. Caualerius, fuam 
methodum appellauit methodum indiuifibilium-.. 
Tacquet vero methodum per heterogeneanurica- 
pat . Sic enim loquitur . Methodum demonstrandi per 
tndiuijibilta , njel ( <~vt ego appellare foleo,) per heterogenea . 
Veru m enim verb, quoniam omnes illi, qui apudho- 
minesnotafapiencis in (igniti fune, inter qiiosex- 
' tant Cratyllus , & Heraclitus apud Ammonilmi r. 
Pcriher. cap i- & Pythagorici apud Dexippum ibi- 
dem cap. 6. : apertis verbis pronuntiant , fapientis 
' J munus e(Te e rerUm natui isjfiomina extraherer ^lin- 
quimus tus diligentiae confiderandum ( benigrie Ic- 
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&or)quifnamfapientiorem fe prtebuerit inhuiufee 
nominis impofitione , Caualerius, an Tacquet. Me- 
thodus , de qua nunc eft Termo , procedit a lineis ad 
plana , a planis ad corpora ; quidquid enim pronun- 
tiat de omnibus lineis duorum planorum, intelli- 
gendum aflerit de ipfis planis ; & quam proportio- 
nem reperit interduorum folidorum omnia plana j 
affirmac eandem intercedere interfolida ipfa . Cum 
autem linea: exrent natura: diuerfac a planis, & plana 
a folidis ; hinc Tacquet videtur methodum hanc per 
beterogenea nuncupare. Caualerius vero, quia li- 
nea: Tunc indiuifibiles fecundum latitudinem, vtpotc 
ipfa carentes & plana funt indiuifibilia fecundum.* 
profunditatem , vnde linea: funt indiuifibiles fecun- 
dum peculiarem diuifionem fuperficierum , tmeque 
indiuifibiles pariter fecundum propriam diuifionem 
corporumjmethodum pr^fentem, nomine indiuifibi- 
lium methodi infigniuit. Vtique Caualerius agno- 
uit,quod omnibus nimis eft obuium, nimii um lineas 
heterogeneas efle refpc&u planorum , planaque he- 
terogenca extare refpe&u folidorum . At hsec no- 
menclatura nimis vniuerfaliter naturam methodi 
exprimit, qua: prseflius , & fpecificatius eft adnotan- 
da . Vtique probationes per methodum praTenccra 
inftituuntur per hecerogenea , fed per heterogenea, 
talis natura:, quae funt indiuifibilia. Heterogeneicas 
enim dat efle genericum j Indiuifibilitas vero fpeci- 
ficum. ved adafiatranfeamus. 

Poftquam Tacquet afti rmauit methodum indiui- 
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(ibil ium illegitimam cenflndam cfle , quia proce- 
e ita lineis ad fup^rficics, afuperficiebus ad plana, 
affert exemplum argumentationis per indiuifibilia , 
exclamans . Nam, ut rem exemplo declaremus, quem con - 
umeat iflhaec ratiocinatio. &c. Quem conu ineat? omnes 
geometras , qui de ipfafunt loouci , tribus dumtaxat 
mathematicis , Societatis lesu exceptis, Guldino, 
BettinOj&Tacquec. Nos enim alios non vidimus 
ab his, ipfamnon approbantes. Qualiter enim ipfa 
vfi fint Ioannes dc Beugrand, & ioannes Antonius 
Roccha, poterit Le&orinfpicereincx' rcit Caualc- 
rij. Qualiterctiam ipfam adhibuerit, -ampliauerit- 
que egregius Etiangc lifta Torricellius , fua perlu- 
it: anti opera, patebit. Inueniet enim ipfutndedi- 
menf. Parab. pag. 55. de tali methodo ficalloquen- 
tem . Reliquum e fi , ut eandem parabolae menfuramnoua 
quadam, fed mirab it ratione aggrediamur 5 ope Jcilicet Geo- 
metriae indiuifibilium 3 (gjf hoc diuerfis modis, & c. Et pag. 
5 6. Quod autem haec tndtutfibthum geometria nouum peni- 
tus muentum fit, equidem non aufim affirmare . Crediderim 
potius ueteres geometras hac methodo ufos m inuentione 
theorematum difficillimorum , quamquam m demonfiratio- 
nibus aliam uiam magis probauertnt ,fiue ad occultandum 
artis arcanum , fiuene ulla inuidis deerat oribus proferre- 
tur occafio contradicendi . Quid quid e fi , certum e SI hanc 
geometriam mirum ejfe pro inuentione compendium , (fff in- 
numera quafi imperfcrutabiha theoremata , brembus , dire- 
tifis , affirmatiuifque demmSlratiombus confirmare 3 quod 
per doSirmam antiquorum fieri minime pote fi . Hae c enim e fi 
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in ^Mathematicis /pinetis uia vere regia, quam primus om- 
nium aperuit y (£) ad publicum bonum complanauit mirabi- 
lium inuentorum machinator ( aualerius . Et in appendi- 
ce de cycloide , pag- 8 6 . ait . Prima , (gd tertia ( intelli- 
ge, demonft rationes ) pernouam Jndtuifibilium geome- 
triam nobis amicijjimam procedent . Et in proemio ad Le- 
porem , in problemate /olidi acuti hyperbolici infi- 
nita? longitudinis pag,9 4. ait .^uo ad methodum demon- 
strandi , unicum quidem , pr a apuam theorema duplici 

conatu 0 (lende mus , & perindiuifibil a , & more ue ter uni . 
^Quamquam ( ut uera fateamur') primo inuentum ft per 
tndtuif bilium geometriam , qui f ane uerus e (l demonstran- 
di modus , fcienti ficus y femper dire SI us , (j^T ipfi natura ger- 
manus . Miferet me uetens geometria , qua cum indiuiji- 
bdium do£tnnam y fiue non nouerit , fiue non adrn ferit , circa 
dimen (tonem J olidorum adeo paucas ueritates inuenit , ut 
ipfi penuria infelix ad atatern no (Iram peruenerit . Antiquo- 
rum enim theoremata , circa do£lrinamfolidorum y quota pars 
funt contempL tionum , quas mirabilis nojlro <euo f aualerius 
(omijjis alijs) tnHituit , circ.t tot dafes fohdorum(fpecte dif- 
' ferentium , multitudine abundantium ? Et itidem profe- 
que ns fuumdifcurfum, dicens, se velle procedere 
per inditiifibilia curua, quorum nullum exemplum 
tradidit Caualerius , ait , fibi fufficere quod fuum li- 
bellu n approbauerit doftijfimus , eruditiffimus uir 
Raphael Magiottus . Quibus verbis , nos admonet, 
etiam Magioctum , vnum ex illis fore , quem ratioci- 
natio per indiuifibilia, coruincat. Etpagina 116. 
ait . T amen ut tn hac parte fatis faciam leSlort , etiam tn - 

b $ diui— 


Digitized by Google 


r 


diuifibiUumparutp tmico , iterabo hanc ipfaw demon (Iratis 

nem m calce opens,per fohtam rveterum geometramm^viam 
dcmonHrandi , longiorem quidem , fed non ideo mihi certio- 
rem, Francifcusetiama Schootcn Leydenfisinfuo 
tradatu de organica conicarum fedionum in plano > 
deferiptione, geometriam Indiuifibiliu-m Caualerij 
pa/fitiprecipit , &i in praefatione ad Lcdorcmait. 
quarum demonstrationibus LeSiorem monitum nxkm , me 
breuitatis caufa methodo indiui fi bilium , quam ftibulf fimus 
'ZJir Bonauentura faualeriusiniuit y fuiffe innixum: licet , td 
alta quoque ratione exhibere potuerim . Ricardtis Albius 
Anglus , vir nobisfacie notus, & amici (Iimus, in fuo 
hemifpharriodiflcdo coroll. propofit. 39 . ait. Vnde 
per Geometriam tndiuijibilium a P. Bonauentura Caualerio 
nuper repertam, f acilc demonf rabitur c. Et Paulo poft. 
Multa autem funt , qua ope huius Geometria facilius m lu- 
cem prodeunt , quam r veteri Archimedis Methodo , ideo a 

geometris non neghgendam cenfeo . Jfmael Bullfaldus in 
fuotradatu dc lineisfpiralibus,in notat. 2. propofit. 
4 2 • ait . Obiter hic notabimus tam perperam , ac improprio 
nomine iudiuifibihum Methodum , nouum fuum artificium 
appelUuiffe Caualerium^quam fubtili^ac mirabili fagacitatc y 
profundaque mentis indagine illud innem ffe y &c. Et paulo 
poft. fta <-vt appofiie magis illam exceUentiJJimam Metho- 
dum B'tAaicai appellautjfet , quam tndtufibilium . 
Quod tamen ,t anti <- viri y mihi olim noti , ac amici futna de- 
trahendi animo didum , nullus credat 5 illum enim maximi 
femper feci y (ff ueneratus fumi taw pulchrum <-vero ipfus 
muentnm conuenicnti nomine appellatum w» fufie, mihi di- 
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J plicets ftj fi mmutauero > nec tpfi fi '-umeret , mole fle lat»~ 
rusejfetyffic. Hic vt vides (amice Le&or)iBullkl- 
dus methodum indiuifibilium approbat* enccwhijk 
que extollit, quod ad noftrum negotium faceflit; Cor 
lum contendit haud concini nomine expreflatn fui£ 
fe, ad quod infra.. Omnes ergoaflatos prsrJcIarifc 
ipos geometras. conuincit ratiocinatio per indiui;* 
fibilia , nullumque vidimus fateri non conuinci, 
nifi tres lefuicas, Guldmum, Bettinum , &Tac- 
quet ; at quo fpiritu du&os, ignoramus. 

AffignatTacquet rationem cur colle&io perin- 
diuifibilia non conuincat , & aliqua dicit, ad qua? k 
egregie refpondet Caualerius ipfemet . Duoautem 
tanrum conllderabimus. Primum eft,' quod corn- 
pofitionem continui ex indiuifibilibus Tacquet om« 
nino refpuit ; de ipfaenim fic loquitur . alterum 
( fubincellige>cornpofirio continui ex indiuifibili- 
bus) cum geometria fic pugnat , <-vt mfi illud ipfa defiruat , . 
ipfiim de fimi , ne ce fle fit . Quamuis methodo indiuifi-> 
bilium parum interfit coalefcat continuum ex indi- 
uifibihbus, necne; & quamuis haud lubeat hic ex - 1 
plicare propriam fenrentiam : nihilominus conftan- 
teralferiT.us , quod fiad approbandam methodum 1 
indiuifibilium ncceffario requireretur coagtnenta-o 
tjo concinui ex indiuifibilibus, ha:c nobis ex ifta_> 
methodo dumraxat roborata , cerci/Irira efTec." Me- 
thodus etenim comprobari debet ex proprijsvJion 
cx alienis, cx fine fuo, i on ex txtrinfecis. Metho- 
di finis cft veritatem gignere, ipfa perperam non 

vten- 
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vtenti, veritas femper fulget; numquam cafus efl: 
reperibilis , quo errorem produxerit . Quid ergo 
amplius defideratur? Offendit compofitio ex indi- 
uifibilibus ? Recipiatur hxc , & huius veritatis 
cognitio agnofcatur tanquam huiufce faecundiffi- 
mae methodi foboles. At, vt diximus, falfumTac- 
quet fupponic , dum putat Indiuihbilium metho- 
dum perire , ablata compolitione* continui ex in- 
diuifibilibu? . Minime coalefcat ex indiuifibilibus 
continuum, nihilominus indiuifibilium methodus 
inconcuffa manet. 

Secundum eft, quod methodus praefens egregie' 
adftruere videtur compofitionem continui ex indi- 
uifibilibus. Cupimus 1 c&orem fpeculari caufam, 
cor in argumentatione, quam geometrae Archime- 
deam vocitant, neceflariam omnimode fe praebeat 
ad impoflibile dedu&io . Haec aurem facilis erit in- 
tuitu, confideranti modum in fimili argumentatione 
exercendum . Cupiamus oftendere modo Archi- 
medeo aequalitatem duorum corporum ; nobis in- 
feribenda erunt , in praefatis corporibus, alia cor- 
pora, nimirum, vel cylindri, velprifmata, &c* O- 
ftendendo vnicuique inferipto in vno corpore, ae- 
quari aliud in alio corpore inferiptum; vnde tan- 
dem colligemus , omnia corpora inferipta in vno 
corpore , aequari omnibus in alio corpore inferiptis. 
Verum , quoniam ifth.rc corpora in illis corporibus 
inferipta, licet fint partes illorum corporum, atta- 
men , nequaquam funt omnes partes, minimeque 
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rmic partes aliquotae , fed aliquantae, ideo ad colli- 
gendam squalitatem inter ipfa corpora, dedu&io ad 
impolfibile omnino neceflariaconfpicicur. Secus ac- 
cideret fi partes illae &aIiquotae,& omnes cflent. Sta- 
tim enim probata squalitate omnium partium vnius 
corporis, cum omnibus alterius corporis partibus, 
clarifii na , direfraque confi. quentia , squalitas cor- 
porum innotefceret . Cur ergo raciocinarioper in- 
diuifibilia femper eft regia, femper dire&a? Non 
alia fane videtur affignaoilis germana caufa , nifi 
quia indiuifibilibusvtendo,vtimurpmnibus magni- 
tudinum partibus. Hinc ergo oritur, quod ftabilita 
proportione , squalitateue inter ipfa omnia indiui- 
fibilia , ftatim proportio , iqualitafu£ inter ipfas 
magnitudines , quarum indiuifibilia ipfa omnes funt 
partes, eluccfcat. Hic autem videtur innuere ipfe 
Bullialdus in loc.cit. dum ait. ‘Debuerat Caualerius 
animaiuertific artificium eiufmodi , aliud nihil efie , quam 
ciufdem me <r fiura i <~uel eiufdem proportionis, per omnes dua- 
rum pofitarum magnitudinum partes , continuam >fimilem- 
que in infinitum applicationem . Per indiuifibilia fit vti- 
que omnis applicatio, & in infinitum, & omnium 
( vt ita loquamur ) partium, quae nequaquam fit, di- 
uifibilia applicando j quiafic, non fit omnium par- 
tium applicatio. Quanta autem veritate fu biungac 
Bullialdus hic verba . Jta a>t appofite magis illam ex - 
cellentiffimam methodum VptnvYnuTeia» appellauijjet fluam 
indiuifibilium , nobis non conflat. Vti que methodo 
indiuifibilium , fit applicatio per omnes partes , fed 

per 
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perquas partes, nifi per indiuifibiles? Non eft enim» 
vniuerfaliter verum, qubd fupra ait Buliialdus. A (ul- 
la enim quantitas continua eft mdiuifibilis . Verum enim 
eft, fi loquamur abfolute, minime, refpe&iue. Line?, 
etenim, fuperficiefquefuntdiuifibiles: ilis quidem 
fecundum longitudinem , ha! autem fecundum lati- 
tudinem etiam . Sed linea*, ad fuperficiem relata!, 
funt indiuifibiles , iuxta diuifibilitatem peculiarem 
fuperficiei j fuperficies pariter ad corpora relata?, 
funt indiuifibiles fecundum propriam corporum di- 
uifibilitatem. Vnde omnes linea? fuper ficiei,omnefi 
que fuperficies corporum, funt omnia indiuifibilia 
immediata, illa? fupei ficiei, hac vero corporis . Quia 
ergo continua , & infinitaapplicatio eft omnium in- 
diuinbilium magnitudinis , in qua fit applicatio; re- 
fteCaualerius hoc expraeflit, fuam methodum in- 
diuifibilium > nuncupando. Sed ad 1 aequet redea- 
mus . 

Qui in fchol. propofir. i. lib.a.ait. Cum theorema 
um geometrice demon ftratum probare aggredior perhetero- 
genea, in difeurfum incido , quo omnis illa argumentandi ra- 
tio , quam etiam fupra negatu e f e geometricam , erroris , @T 
falftiatis argui njidebaiur . Subiungit aliqua exempla, 
in quibus ex indiuifibilibus^>erperarnadhibitis,fal- 
fu m conclud i tu r . Sed in illis identitas tranfitus adeo 
a Caualerio inculcata, nequaquam feruatur. Agno- 
uit hoc, poft plura ptofufa verba, ipfemctTacquer, 
inquiens. Refpondco nihilominus ad infantias haSlenus 
allatas , wijs non feruari aqualia tndiuijibihum inter ualla . 

Nihi- 
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Nihilominus veritate perfpeda, & inneficada obie- 
dionum animaduerfa, Lapps ad inftar propriae ad- 
hiret opinioni, indiuifibiliummethodum illegiti- 
mam, rationibus imbecillibus, & eneruibus cenfen s* 
Quam vero irrationabiliter opinionem luam tuea- 
tur, oftenfum fuit a Caualerio, locis fupra citatis* & 
tadumfuitfupraa nobis aliqualiter , Kelinquarifous 
ergoifthax, & nequado fimilibus nugis patienda 
tua (humaniflime Ledor) amplius abutamur. So- 
lum cupimus admoneri, nos in hoc opere Te fuppo- 
nere in mathcfi non modice verfatum . Hinc fadum 
eft, nos quafdam minutias haud curafle.Supponimus 
enim Te verfatum in dodrinis Euc)idis, Apollonij , 
Archimedis ,& aliorum . Qua propter cqncjse ali- 
quando locuti fumus . Rogamus edam , 

Te, aliqua breuitati temporis coridonare:cotalienim 
libri compofitioni .eiufdcmque imprsfiioni nec an- 
num conceffimus . Hoc autem non irrationabiliter 
prodi/ e • Caufam attamen humlcc celeritatis haud 
licet in praefend tibi aperire. Fruere his, alia expe- 
da, pracipucfequend anno, quo, Deo fauente, Ti- 
bi communicabimus nonnulla circa centrum gra- 
uitatis hyperbole, & circa aliqua folida ex ipfa ge- 
nita, & forfitan tradatum de infinitis fpiralibus. 
Vale-;. 
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Reuerendiflimi Patris Generalis. 

LAVDETVR 1ES VS CHRI S T VS. 

O PVS infcriptum , De Infinitis Parabolis, &C. 

compofitum ab zAdmodum Reu. P. Stcpha.no de An- 
gelis Veneto profejfo NoHrt Ordinis Jefuatorum , actn Pro- 
cincta Veneta ‘Definitore , concedimus Typis demandari , 
dummodo habeat necefiarias licentias , approbationes , 
qua de ture Junt necejfarta f£/c. 'jn quorum fidem prafen- 
‘ tes manu propria fubfcripfimus , ac proprio No&ri Offici j fi- 
* gillo mumuimus . 

Datum Brixia InV^pHro Monafierio Qorporis QiriTlt , 
die quint ode cima Januarij i 6 5 p. 

- Fr. Antonius Nouellus Gen. Iefuat. 
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V' M , eorum quae in fequentibus 
pertradandafunt, prsecipua, prin- 
cipalifquepars verletur circa infi- 
nitas parabolas , peroptimum iudi- 
cauimus, naturam illarum , ante ce- 
tera, explicare. Quod licet egregie 
•raeftitum fit ab eximio viro , praeceptoreque noftro 
mantiflimoBonauentura Caualerio infuisexerci- 
ationibus geometricis exercit.4. propof.23. nihi- 
aminuSjipfum imitantes,optimum cenfemus hoc in 
Dcoidipfum repetere. ^ v < 

Efto ergo parallelogrammum quodeumque B D, 
ti quointelliganturdu&ae AGC, AHC, AIC, 
U- C , aliaeque infinitae diagonales, hac lege , vt 
da vbicumque libuerit EF, parallela BA, dia- 
;onales dudas fecante in G,H, I, L, &c. inuenia- 

A tur 
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tui efle,vt D A, ad B 
AF, fic C D,feu 
E F , ad F G $ vt 
vero quadratum- 
D A, ad quadra^ 
tum AF, ( ic EF, 
ad F H j & vt cu- 
bus DA, ad cu- 
bum A F, ita E F, 
ad F I j vt autem 
quadratoquadra- 
tum DA, ad qua-^-« 
dratoquadratum AF, fic EF, ad FL j & fic in 
infinitum afcendendo continue per infinitas pote- 
ftates . His explicatis , fit . 


> 


DEFINITIO PRIMA- 


Triangulum BAC, duplicatum ad partes BA, 
vocetur prima parabola , feu parabola linearis* 
Spatium BAHC, duplicatum ad partes BA, 
vocetur fecunda parabola , feu quadratica- . 
BAIC, fic duplicatum, vocetur tertia parabo- 
la, feii cubica . BALC, quadraroquadratica , 
& fic in infinitum j adeo vt omnia prjrdi&a fpa- 
tia vocentur infinita? parabola? . 





DE- 
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DEFINITIO SECVNDA. 

Pariter fpatium C G A D:> quod eft triangulum * 
& quo deficit prima parabola a pxrallelograu*. 
mo , vocetur primum tri lineam fou lineare <1 
CHAD , vocetur fecundum trilineum , fcu 
quadraticum . CIAD, cubicum . CLAD , 
quadratoquadraticum , & fic in infinitum. Adeo 
vt omnia illa fpatia vocentur infinita trilinea. 

DEFINITIO TERTIA. 

• ■ 

CGF D, quod eft verum trapezium ordinarium, 
vocetur primum trapezium, feii lineare. CHFD, 
quadraticum . C1FD, cubicum. CLFD, qua- 
dratoquadraticum i & fic in infinitum . 

DEFINITIO QYARTA. 

GAF, vocetur trilineum lineare ad verticem. 
H AF, trilineum quadraticum ad verticem , & 
fic in infinitum . 

DEFINITIO QyiNTA. 

A, dicatur vertex tiim infinitarum parabolarum, 
tum infinitorum trilineorum omnium . 

A t DE- 
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DEFINITIO SEXTA. : 

B A , dicatur diameter , fituti C B, duiplipata , ba- 
fis infinitarum parabolarum *rG D , autem dicatur 
bafis infinitorum trilineorum , & infinitorum tra- 
peziorum. A D, vero dicatur diameter infinitorum 
trilineorum , quia eft diameter eorundem dupli- 
catorum. . 

Explicatio horum terminorum fuficiat in prx- 
fenti , nam reliqua congruentibus locis explica- 
buntur. 

Verum antequam ad ipfas propofitiones deue- 
niamus, notetur vnum principale» quod ex natura, 
genefique infinitarum parabolarum deducitur. Et 
eft, quod EF,FG,FH, FI,F L, & aliae infinitse,funt 
continue proportionales. Hoc manifefte patebit 
confideranti , vt dixi , genefim, ac naturam ipfa- 
rum/Namcum,cx hypothefi , fievt DA, ad AF, 
fic C D , fcu E F , ad F G ; & vt quadratum D A> 
ad quadratum A Fi hoc eft , vt quadratum C O, 
fcu EF , ad quadratum FG, fic£F,ad FH; 
ergo FG, erit media proportionalis inter EF, 
FH. Eodem modo difeure turde caeteris. Imo cum 
fvt probabimus inferius, quod etiam a nonnullis 
probatur) cxceftus quantitatum continue propor- 
tionalium in proportione maioiis ingqualitatis,fint 
etiam in continua proportione totarum magnitudi- 
num , f equitur etiam EG,GH, H 1 , 1 L , & ex- 
teras 
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teras infinitas, efle continue proportionales in pro- 
portione EF, ad FG. His ergo prsemiflis ad ip- 


C Oofideretur fchema fupra explicatum. Dico 

paraUclogrammum BD , ede ad quodlibet 


ad.-iik: Ad ter*f?h .. ^ 

tiumi.yc 4- ad & fic in infinitum. 

Heec propofitio oftenditur a Caualiero loco ci- 
tato. Vbi etiam in corollario eiufdem propofir. 
oftendit per conuerfioncm rationis , parallelo - 
grammum efle ad quamlibet ex infinitis parabo- 


‘TaraUelogrammum circumfcriptum cuilibet trilineo, e fi ad 
i^Juni) rut numerus exponentis ttilinei initate 
ancius, ad 'ipjfam unitatem . v 





ex praedictis trili- B . ■? A 1 
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lis, vf numerus paralxfiaevnjca^eauCusjacf mune- 
rum parabolae. Nempe acf primam parabolam» 
quae eft triangulum, vt 2, ad V Ad fecundam, v,tj. 
ad2. A d tertiam, vt 4. ad 3. &/ic in infinitum. 

» r - 1 n 'f <■ T '*> f''' i r #-s .* f (f 

SCHOLIVM I. 

• * « » < . 

% » 

Cum ergo triangulum CAD, fit dimidium 
parailelog^arami Bl>, erit ad quodlibet ex prae- 
dicis infinitis trilineis , vt dimidium numeri trili- 
nei awCum dimidia vnitate, ad vnicatcrn j nempe, 
vt numerus trilinei audus vnitate, ad binarium. 
Quare poterit concludi per conuerfionem rationis, 
eiTe triangulum ad exceifum ipfius fupra ^uodli- 
bet ex infinitis trilineis , vt numerus trilinei Vni- 
tate audus,ad exce/Tum ipfius fupra binarium 5 hoc 
eft,vt numerus trilinei vnitate audus, ad numerum 
trilinei vnitate minutum. Nempe in fecundo tri- 
lineo, vt 3. ad l, in tertio vc 4- ad a. & fic in in- 
finitum . \ V N - “ ‘ Jj 

SCHOLIVM II. 

Quadraturam infinitorum trilineorum, & infi- 
nitarum parabolarum nobis patefecit Caualerius 
per auream methodum indiuifibilium . Quam qua- 
draturam in prafenti libenter recipimus (quamuis 
forfiran & nosaliquandodeipfa aliquid dicemus )j 
quia cum in hoc opere intelligamus incidenter 

ampliare 
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ampliare do&rinam , quam .tradidit P. Andreat 
Tacquet Societatis Iesu iri fuis cylindrorum, & ani 
nuta irum libris, oftendendoipfum mancum 
quia nimis quam par erat cenfuit methodum In* 
diuifibilk ro illegitimam; quadratura perindiiiifi- 
bilia haud nos prohibet, quin minus intentum con- 
fequamur . Nam abfque Indiuifibihbus poterat 
Tacquet tradere varias propofiriones , & cubare 
truncos cylindricorum) re&orum fuper pa^bola 
varie rcfe&orum j quia parabola quadratic* b geo- 
metris pluribus modis more antiquorum afiigna- 
t^iUic quadratura . Non ergo Tacquet refpuet, 
qua: ex quadratura ordinariae parabole depen- 
dent. Sed haec clarius proprijs locis percipien- 
tur; - • "»: ! • 1 f 


PROPOSITIO SECVNDA. 


Si qualibet ex infinitis fimiparabolis fecetur line a bafi 
parallela. Portio fiemiparabola ad r verticem i 
erit fimi parabola eiufidem gradus 
eum tota , 

E Sto quaelibet ex infinitis femiparabolis A B D 
( quod enim oftendetur de dimidia, intdligen- 
dum etiam venit de tota) cuius diameter BD , & 
in ipfa fit ordinarim applicata EF. Dico JEBF, 
efle femiparabolam eiufdem gradus cum tota_, 
A B D . Sumatur inter F, B, vbilibet puntfum K, 

per 
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per quod ordinatimap- vj 
plicetur HK . Quo- 
niam,ex natura infini- 
tarum parabolarum fu- 
pra explicata, eft vtpo- 
teftas EF, eiufdem_. 
gradus cum fcmipara- 
bola > ad fimilem pote- 
ftatem AD, fic^ BF, 
ad B D j pariterque eft, 
vt poteftas AD, ad 
fimilem f poteftatem.» A 
HK> ficDB, adBK.O*. 

Ergo ex arquali , vt por ; . i j ' .•<; >'■■■• 

teitas EF, ad fimilem poteftatem HK, ficFB, 
ad B K . At punChim K , fumptum eft arbitra- 
rie . Ergo EBF, erit femiparabola , & eiufdem 

graduscum ABD. Quod erat oftcndendum. 





SCHOLIVM. 


Ex prsfcnti propofitione poflumus euidenter 

cognofccre , quod fi fcmiparabofis, ABD, EBF, 
ciicumfcribantur parallclogramma ND , EF, 
hac erunt ad ftmiparabolas in eadtm ratione , 
quia omnium parabolarum eiufdem gradus, eft ea- 
dem quadratura • Eandem ergo rationem habe- 
bit parallclogrammum ND, ad fimiparabolam 
ABD, quam parallelogrammum L F , ad femi- 

para- 
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parabolam EBF. Ex quibus per conuerfionem 
rationis deducetur, effe N D, ad trilineum NBA, 
ficuti LF, ad LBE, trilineum ad verticem , quod 
vtique erit eiufdem gradus, cum trilineo NBA. 
Imo deducetur , quod cum fit , vt totum paralle- 
logrammum ND, ad totam femiparabolam ABD, 
fic ablatum parallelogrammum L F , ad ablatam 
femiparabolam B F. F , etiam reliquum , ad reli- 
quum, erit vt totum , ad totum. Figura ergo 
LEFDAN , erit ad /egmentum A E F D , vt 
numerus parabola: vnitate au&us , ad numerum 
parabola: . Et diuidendo, erit Tegmentum trilinei 
N L E A, ad Tegmentum femiparabobe A E F D, 
vt vnitas,ad numerum parabolae ,• nempe in prima 
parabola, vt i.ad t.ln fecunda, vt I, ad a- ln ter- 
tiant i. ad 3. &ficininfinitumr"‘ 

Pariter fi ducantur EB, AB. Quoniam trian- 
gula EBF, A B D, funt dimidia paralltlogram- 
morum ND, LF. Ergo tam ad Temiparabolas 
ABD, EBF, quam ad portiones ipfarum AEBA, 

E H B E, erunt in eadem ratione . 

% 



PROPOSITIO TERTIA. 

• • ■ • l , 

Si quahbet ex infinitis femiyarabohs , fecetur vt fitpra . 

Erit femparabola tota,ad femiparaboiam ad 'verticem , 
, rvt pote fias bafis femiparaboU <-uno gradu altior pote - 
ttate parabola , ad fimilem potefiatem bafis femiparabo - 
U ad njertteem . 

B Sint 
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S Jnt ergo data eadenr, qua: inanrecedenrepro- 
pofitione. Dico ABD, efle ad EBF, vt 
porefta* AD, vno gradu altior potcftate para- 
b >la:,ad fimilem poteftarem E F. V.g. in prima 
pirabola, nempe in triangulo, vt quadrarum A D, 
ad quadratum EF. Infecunda, qua: eft parabola 
ordinaria, vt cubus Ad, ad cubum E F. Et fic 
in infinitum. 4 

Quoniam enim ex Scholioantec. parallelogram- 
mum N D , eft ad 
A B D , femiparabo 
lam,vt LF, adfemi- 
paiabolam EBF. Er- 
go, & permutando, erit 
ND, ad LF,vt ABI>, 
fcmi parabola, ad femi- 
parabolam EBF. Sed 
ratio N D , ad L F, 
componitur ex ratione 
AD , ad EF , & ex 
ratione DB, ad BF; * 

& vt D B , ad B F , ** 
fic poteftas A D , ciuf 

dem gradus curn parabola, ad fimilem poteftatem 
E F . Ergo & ratio femiparabolat, ad femiparabo- 
lam, componetur cxijfdcm rationibus Sed illa: dua: 
rationes componunt rationem poteftatis A D, vno 
gradu altioris potcftateparabol ^ad fimilem pote, 
flatem EF. Q^arepatetpropofitum. 

SCHO- 
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SCHOLIVM I. 

Ex didis facile poflumus deducere , quod etiam 
fi trilineum ANB, fecetur LE, bafi NA,pa«, 
rallela , erit trilineum N B A 5 ad trilineum L B E> 
vtpoteftas NB, diametri trilinei vno gradu altior 
potcftatetrilinei,adfimilempoceftatem L B. Ete- 
nim, cum probatum fit, eflTc,fic tam totum ND, ad 
totum LF, quam ablatam femiparabolam ABD, 
ad ablatam EBF , iicuci poteftas AD , feu 
NB , vno gradu altior poteftate parabolae, ad fi- 
milem poteftafem EF, feu LB. Ergo, & re ! h 
quum trilineum NBA , erit ad reliquum trili- 
neum LBE, vtd Ii totum, ad totum» nempe , vt eft 
poteftas N B , vbo gr^du altior pordfterte rrdinei, 
ad fimilem potcftatem L B . ImOidu&is , vt fa<ftuin 
eft prius j reflas BE, erit etiam fegmentum 
A E B A , 7emi r parabolae,ad fegmentum £H B E , 
in eadem ratione . Quia in eadem ratione, eft tam 
tota femiparabola , ad totam femiparabolam , & 
ablatum triangulum ABD, ad ablatum triangu- 
lum EBF. Quare , & reliquum fegmentum , ad 
reliquum fegmentum &c. 

SCHOLIVM ii. . 

x ' 

Cum autem prardi&arum figurarum fit aftigna- 
ta ratio praedi&a 5 nimirum, quod tam femiparabo- 

B x la 
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Ia ad femiparabolam , quam Tegmentum , ad Teg- 
mentum , & trilineum , ad trilineum, fint , vt po- 
teftas AD, Teii NB, vno gradu altior potefta- 
te parabolas, ad fimilem poteftatem E F, Teii LBj 
Et cum, vt talis poteftas,ad talem poteftatem , ita 
fit A D, ad vltimum terminum proportionis A D, 
ad E F , fic continua- 
tae, vt numerus propor- 
tionum Tuperet nume- 
rum parabolae vnitatej 
numerus vero • termi- 
norum talium propor- 
tionum, excedat nume- 
rum parabolas binario . 

Ergo, & ratio illarum 
figurarum,eritvt AD, 
ad illum vltimum ter- 
minum. V.g. in para- 
bola cubica, continua- 
ta proportione AD, 
ad E F, in quatuor proportiones , & in quinque 
terminos, erit Temiparabola,ad Temiparabolam &c. 
vt AD, ad illum quintum terminum . 

PROPOSITIO QV ARTA. 

Tam parabola etufdem gradus , quam trilmea eiufdem 
gradus , quorum eadem bajis , funt fimile , ad fitmlejn 
ratione diametrorum . 

Sint 
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S int duae femipa- p* 
rabolse ABE,* r 
ADE, eiufdem gra- 
dus , quarum eadem 
bafis A E . Dico • 

ABE, effe , ad 
ADE, vt B E , ad Q 
E D. Circumfcriban- 
tur ipfis parallelo- 
gramma FE, GE. 

Quoniam ex didis 
in propofitione an- 
tecedenti , eft vt 
FE , ad GE,(ic A 
ABE, ad ADE; 

& vt FE, ad GE, 
fic B E , ad E D . Ergo 


1 $ 



ED, 


& vt B E , 

fic femiparabola ABE~, ad ADE. 

Sedfupponamus ABE, ADE, effe trilinea 
eiufdem generis, quorum eadem bafis A E. Eo- 
dem modo probabitur , efle trilineum ABE, ad 
trilineum ADE, vt diameter B E , ad diame- 
trum ED. Qiiare patet propofitum. 




PRO- 
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t - =•;. . 

PROPOSITIO QVINTA. 

i 

Si qualibet fimiparabola fecetur linea, bafi parallela , & 
f aper eadem bafi , (fif circa diametrum figmenti, con - 
fit tuatur alia femiparabola eiujdem gemeris cum priori . 
Erit refiduum tetius femiparabola ^dempta ab ea ficun „ 
da fimiparabola , ad fimiparabolam ad r verticem , <xjt 
bafis , ad parallelam tpfi duffam . 

M 

Sto A B E , fe- p* 
miparabola,cu- * 
ius ba/is AE,&ip- 
, fi vbilibet fit a&a 
H D , parallela , & 
intelligamus A DE, 
femiparabolam eiuf- 
dem gradus , cum 
AB E. Dico refi- 
duum AB DA, cf- 
£b ad H B D , vt 
A E, ad HD. 

Ratio A E , ad 
H D , continuetur 
in tot terminos , vc 
numerus eorum ex- 
cedat numerum pa- 
rabolas binario j & fint vltimi termini L,M. Quo- 
niam ex propof. anc. A B E > eft ad A DE, vt BE, 

ad 
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ad E D$ Ergo per conuerfionem rationis, &con- 
uertendo , erit ^ B D A, ad A BE, vt B D, ad 
BE . Sed ex nirura parabola? , eft vt BO, ad 
BE, ficpotcftiS HO, eiufdem gradus cum pa- 
rabola , ad fimilem poreftacem A E $ & vc talis 
poteftas,a J talem poteftatem , dc > ex didis , vltinia 
proportionalium proportionis A E , ad H 1), con- 
tinuatae in tot terminos , vt numerus eorum exce- 
dat numerum parabolae vnitate 3 qui terminus, ex 
conftru&ione, eft L, ad A E . Ergo & vt L, 
ad AE, fi C ABDA, ad AB E,, At ABH, e ft 
ad HB D » ex fcholio. 2. Propof. 3. vt AE } a d 
M. Ergo ex aequali , erit ABt)A,ad HBD,vt 
L, ad M. Sed vt L,ad M, fic AE, a d HD. 
Quare patet propofitura . 


PROPOSITIO SEXTA. 


Si quodhbet trilmeum fecetur line a baf parallela , (£/ fu. 
per eadem baf conflit uatur trilmeum circa diametrum 
trapezjj eiufdem generis cum priori . Erit refiduum to- 
tius , dempto a toto trilmeo trilmeo conflituto , ad 
trilmeum ad r verticem , <ut bafs totius tnlinet^ adipf 
attam parallelam . > 

T Rilineum, FB A , fecetur DH ,• bafi FA,, 
parallela ; & fuper bafe F A , & circa dia- 
metrum FD, fic conftitutum aliud trilincum eiuf- 
dem generis cum trilineo FBA. Dico DBA, 

effe 
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effe ad trilineum ad verticem DBH, vc FA,ba- 
fis trilinei FB A , a d D H. 

Ratio FB, ad DB, continuetur in tot termi- 
nos , vt numerus eorum excedat numerum trilinei 


binario j & fmtduovltimi termini L, & M. 

Quoniam, ex Propof 4 eft F B A , ad F D A, vt 
BF, ad FDj Ergo per conuerfionem rationis, & 
conuertendo , erit DBA, ad FBA, vt DB, ad 


BF . Sed ex fcholio t. propof. 3. eft FBA, a d 
DBH, vt FB, ad vltimum terminum tot propor- 
tionalium in' ra-p’ '* L jj) *•' D 

tione continuata 1 — a — ■■■ — n D 

F B , ad B D , vt / yS 

eorum numerus / / 

excedat numerum / / 

trilinei binario , I / 
qualis terminus / , 

eft M. Ergo erit / / i * 

FBA, ad DBH, / / 

vt F B, ad M. T / 

Quare ex squali, / / 

erit DBA , ad // 

DBH, vt D B , V IT 

ad M. At vt DB, L 

id M, (is FB, 1 ^ ^ • w 1 

adLj&vtFB, * i— | 

ad L , fic potc- 

ftas FB, eiufdem gradus cum trilinco , ad fimi- 
lem poteftatem DBj & vt talis poteftas , ad ra- 

lem 
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lem poteftatem, Cic, ex genefi parabola, G D, fed 
A F, ad DH. Ergo & vt AF, ad DH, fic DBA, 
ad D B H . Quod erat ofiendendum . 

PROPOSITIO SEPTIMA. - 

« * 

Si quot libet magnitudines ,/lnt continue proportionales i* 
proportione maioris inaequalitatis . Erunt etiam illa- 
rum excejjus continui- proportionales in eade m 
proportione totarum magnitudinum . 

H Aic propofitio ab alijs etiam A 

oftenditur. Sint ergo quotcum- 
.que magnitudines AB, BC, B£),BE, - . C 

continue proportionales. Dico, etiam ,| 
illarum di/Frentias AC, CD, DE, 
efle continuepropoi nonales in eadem 
proportione A®, ad BC. Quoniam 
enim, per hyppothefim , eft vt tota 
A B , ad totam BC, fic ablata B C, ad 
ablatam BD. Ergo & reliqua AC, 
erit ad reliquam CD, vt tota AB, 
ad totam bC« Idem de reliquis eo- 
dem modo concludetur • Quare patet propofi- 

* » 

SCHOLIVM. 

• . . > 

Ex didis etiam obferuetur , quod fi flntquot- 

C cumque 
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cumque magnitudines continue proportionales, 
. erit differentia inter primam, & vitimam, aequalis 
omnibus differcntijs; nempe prim£, & fecundae; 
fecundae , & tertia? ; & fic deinceps . A E , enim , 
quae conflat ex differentijs harum proportiona- 
lium , cfl exceflus A B , fupra B E . 

PROPOSITIO OCTAVA. 

Si femiparabola cuiufiumque generis feutur tinea bafi 
parallela s & fuper eadem bafi , & circa diametrum 
figmenti , fit alta fimrparabda y <xit dflum eflmPto- 
pofi 5. Erit figmentum , ad femiparabolam quam in- 
cludit , 'nt tot continue proportionales , tn ratione l*t~ 
Jis , ad a fiam parallelam , (gjf quarum prima , fit di- 
fia bafis , quotus e fi 1 umerus parabdx a vnittfte au - 
Cius , ad has proportionales , naltima minori excepta . 
iAd parallcfagrammum njero fibi cinumfcnptum , a£ 
idem antecedens , ad confcquens , quod ad primum cen- 
fiquens prxdifhim , fit <~vt numerus parabola n;nitate 
auflus , adnumerum parabola . 

A B E , femiparabola qua libet, fecetur ordi- 
natim applicata HD, &jfupei bafi A E, 
fit alia femiparabola A DE, eiufdem gradus cum 
priori , cui fit circumfcriptum parallelogrammum 
GE. Dico fegmentum A H DE , efTe ad A D E, 
vt tot proportionales , in ratione A E, ad H D, 
quarum prima maior, fit A£, quotus cfl numerus 

para- 
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parabolae vnitate au&us » ad has cafdem propor- 
tionales , vltima minori excepta . V.g. in para- 
bola lineari, vtdu* p 
AE, HD, ad AE.* 

In quadratica>vt tres 
AE } H D, cum ter- 
tia L, ad duas A E, 

H D. In cubica, vt 
A E, HDj L, & M, 
ad AE, HD, St L . 

Et fic in infinitum. 

Pariter AH 1 ) E, erit 
ad parailelogram— 
mum G E, vt idem 
antecedens , ad con- a! 

{equens , quod .ad 
confequens prius in- 
uentum , fit vt nu- 
merus parabolae vni- 



tate au&us , ad numerum parabolae. V. g. in pri- 
ma parabola , erit trapez um AHOE, ad paral- 
lelogrammum GE, vt dtt AE, H D, ad duplam 
A E. In quadratica, vt A E, H D, & L, ad fef- 
quialreram ipfarum AE^HD. In cubica, vt AE* 
H D, L, & IV 1 , ad fefquitertiam AE, HD, & L, 
fimul. & 1'iC in infinitum. 

Continuetur rat:o AE,ad HD, in tor termi- 
nos , vt numerus eorum excedat numerum para- 
bola binarioi fintque vltimi minimi termini ■’ ,& M. 

C i Quo- 
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Quoniam ergo,ex fcholio x.prropof. 3. eft femipa- 
rabola AB E, ad HBD , vt A E , ad M . Ergo 
per conuerfionem rationis , .& conuertendo , erit 
fegmcntum AHDE, ad ; A B E , vt exceflus A E , 
fupra , M, ad ipfam AE. Verum, quoniam vt 
EB, ad BD, fic poteftas AE,eiufdem gradus 
cum parabola, ad fimilem poteftatcm HD<& vt 
talis poteftas A E, ad poteftatem H D, fic AH, 
ad penultimam proportionalem inuentam , nempe 
ad L, Ergo & per conuerfionem rationis , vt B E, 
ad E D , fic A E ^ ad exceflum ipfius fupra L. 
Sed ex propof. 4. vt BE, ad £D, lic femi para- 
bola A B b , ad femiparabolam A D £ . F i go & v 
AJ 3 E , erit ad A DE, vt AE, ad exceflum i p- 
fms fupra L. Cum autem etiam probatum fit,cfle 
Ah DE, ad AB E, vt exceflus A E, fupra M, 
ad A E a Ergo ex aequali , erit AHDE, ad ADE, 
vt exceflus A E, fupra M, ad exceflum A E, fu- 
pra L. At exceflus AE, fupra M, sequatur, ex 
fchol. propof ant. omnibus exceflibus, qui tot lunt, 
quotus eft numerus parabolae vnitate au&us (quia 
omnes termini proportionis excedebant numerum 
parabolae binario, & folus vltimus terminus alium 
non xcedit) & exceflus A E, f pra L, continet 
tot xcelfus , quotus eft numerus parabolae; & ex- 
ceftus magnitudmum continue proportionalium , 

Cu nt proportionales continuem eadem propouio- 
necum totis magnitudinibus ex propof ant. vnde 
vt exceflus At, fupra M, ad exceflum A E, iu- 

pra 
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pra L, fic A E } H D, p* 

& cxterx tot pro- * r 
portionales , quotus 
eft numerus parabo- 
lx vnitatc au<ftus,ad 
AE, HD, & exte- 
ras tot proportiona- ^ 
les , quotus eft: nu- 
merus parabolx. Er- 
go A HDE, erit ad 
ADE, vt A E, 

Cxterx tot propor- 
tionales, qucrus eft 
numerus parabolx j 










vnicaces au Ius. , ad . K 
has cafdcm propor- 
tionales, vltimomi-' • :.Vv 
nori termino excepto. V> 

Secunda pars propofitionis , pateb ; t faciliter. 
Cum enim, cxpropofit. i.fit A DE, ad GE,vt 
numerus parabolx , ad numerum parabolx vnita- 
te au&um ; nempe vt A E , H D , cum exteris tot 
proportionalibus , quotus eft: numerus parabolx, ad 
magnitudinem, qux adipfasfit, vt numerus para- 
bolx vnitate auftus, ad numerum parabolx. Ergo 
ex xquali , erit A H D E , ad G E , vt A E, & cx- 
terx cot propo r tionales, quarum numerus excedat 
numerum parabolx vnitate , ad magnitudinem, 
qux ad AE, cum tot exteris proportionalibus, 

quotus 
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quotus efi: numerus parabolae , fit vt numerus pa- 
rabola vrmateau&us, ad numerum parabola?. Qua- 
re patet propofitum . 


COROLLARIVM. 


Ex prima parte propofitionis infertur , quod di- 
uidendo, erit AHD, ad A DE» vt vltima mi- 
nima proportionalium antecedentium» adeafdem 
probortionalescdKfequentjes. V. g in prima para- 
bo!4 > vt HD, ad AH. In fecunda , vt L, ad 
AB, HD. In tertia vc M, ad A E, HD, & 
L. Et fic in infinitum. ' ' > 

- ~ 7 ~ ' ~ ■- . • 

PROPOSITIO NONA- 

* » , » ' , 

Si quodlibet ex infinitis tnlineis /icetur y diFium e fi 

tn propofi. 6., cjT* fiant eadem , qua ibidem* Erit tra- 
pezium ad tnlmcum a fie inclufum , <~vt tot proportio - 
vales in ratione diarnttrt tnhvei , ad diametrum tri - 
Enet ad ^verticem , quarum prima maior fit diameter 
irilmet , quotus efi numerus trtltnet amitate auftuSy 
ad diametrum trthnei . <tAd par alleloprammum ruero 
fibi ctt' urnjcrtptum » njt idem antecedens , ad tot dia- 
metros totius trilihet 3 quotus efi numerus trtlmei mni* 
tate aufius . 


I N fchemate propof. 6 . Efto trilineum FBA, 
cuius bafis F A * cum alio tiilineo tiufdem ge- 
nens 
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neris FDA.&c. Dico trapezium FDHA, efTe 
^d trilineum FDAj vf toiproportionales conri- 
nuc^injatione F B, ad BD, quarum maxima fit 
F Bi. quotus eft nqmerus trilinei vn itate auctus , 
ad IFB. V. -g In primo trilineo , vt FB, cum 
B D , ad FJ3 . Jn fecundo , vt FB, cum BD, 
& L , ad F B , In tertio , vt F B , B D , 1- , & 
M i ad FB . & /lir in infinatum . Ad parallclo- 
grammum vero FG, fibi circpmfcriptum,vtidem 
antocedens , ad"? \ ft) D 

tot F B , quotus A ■ L i 1 i & 

eft jiumerus trili- 
i^ei i vnitate au- 
<3bis ~V-.-g. tn-pfK 
mOo vt FB, B D, 
ad duplam F B . 

Jn -fecundo ; .vt 
FB, BD, & L, 

*d triplam F'B. In 
quarto , vt F B , 

B D, i- , 'Sl 
adi quadro plantis 
F B . & fic in in- 
finitum . 

Continuetur , 
vt Fa&um eft in 
propof. ant. Ratio FB , ad BD i' in tot termi- 
nos, vt numerus eorum excedat numerum trilinei 
binario , & fint duo vlciim termini, L; M. Ao- 
niam 
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niamergOjCx Scli. ^ 

2. propofir. 3 . eftf 
FBA, ad DBH, 
vtFB, ad M. Ergo 
per conuerfioncm 
rationis, &conuer 
tendo , erit trape- 
zium FDHA, ad 
FBA, vtexceifus 
F B, fupra M, ad 
FB. At FB \,eft 
ad FDA, cxpro- 
pof. 4. vc F B, ad 
FD- Frgoex ^qua- ^ 

li.erit FDHA, M A. 

FDA, vt exceflus^ 

F B<, fupra M, adj ' x . ? 

FD. At cxccfsus { \ \ i 

F B , fupra M , asquaair tot exceflibus , qu<v 
tus cft numerus trilinci vmtatc audus ,• & FD, eft 
vnidus exccffus , ncrhpe maior i &> vt exceflus FB, 
fiApra M, ad FD, fic ex propof. 7. tot illarum 
p ro p o r t i b n aTiTTfn ‘favi o t u s at numerus trilinei vni- 
tate auctus , -ad Fili Ergo & trapezium FDH A, 
erit ad trilmcum FDA , vt FB, & exterae tot 
proportionales, quotus eft numerus trilinei vnitate 
audus, ad FB. Vnde patet prima pars. 

Secunda pars fic probabitur . Cum enim » ex 
propof. prima , fit trilineum FDA , ad.FG, vt 

vnitas 
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micas ad numerum trilinei vilitate au&um ; nem- 
pe. vi JF B, ad toc FB , ijuotus e& nunserus rrili- 
oei vuttatc audfcus . £rgo ex xquali patebit pro- 
po/ttura, 

COROLLARIYM. 

Ergo ex prima parte, erit diuidendo, ADH, 
ad A F D , vt illae proportionales , F B , exce- 
pta , ad ipfam FB. V. g. in primo, vt DB, ad 
FB. In fecundo, vt DB, cum I- , ad FB. 
In tertio vt DB, L, & M, ad FB. &ficinin- 
finitum . _ 

PROPOSITIO DECIMA. 

Si quilibet fimipxrabola cum fibi circum feripto feralMo- 
grammo fecetur line a diametro parallela . £rtt pa- 
raUdogramuium eircumf riptum figmento ad diame- 
trum , td ipjum figmentum , tot bafes fimipara- 
' bola , quotus efi numerus ipfius rvmtatc auftus , ad 
excejfum ipfxrum fupra njltimam minorem proportio- 
nalem t fi proportio bafis fimiparaboU , ad interceptam 
inter diametrum , O* tpfi duElam parallelam, continue- 
tur m tot terminos , quotus e H numerus parabola vm- 
taU Auftus , 

S Emiparabola ADB, cum fibi ciicumfcripto 
parallelogrammo BC, fecetur MN, dia- 
/ D metro 
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metro AB, parallela; & ratio D B , ad BN, 
continuetur in tot terminos, vt numerus eorum 


excedat numerum parabola? vnicate ; fitque vici- 
mus terminus K. Affero parallelogrammum MB, 
effe ad Tegmentum A O N B , vc tot B D , quotus 
eft numerus paraboU vnitate audus , ad exceffiim 
ipfarum fupra K. Ducatur OP, parallela BD. 
.Quoniam e- 
nim B M , ^ 
eft ad P M, 
vc BA, ad 
A P ; nem- - 
pe ex natu- 
ra parabola:, 
vc poteftas 
BD, eiuf- 
dem gradus 
cum para- 
bola , ad fi P 
nvLm pote- ^ 
ftatem P O; 



nempe vt B D, ad K; & vt B D, ad K, fic B_D, 
accepta fecundum numerum parabolae vnitate 
audi m , ad roc numero K . Ergo & B M, erit 
ad PM, v t BD, accepta fecundum numerum 
parabolae vnicate audum,ad tot numero K. Sed 
ex quadratura infinitorum trilineorum, PM, eft 
ad trilmeum A M O, vt numerus parabolae vnita- 
te audus, ad vilitatem; nempe vt K, accepta fe- 
cundum 


i 
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eundum numerum parabolae vnitate au&um , ad 
K, femel acceptam. Ergo ex aequali, erit BM, 
ad trilineum AMO, vc B D, accepta fecundum 
numerum parabolae vnitate au&um , ad k. Quare 
& per conuerfionem rationis , erit BM, ad Teg- 
mentum AONB,vttot B O , quotuseft nume- 
rus parabola? vnitate audus ,ad exceflfum ipfarum 
fupra k. - 

s C.H OLIVM l 

Ex didis ergo poteft concludi > quod in parabo- 
la quadratica, erit BM, ad aONB, vt tripla : 
DB, ad duplam BD, cumexceflu DB, fupra k, 
qua? fit tertia proportionalis ipfarum D B, B Nf j & 
fubtri piando terminos, quod- erit vt DB, ad fub- 
fcfquialteram DB, cum tertia parte exceflus DB> 
ftipra k y qua: tertia pars exceltus , aquatur tertiat 
parti DN, & tertiae parti exceflu> BN, fupra 
k . Cum ergo fubfefquialcera D B, nempe duae ter- . 
tije partes DB, aequentur duabus tertijs partibus 
DN, & duabus tertijs partibus BN; ergo BM, 
efit ad AONB, vt BD , ad ND, cum dua- 
bus tertijs partibus B N, & cum tertia parte ex- 
ceffus BN, fupra k. 


D 1 SCHO- 
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SCHOLIVM II. 



Sed & aliam rationem B M , ad A O N B, licet 
vniuerfaliter colligere. Nempe, quod fit , vt tot 
AB, quotus eft numerus parabolx vnitate audis, 
ad tot AB, quotus eft numerus parabolx, fimul 
cum PB, feii NO. Quod cft euidens j quia 
B M , eft ad PM, vc BA , ad AP j nempe vt 
BA, accepta fecundum numerum paiabolas vni- 
tate au&um , ad tot numero AP. Parallelogram- 
mum vero 
P M , eft ad 
trilineum_. 

AMO, vt 
tot A P, quo- 
tus eft nu- 
merus para- 
bolx vnitate 
ati&ui , ad 
A P. Ergo ex 
aequali , & 
per tonuer- 
fi onem ra 
tionis , erit 




B M, ad A O N B, vt B A, accepta fecundum nume- 
rum parabolae vnitate au&um , ad exccfium fupra 
A P,* nempe ad tot B A, quotus eft numerus para- 
bolx , fimul cum B p. 


SCHO- 
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*9 


SCHOLIVM III. 

Ex fuperiori Scholio licet colligere in parabo 
ia quadradca , Bm, eife ad AONB, vt tripla 
BA, ad duplam BA, cum BP, feu NOj nero- 
pe fubtriplando terminos, vt BA, ad duas tertias 
partes BA, cum tertia parte BP, fcii NO. Imo 
tx didis licet colligere quandam proprietatem pa- 
rabola z cuiufcumque , quam licet iudicemus parum f 
aut nihil fequentibus inferuire , attamen nobis 
videtur pulcherrima fcitn . Proprietas autem eft* 
Quod. 

PROPOSITIO XI. 

Jm figmenta anteadtntis propnfitiimis^ tot triangula JBN, 
quotus efinumems parabole, cum r vno triangulo ONB, 
funt ad figmentum iAOD^B, njt numerus parabole 
•nmtate au&us , ai binarium. 

Q Voniam enim ex didis, B M, eft ad AONB, 
vt AB, accepta fecundum ni merum pa- 
rabv;te vn irate audum , ad eandem AB, acce- 
pram fecundum numerum parabole, cum NO; 
vt vero tot AB , quotus eft numerus parabolae v- 
nitate audus, ad tot AB, quotus eft numerus pa- 
rabolae, vna cum NO,.ftc tot triangula ANB, 
quotus eft numerus parabolae vnitate audus , ad 

tot 
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tot triangula A N B , quotus eft numerus parabo- 
la? , fimul cum triangulo OB N. Ergo , & vt tot 
triangula ABfsJ, quotus eft numerus parabola: 
vnitate audus, ad tot talium triangulorum, quotus 
eft numerus parabola, cum triangulo OBN 5 ft c 
®M, ad AqNB. Ergo & permutando , vt tot 
triangula A^B, quotus eft numerus parabolae 
vnitate audus , ad BM; nempe ad duplum trian- 
gulumJA|NB^ nempe vt numerus parabola? audus 
vnitate > ad binariutn > Tic tot triangula AN B, 
quotus eft numerus parabola^cum triangulo OB N, 
ad Tegmentum A ONB. Quod &c. 

SCHOLIVM. 

Ex quibus licet notare, quod in parabola qua- 
dratica dumtaxat, illa triangula , ad Tegmentum 
retinent Temper eandem rationem , quam habet 
parallelogramum B C, ad Temiparabolam; nempe 
talia triangnUt , Tunc Tegmenti TeTquialtera, vtcon- 
Tideranti pacet. 

; PROPOSITIO XII. 

. . l : 

Si qualibet fiemipar *boU , eum (ibi circum (cr ipPo paralie- 
• logrammo , pietur duabus lineis diametro parallelis* 
Paralldogramrnu m inter has contentu w, erit ad figmen- 
tum fiem-paraboU , quod includit , ut tot bafits fiemtpa- 
■ raboU , quotus e fi numerus ipfius unitate aufln-s , ad 
. • excejfium 
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■ excejfum ipfarum fupra tot numero continue proportio* 

■ nales tn ratione intercept* inter diametrum , paraL 

klam ah ipfa remotiorem , ad interceptam inter dume - 

. trum , ts* parallelam proximiorem , quarum prima ma - 
- .tor fit altera proportionalium m ratione hajtx Jemipara- 
hoU , ad interceptam inter diametrum , parallelam 
ah ipfa remotiorem i a >t earum numerus J 'teperet nume- 
rum par ah ohe initate . 



B C, ergo paralklogrammum , cum l ibi infcri- 
pca femiparabola, fecetur MN, FG y dia- 
metro AB, parallelis $ & ratio DB , a d BG, 
continuetur in tot terminos , vt numerus eorum 

exce- 
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cxcedtt «uneiiHH parabolae vnkatc , fitque viti- 
mus tormintis «aicimus k; liat autem vt GB, ad 
4»c k» ad Hj quae ratio continuetur in tot 
tcraninos , vt mi merus eorum excedat numerum 
parabolae vciiratc > fitque ultimus minimus termi- 



nus L. Dico N F , eflfe ad O E G N , vt tot B D, 
quotus eft numeri s pa>abol£ vnirate au&us > ad 
exceflum ipfarum fup a k, H, &carterastot pro- 
portionales, quoc funt tpfae . Ducatur EQ^ pa- 
rallela NG. Q cniam enim NF , eft ad QF> 
vt GF, ad F E j nen pe ex gendi parabolae , vt 
poteftas DB, congmens parabolae , ad fimileni 

potefta- 
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poteftatem BGj nempe vt DB, ad kj nempe 
vt D B , accepta fecundum numerum parabolas 
vnitate au&um , ad tot numero k. Pariterque 
conuertendo*ex fpcunda parte propof.?. eft QF, 
ad trapezium MFEQ,, vt tot FA,feu GB, 
quotus eft numerus ipfius vnitate audus j ad tot 
numero continui proportionalium in ratione FA, 
, ad A M, feu GB, ad BN> nempe vt tot ^quo- 
tus cft rmpierus parabolas vnitate audus , ad k, H, 
& ceteras tot proportionales quot funt ipfe ( fa- 
dum eft enim fupra , vt G B , ad BN, feu F A , 
ad AM, fic k, ad H. &c. ) Ergo ex asquali, erit 
NF, ad trapezium MFEO, vt tot DB, quotus 
eft numerus parabola vnitate audus, ad k, H, & 
csteras tot proportionales quot funt ipfas . Quare 
per conuerfionem rationis, erit NF, ad Tegmen- 
tum OEGN, vt tot D B , quotus eft numerus 
parabolas vnitate audus, ad exceifum ipfarum fu- 
pra k, H$, & casteras • Qiiod & q. 

SCHOL IV M I. 

u— f— \ ~ ~ 


In parabola qrgo quadratica , erit N F , ad 
OEGN, vt tripla DB, ad <?xceflum fupra tres 
k, H, L.K: : ^ 

,^> - • ;i. ‘ T ... -i -J.v/l- 

S G H O L 1,V M I I. : 

r. ; •• i ’ n • * • . • 

Sed & aliam rationem parallelogramirti NF, tfd 


.i 

x: o 


fegmen- 


Digitized by Google 



j 4 DE INFINITIS TAK AEOLIS ETC. 
Tegmentum OEGN, poflumus in parabola qua- 
dratica aflignarc j nimirum quod fit, vt quadratum 
DB, ad re&angulum BDG> cum re&angulis 
BGD, BNG, & cum duabus tertijs partibus 
quadrati NG. Cum enim parallclcgrammum NF, 
fit ad QJF, vt GF> ad F F; nempe vt quadra- 
tum DB, ad quadratum BG; nempe vt triplum 



quefit,vtfupradi&ileft> QF, ad trapezium MFEO* 
vt tripla GB, adGB, BN,& Rj (tertiam minorem 
proportionalem GB, BN) nempe ducendo omnia 
in B G, vt triplum quadratum BG , ad quadratum 

; BG, 
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• B G,cum redangulis G B N,G B , R. Ergo ex aequa- 
verit N F,ad trapezium M F EO, vt triplum quadra, 
tum DB, ad quadratutn <5 B , curo duobus re- 
dangulis GBN j GB* nempe ad quadrata ’ 
GB, BN, cum redan gulo G&N> quia redan- 
gulum extremarum GB, R, eft aequale quadra- 
to mediae BN. Ergo per corinerftoncm rationis , 
erit NF, ad Tegmentum OEGN, vt triplum 
quadratum DB, ad cxccflum Tupra duo quadrata 
GB, BN, & Tupra rcdangulum GBN, r nem- 
pe vt quadratum DB, ad tertiam partem huius 
exceflus . At tertia pars huius exceff s , Tunt re- 
dangula BDG, BGO BNG, cum duabus 
tertijs partibus quadrat] £4 G> vt tyatim patebit. 
Qu ire patct-propofitirm, " 

Quod vero afTumptun» eft , ftc patebit . Nam 
quadratum B£). ? excedit quadratum ®G, re- 
dangulis BGD. Pariter quadratum BD^ 

Caedit quadratum B N , redangulis • B N D i 
BQN. Jdcmque quadraram B D, excedit redan- 
guluro GBN_, redangulis B G D, BDG, & 
BG.N, Ynde totus talis exceflus, aequabitur duo* 
b-« redangulis BDG, duobus BGD, <5c re- 
da?niiis;BON 3 BND, BGKl. 1 At rcdangu- 
luivr.B DN>: aquatur redangulis BDG, & B0, 
NG; quod, jedangulum BD, NG, aequatur 
redangulis -N GD, BNG, & quadrato NG. 
Ergo rurTuch colligendo, praedidus excefliis aequa- 
bitur tribus redangulis BDG, duobus BGD, 

£ * &re- 
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& re$angulis BND, BGN,’ N G D , ■ B N G > 
& quadrato NG. Pariter rc&angulurtp BNDj 
aequatur re&angulis BNG; BN, GE>$&duo 
re&angula BN , G D ; N G D , faciunt re&arv 
gulum B G D. Ergo denuo colligendo, prardi&us 
exceffus aquabitur tribus re&aivgulis J5DG, tri* 
bus BGD, duobus BNG , re&angulo BGN^ 
fifiquadrato NG. Sed pariter re^angiHiita BGN, 
sequatur re&angulo BNG, & quadrato -N G ‘. Er- 
go a primo ad vltimum , prxdi&us excelfus xqua- 
tur tribus rc&angulis BDG, tribus B^'D , tri- 
bus BNG,-& duobus quadratis N.G j i^u jrum 

» ' tertia 
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.tertia^ts erunt re&angula. Bp£,! BGD,i BNO, 
& dus tertias partes «Jiadrati ;NG . Quare&c. : ?J 

P-R. 0P G S I Tf© XIII. 1 : 

f r j 

Si cuilibet parabolis fit circum fir iptum paralLlogrammum, 
quod cum ipfa fecctur linea diametro parallela . Lnt 
pars ipfius includens maiorem portionem , ad ipfarn , -ut 
tot bafes prxdifhs portionis } quotus eH numerus para- 
bola '-unitate auHus , ad tot bafes femtparaboU , quo- 
tus efl numerus parabola , <-una cum excejfu tot inter- 
ceptarum inter diametrum , & parallelam duSiam , 
quotus eH num6rus parabola unitate ancius , fupra 
ulttktam. minimam continue proportionalem J quarum 
maxima fit bafis femtparaboU i fecunda intercepta in- 
ter diametrum , £ 3 * parallelam duElam ; Qtfi quarum 

numerus excedat numerum, par abol<s binario > 

m; , * '• rr.trn-fi n,.UI q •?*» ' ! - ■ 

3 -i i - »•’= "f. 

E $to qiLaeJippt .parabola A ED , cym fi bi cir- 
cumfer iptoparallelogrammo &D, quod cum 
ipfa fecetur Gk , EF*. diametro parallela j & ra- 
tio, AF , ad Fk ,, continuetur in toc terminos» 
yt numerus eorum excedat numerum parabolae bk 
nario ; fintque duo vltimi minimi termini M , & 
Q.. Dico pacallelogrammutu 3 k , eflfe ad portio- 
nem maiorem AEH.k, yt Ak» accepta fecun- 
dum numerum parabolae vnitate aud:um,ad AF, 
acceptam fecynxlujn. numerum parabolae , vna cum 
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exceflu, tot F k , quotus eft numerus parabole vni- 
MteauftuSjfupravnicam 



Quoniam enim parallelogrammum B K, eft ad 
parallelogrammum Gf, vt Ak, ad kFj nem- 
pe vt Ak , accepta fecundum numerum parabo- 
lae vnicate au&um , ad tot numero Pk i paralle- 
logrammum autem GF, eft ad fegmentum EH K F y 
ex propof. io. vt tot AF, quotus eft numerus pa- 
rabola vnitate auctus, ad exceflu m ipfarum fupra 
Mi nempe \ft tot FK, quotus eft numerus para- 
bola vnirate auctus , ad exceflu m ipfarum fupra 
Q. Ergo ex atquali , erit BK 3 ad £ H K F, vt A K, 
accepta fecundum numerum parabolae vnitate au- 
ctum y ad exceflum tot numero F k , fupra Q. 

Rurfum 
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Rurfum , eodem modo probabitur , k B , eflfe ad 
BP> vt KA, accepta fecundum numerum para- 
bo!* vnitate auctum , ad tot numero A F . Sed 
BF* eft ad femiparabolam AEF, vc AF, acce- 
pta fecundum numerum parabolae vnitate auctum, 
ad eandem, acceptam fecundum numerum para- 
bolae . Quare rurfum ex aequalberit Bk, a d femipa- 
rabolam, vt Ak, accepta fecundum numerum pa- 
rabola? vnitate auctum , ad AF, acceptam fe- 
cundum numerum parabolae . Ergo colligendo 
ambo confequentia, erit BK, ad portionem maio- 
rem AEHk, vt A k, accepta fecundum nume- 
rum parabolx vnitate auctum , ad AF, acce- 
ptam fecundum numerum parabolae, vna cumex- 
ceflii tot F K j quotus eft numerus parabola: vni- 
tate auctus , fupra Q • Quod erat cftenden. 
dum_i. 

' S C H O LIVM. •"’/ 

* » t '' . V. * ' % 

Ifn parabola , ergo quadratica erit B K, at j 
AlsHK, vc tres Ka> ad duas AF, cum excef- 
fu trium Fk, lupra Q. 

PROPOSITIO XIV. 

St parallelogrammum cum portione Antecedi propoft. fece - 
tur aIia Ime a diametro parallela , adeo <z>t dux paraL 
lelx includant diametrum . Erit parallelogrammum 

" infer 
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inter parallelas contentum , ad fegmentum parabola , 
quod comprehendit, <r >t linea 3 ad quam bafis femipa- 
rabola habeat eam proportionem , quam habet 'vm m- 
terceptarum inter runam parallelarum diametrum , 
ad aliam 3 '■una cum bafi pmiparaboU 3 acceptis amba- 
bus fecundum numerum parabola 'unitate auctum , ad 
magnitudinem conflantem ex duabus magnitudinibus ; 

. quarum runa y fit fixcefus tot bafium femiparabola ^ 
. quotus e Ft numerus tpfius imitate auFtus , fupra 'ul- 
timam minorem proportionalem , quarum numerus ex* 
cedat numerum parabola ^unitate, O* quarum maxi- 
ma fit bafis femiparabola ; Secunda intercepta illa in- 
ter diametrum , & parallelam 3 qua erat antecedens 


prima proportionis : Alia vero magnitudo fit illa 3 ad 
quam confequens proportionis bafis femiparabola i, m 
ratione interceptarum wter parallelas 3 (gjf- diametrum» 
accepta fecundum numerum parabola imitate auctu n 
habeat eam proportionem , quam habet bafis femipara- 
bola accepta fecundum numerum ipfius ( rvmtate au- 
£tum,ad exceffum fupra 'ultimam minorem proportio- 
nalem , quarum numerus excedat numerum parabola 
r unitate , £sr* quarum maxima fit bafis femiparabola > 
Secunda uero illa intercepta inter diametrum 3 gs^.pa* 
rallelam , qua erat confequens prima proportionis . 


P 


» ! 


, > QiUl 

Ortio maior AEHK, cum Tibi 'circamfcri- 

pto parallelogramm.o B k ( fccetur-N O P,, 

EF, parallela,, adeo vt^ P, Gk ? includant dia- 
metrum EF; fiat autem, vt kF> ad FP, fic FD> 

'• . V i"*-' -"i • ; I 

ad 
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ad L. Ratio aute)n D F, ad F K, continuetur in tot 
terminos, vt numerus eorum excedat numerum pa- 
rabol* ynitacej fitque vltimus terminus M. Eodem 
modo , qonynuetur ratio AF, ad FP; fitque vl«- 
mus teripinus Q^Tandem fiat vt tot AF, quotus 
cft numerus parabolae vnitateau&us, ad exceflum 
ipfarum fupra Q, lic L, accepta fecundum nume- 
rum parabolae vmtateauaum, ad R. Dico N K, 
etfe ad P O E H , vt L, cum A F, accepta: fecun- 
dum nutocrum parabola: vn itate au<2um, ad R, vna 

^WP.e*iC.e0u-tot AF, quotus numerus ftaj-ahgj g 

vnitateaudus, fupra M. . 

Quoniam enipi ex conftru&iooe, conucrtendo, 
y fic L , ad F.D . Ergo compo- 
F nendo, 


j » *i 
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nendo, erit PK,ad KFj nempe parallelogram- 
mum Nk, ad parallelogrammum E K, vc L, cum 
F D , ad F D ; nempe vt L , cum F D, acceptis 
ambabus fecundum numerum parabolae vnitate 
au&um , ad tot numero F D. Sed expropof. io. 
EK, eft, ad EHkF, vt tot F D, quotus eft nu- 
merus parabolae vnitate audus, ad exceflum ipfa- 
rum fupra M. Ergo er aquali , erit Nk, ad 
E H k F , vt tot L, cum tot F D, quotus eft nu- 
merus parabola: vnitate au&us , ad exceflum tot 



numero FD, fupra M. Rurfumeodemmodopft)- 
babimus, efle parallelogrammum kN, ad paral- 
lelogrammum NF, vt tot DF, cum tot L> quo- 
tus eft numerus parabola: vnitate audus^ > ad 'eoe 

numero 
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numero L. At NF, eftad POEF, vttotAF, 
quotus eft numerus parabpl* ynitate audus,adex- 
cefliim ipfarum fupra Q; nempe vt tot L, quotus 
eft numerus parabola vnitate audus ,'ad R~( fa- 
dun eft enim fupra , vt tot A quotus eft nu- 
merus parabola vnitate auctus, ad exceflum ipfa- 
mrn fupra Q, ftc tot L, quotus ef f numerus pa- 
rabolae vniraceauctus ad R.) Ergorurlu n ex aqua- 
li, erit Nk» ad POEF, vc FD, cum L, acce- > 
ptis ambabus fecundum numerum parabolae vni- 
tate auctum, ad R. Quare colligendo omnia con- 
fequentia,erit Nk, ad POEHk, vt tot L> cum 
tot FD, quotus eft numerus parabolae vnitate-» 
auctus, ad R, fimul cum exceflu tot FD, quotus 
eft numerus parabolae vnitate auctus fupra M« 
Quod erat oftendendum. 

' SCHOLIVM. „ ■ 

J v - - * • » *. 

1 Deducemus ergo ex dictis , quod in parabola 
quadratica , erit N k y ad POEHk, vt tres L, 
cum tribus ad duas FD, cum k D , &cum 
excerni FK , fupra M , vna cum R 5 & fubtri- 
plando terminos, vt L, cum FD, ad DK, cum 
duabus tertijs partibus F K y & cum tertia parte 
exceifus i piius fupra M , vna cum tertia par- 


: . . i 

f 1 PRO- 
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PROPOSITIO XV- 


.1 


Ji femiparaboU quacumque fecetur line a diametri paral- 
lela y partioni ipfius , ejl minor totius parabo- 
la , ctrcumfcribatur parallelogrammum . Hoc erit ad 
portionem , includit , <r// continue pr< portio- 
nales y in ratione bafis femiparaboU , ad interceptam 
tnter diametrum, parallelam duflam , quarum ma - 

* Sctma fit bafis femiparaboU , esi numerus para- 

bola } & ha tot r Vicibus accepta , quotus cB nume- 
rus parabola 'vnitate auffus , ad eafdem proportiona- 
les fic acceptas , nrt bafis femiparaboU accipiatur fie» 

* ciendum Humerum parabola j Secunda , fecundum nu- 

* wrmW rjjHitattminorem ; fic dctr.ccps . 

E Sco femiparabola BAD, quae fit Tecta N O, 
diametro A B, parallela; & Tegmento ON D, 
fit circumfcriptum parallelogrammum NE. Dico 
sjipft, a d O N D, vt tot in proportione DB, 

BN, quarum maxima fit DB, fecunda NB, 
qiioftis eft numerus parabolae; & bac , tot vicibus 
accepte , quotus eft numerus parabotx vnitate_> 
auctus, ad has eafdem proportionales ; Ted fic ac- 
ceptas > vt DB /‘accipiatur fecundum numerum 
parabola BN, fetundum nun erum parabote vni- 
tate minorem; & fic deinceps. V. g. in prima, vt 
dupla DB, ad DB. In fecunda, vt tripla DB, 
cum tripla BN, ad duplam DB, cum vnica BN. 
i 1 In 
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In tertia, vt quadrupla DR, quadrupla BN, fc 
quadrupla k ( fi hxc fic tertia proportionalis 
minor ipfarum DB, BN,) ad triplam DB, du- 
plam BN , & vnicam k. Et fic in infinitum . 

Semiparabolx circumfcribatur paralie! ogram- 
mum BCj & NO, producatur vfque ad Mj & 
ratio CA, ad AM, feri DB, ad BN , con- 
tinuetur in tot terminos, vc numerus eorum exce- 
dat numerum parabolx vnitate > fitque vltimus mi- 
nimus terminus k. Quoniam 9 ex genefi parabo- 
larum , eft 
vt N M> ad 
M O, fic po- 
rcftas CA, 
feu DB,con- 
gruenspara- D 
b le, ad fi- 
ni ilem pote* 
fi a rem MA, 
ficu N B i 
nempe fic 
DB, ad k. D 
Dgo & per/ J 

conuerfio— , J , ■* | 


nem rationis, erit MN, ad NO* nempe paraf- 
Idogrammtim MD,ad parallelogrammum NE, 
vt DB, ad excefljm ipfius fupra k. Et conu er- 
tendo , erit NE, ad NC, vtexceflus B D, fu. 
pra k, ad BD, nempe yt talis exccfiiis rot vici- 
bus 
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bus acceptus , quotus eft numerus parabolae vnitate 
au&us , ad tot numero D B . At , ex fecunda par- 
te propof. 9. conuerrendo, N C , eft ad trapezium 
MCDO, vttot CA, feu DB, quotus eft nu- 
merus parabolas vnitate au&us , ad tot numeFo con- 
tinue proportionales in ratione CA , ad AM, 
fcu DB,ad B N, quajum maxima fit DB; vn- 
de per conuerfionem rationis , eft N C, ad N O D, 
vt illae tot DB, ad exceffum ipfarum fupra illas 
proportionales. Ergo ex squali , erit NE, ad 
NOD, vt tot exceffus D B , fupra K,- quotus 
eft numerus parabolas vnitate au&ujs , ad exceftum 
tot DB , quotus eft numerus parabolas vnitate-* 
auftus, fupra DB, BN, & exteras tot proportio- 
nales, quot funtipfas. At ex fcholio propof 7. exr- 
cefliis DB, fupra k , aequatur omnibus excefli- 
bus ipfarum proportionalium>quifunt tot numera, 
quotus eft numerus parabolae j vnde exceffus DB, 
fupra K, tot vicibus acceptus, quotus eft numerus 
parabolas vnitate au&us, aequatur tot vicibus oitn 
nibus exceflibus ; Pariterquc exceffus tot DB, 
quotus eft numerus parabolae vnitate atnftus , fu- 
pra DB, BN j & caeteras tot proportionales* 
quot funt ipfac , asquatur omnibus exceffibus, tot 
vicibus , quotus eft numerus parabolas $ omnibus 
exceffibus a primo, tot vicibus, quotus eft nume- 
rus pa-abolas vnitate minus $ alijs exceflibus a pri- 
mo, & fecundo, tot vrcibus, quotus eft numerus 
parabolas binario minutus, & fic deinceps • Ergo 

NE, 
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NEy erit ad OND, vt exceflus omnes , tot vi- 
cibus accepti , quotus eftrriumerus parabola vnita- 
te au&us , ad exceffum DB, fupra BN, acceptum 
fecundum numerum paraboltxr j cum excelfu BN, 
fupra K, accepto fecundum humerum parabolae 
vnitate mi- 


nutum;& fic 
deinceps . 
Verum ex 
pnecitata_, 
propofit. 7. p 
exceffusma- 1 
gnitudinum 
cotinuepro- 
portionaliu, 
firnt in pro- 
portione c 6 D 
tinua eiuf- 
dem rationis 


cum proportione totarum magnitudinum ; vnde 
eft, vtexceflus DB, fupra K, acceptus fecundum 
numerum parabola» vnitate au&um , ad pnediftos 
exdeiTns> fic DB , BN, & caeterar 

continue tot pro- 
portionales, quotus eft numerus parabolae, acceptat 
fecundumrnumerum parabolae vnitate au&um, ad 
DB , acceptam fecundum numerum parabolae; cum 
B accepta fecundum numerum parabolae vnita- 
te minutum; cum K,- accepta fecundum numerum 
parabo!* binario minutum ; & fic deinceps . Ergo 
: ‘ ' & NB, 
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8t NE, erit ad OND*vt DB, BN.&cjeter* 
tot proportionales fecundum numerum parabola;, 

& hae acceptae fecundum numerum parabolae vnita- 
te au&um, ad eafdem proportionales fic acceptas, 
vt DB, accipiatur fecundum numerum parabolarj 
BN, fecundum numerum parabolae vnicate minu- 
tum; & fic deinceps. Quod &c, 

COROLLARIVM- 

Ergo per eoauerfionem rationis, N E , erit ad 
O ED, vt pr?di<2utn antecedens,, ad cxceflbmip- 
fius fupra talcconfequens . V. g. in prima parabo* 
la,vtdupla BD, adBD. Infecunda, vt tripla DB^ 
cum tripla BN, ad DB, cumdupla BN. Ih ter- 
tia, vt quadrupla DB, quadrupla BN, &quadru- 
pla K , ad DB, duplam BN, cum tripla K,. Eefi<3 
in infinitum- 

SCHOLIVM. • 

: . . . I < ■ • - • >1 / 

Ex di&is facile potcft deduci im parabola qua- 
dracica , N E , efle ad Q N,R, vt DB^i cum BN, 
addimidiam DB, cum dimidia BN, & cum fexta 
parte N D. Nam, cum in parabola quadratica, fic 
N E, ad ON D, vt tripla DB, cum tripla BN, 
ad duas DB, cum BN. Ergo & fubtriplatis ter- 
minis, eiitvt DB, B N, ad tertiam partem duarum 
DB, &vnju&BN. 4 $ tertia pars duarum B>D, facit 

duas l 


Digitized by Google 



LIBER P&fMW. 

duas tertias 
partes BDj 
nempe duas 
tertias par- 
tes BN, & 
duas tertias 
partes N D. 

Ergo NE,e- 
ritadONO, 

Mt DB, BN, 
ad rres ter- 
tias BN, 
nempe ad 
B N , cum 

duabus tertijs partibus N D/ nempe cum quatuor 
fextis partibus eiufdem. At BN, cum quatuor Tex- 
tis partibus N D, Tacit dimidiam B N , dimidiam 
B D, & Textam partem N D. Quare patet propo- 
fitum . Imo poteft deduci per conuerfionem ratio- 
nis, efife NE, ad OED, vc DB, B N , ad BN, cum 
tertia parte N$, vt confideranti patebit. 


PROPOSITIO XVI. 


Si quatuor magnitudines fint continue proportionales . Erit 
mt excejfus prima maioris fupra fecundam , ‘una cum 
duplo excejfu fecunda fupra tertum , & cum excefu . 
tertia fupra quartam , ad fubfefqwalteram prtmai &* 

. fecunda t cum tertia parte excefus fecunda fupra quar- 
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tam y/tc cxccfjus prima fupra fecundam , ad fui fubfi 'f- 
quia /teram , cum tertia parte fecunda . 

» • i ' 

-1 ! ! 

C D E B 

S int quatuor magnitudines AB, BC, BD, 
B E, continue proportionales. Dico vt A C, 
cum dupla CD, & cum D F, ad fubfefquialce- 
ram AB, BC, cum tertia parte CE, fic AC, 
ad fui fubfefquialteram , cum tertia parte CB. Quo- 
niam enim ex propofic. 7. etiam tres AC, CD, 
D E , funt continue proportionales , & in eadem 
proportione cum AB, BC, &c. Ergo& vt AC, 
CD, DE, fimul 5 nempe A E , ad mediam ipfa- 
runi CD, fic tres fimul C B, D B, B E, ad D Bj 
nempe fic tertia pars CB, DB, BE, ad tertiam 
partem DB. Sed & vt A E, ad CD, fic duae ter- 
tis partes A E, ad duas tertias partes C D. Ergo 
vt A E, ad CD, fic funt tam dux tertiae partes AE, 
ad duas tertias CD, quam tertia pars CB,BD,BE, 
adteitiam partem DB . Quare cum magnitudines 
fint continue proportionales, erit vt A E, ad C D, 
fic duo tertia A E, cum tertia parte CB, DB, BE, 
ad duo tertia CD, cum tertia parte Db. Et com- 
ponendo, erit vt A E, cum C D, a d C D, fic duo 
tertia A E, CD, cum tertia parte. CB, BE, & 
cum duobus tertijs D B, ad duo tertia CD, cum 

tertia parte DB, Et permutando, vt AE,cum CD, 

. - / . - • _ % 
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adduotertia A E, cum duobus terti j$ CI>, DB; 
nempe cum duobus tertijs CB, & cuin tertia par- 
te CB, B E, fic C D, ad^iuo tertia C D, cum ter- * 
tia parte D B . 'Sed vt C D > ad duo tertia C D , 
cum tertia jparte jD B /fic AC, ad duo tertia AC, 
cum tertia parte 1 GB . Ergo & vt AC, fadduo 
tertia AC, cum tertia parte CB, /ic AEVcum 
C D, ad duo tertia A E , C B, cum tertja parte 
CB, EB. At A E , cum CD, eft A C, cum du- 
pla CD, & cum DE: pariter duo tertia AjE,CB, 
cum tertia parte CB, B E, faciunt duo tertia AB, 
BC, cum tertia parte CE; nam tertia pars CB, 

B E , faciunt duo tertia BjE , cum tertia parte C E, 

& duo tertia A E, E B , faciunt duo tertia AB. 
Quare patet propo fi tum ... 

. - t * ! — -• \ 

. PROPOSITIO XVII. 

* • * 

. . rf * > r '• * < 

Si in quacumque parabola Jit du&x parallela diametro . 
Erit paraUclogrammum contentum fub dutfa , & fub 
baji maioris portionis , ad ip/am maiorem portionem , ut 
exetfus bafis portionis fiipra duas ulttmxs minores 
proportidnales , Ji proportio bajts femiparabola i ad in- 
terceptam inter diametrum , & parallelam^ continuetur 
tn tot terminos , ut numerus eorum excedat nume- 
rum parabola binario , acceptus fc<. undum numerum pa- 
rabola unitate aufium, ad tot bafespradt&a portioms 9 
quotus eB numerus parabola , una ctim excejju inter- 

G x ceptd 
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cepta inter diametrum , & parallelam , fopra «ultimam 
minorem proportionalem . 



I N parabola AED, ducatur Hk* diametro 
EF, parallela ; & compleatur parallelogram- 
mum LK$ ratioque AF, ad Fk, continuetur 
in rot terminos > vt numerus eorum excedat nume- 
rum parabola; binario ; fintque vltimi minimi ter. 
mini M, Q^ Dico LK,eflfead AEHk,vtcx- 
ccflus AF, fupra M, & FK, fupra Q, accepti 
fecundum humerum parabola; vnitare au&um , ad 
A k , acceptam fecundum numerum parabolae, vna 
cum exceflu Fk, fupra 

Quoniam enim , ex natura parabolae, eft n G, 
ad GH> fic pote flas DF, congruens parabolse, 

ad fi- 
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ad fimilem poteftatem Fk; nempe fic DF, feu 
AF, ad M. Epgo per conuerfionemTationis,& 
conuertendo, erit kH, ad kG, vt exceffus AF, 
fijpra M, ad AF, Cum autem fit vt e*ccffus 
A F , fupra M , ad A F, fic exceffus F k, fupra Q> 
ad Fk. Ergoerit permutando, AF, ad Fk, vt 
exceflus AF, fupra M, ad exceffum‘FK, fupra 
Et conuertendo, & componendo, vt k A, ad 
A F, Hc exceffus k A, fupra Q, & M, adexcdffum 
AF, fupra M . Et rurfum permutando , i& con- 
uertendo, vt exceffus AF, uipra M, ad AF* fic 
exceffus A k, fupra M, Q; ad Ak. Sed vt ttceC- 
fus A F, fupra M, ad A F, fic probatum feft effe 
k H, ad kGj nempe parallelogrammum L K , ad 
B k . Ergo vt LK, ad Bk, fic exceffus Ak, fupra 
M, Q^ad AK; nempe fic talis exceffus acceptus 
fecundam numerum parabolae vnitate airdum,ad 
tot numero Ak. Verum ex propof. i $. BK, eft 
ad portionem AEHk,vt A k, accepta fecundum 
numeium parabolae vnitate au&jm, ad eandem ac- 
ceptam fecundum numerum parabolae, vnacum ex- 
ceffuFk, fupra Q^Ergoexxquali, erit Lk, ad por- 
tionem A fc H K, vteicefius A fc, fop.a M, & 
acceptus fecundum numerwwparabofce vnicate air 
dum , ad A K , acceptam fecundum -numerum pa- 
rabolae, vna cum exctffu F k, fupra Q;. Quod erat 
oflendendu m . 


SCHCX 
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SCHOLIVM, 

In parabola ergo quadratica , in qua proportio- 
nales AF, F k , M, & funt cantum quatuor , 
erit L k , ad portionem , vt exceflus triplus A k , fu_ 
pra M, & Q^, ad duplam Ak, cum exceflu F k , 



fupra nempe fubtriplando terminos , rc talis 
exceflus vna vice fumptus , ad fubfefquialteram_, 
A K, cum tertia parte exceflus F K , fupra Ve- 
rum exceflus A K, fupra M, & Q, eft exceflus AF> 
fupra Fk, duplus exceflus FK, fupra M,&excef- 
fus M, fupra Q; quia A F, excedit M, exceflu A F, 
fupra FK, & Fk, fupra Mj Fk, vero excedit Q, 

exceflu 
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cxceflu ipfius fupra M, & M, fupra Frgoerit 
L K , ad AEHk, vt cxceflus prima; A F, fupra fe- 
cundam FK, cum duplo exceflu fecundas Fk, fu- 
pra tertiam M, vnacum exceflu tertias M, fupra 
quartam Q, ad fubfefquialteram Ak,- nempe 
compofitasex prima,& fecunda, vna cum tertia par- 
te exceflu fecunda Fk, fupra quarram Sed ex 
propofitione antecedente, oftenfumeftefle in ea- 
dem ratione,exceflum primae A F , {eu F D , fupra 
F K , fecundam,nempe K D, ad fui fubfefquialreram, 
cum tertia parte F k, fecundas j nempe ad dimidiam 
D k , cum fexta parte Ak? quia dux tertix partes 
D k, nempe quatuor fextx partes D k , faciunt di- 
midiam D k, cum fexta parte eiufdem,- & tertia pars 
F k , eft idem , ac fexta pats dupla; F k ; fexta ergo 
parsduplx kF, cum fexta parte k D, faciunt fex- 
tampartem Ak. Ergo Lk, erit ad Afhk, v c 
D k , ad fui dimidiam , cum fexta parte A k . Verum 
cum in fcholio propof 1 5 . oftenfum fit, quod fi por- 
tioni HKD, circumfcribatur parallelogrammum, 
hoc erit, ad portionem, vt Ak, a d dimidiam Ak, 
cum fexta parte K D . Ergo ex iftis poteft deduci 
hxc regula generalis . Nimirum ; Quod fi parabola 
quadratica fecetur linea diametro parallela, fecante 
ipfaminduas portiones: erit paralIelogrammum_, 
fu b parallela duda, & fubbafivnius portionis, ad 
illam portionem, vt bafisreliqux portionis, adfui '» 
dimidiam , vna cum fexta parte bafis portionis . 


PRO- 
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PROPOSITIO XVIII, 

* Si qu&kbet fimiparabola ficetur duabus lineis diametro pa- 
rallelis i {£/ figmento intermedio ab illis contento » cir- 
cumfcnbatur parallelogrammum . Hoc erit ad diftum 
Jegmentum ase inclufum , ut tot excejjusbajis fiemipa- 
rabolce , quotus e (l numerus tpjius asm tat e au filus, fupra 
ultimam minimam proportionalem ; quarum numerus 
excedat numerum parabola unitate , (9-T qut rum maxi- 
ma Jit bajis fimiparabola s fecunda intercepta tntcr dia- 
metrum» & parallelam proximiorem , adconfequem pro - 
pof. ii ; nempe adexcejfum totbajium femiparaboU , 
quotus eH numerus ipjius unitate auflus, fupra tot nu- 
mero continue proportionalium » m ratione interceptu in- 
ter diametrum , (iijf parallelam remotiorem , ad interce- 
ptam inter diametrum» (§jr parallelam proximtorcm.qua- 
rur/i maxima Jit ultima minor proportionalium , m ratio- 
ne ba(is fi impar abole > ad interceptam inter diametrum f 
& parallelam remotiorem ■» & quarum numerus excedat 
nurnei um parabola unitate. 

S Emiparabola ABD, fetetur duabus lineis 
ON, EG, AB, diametro parallelis; & lVg- 
mento OEGN, circum feri batur parallelogram- 
nium N P ; ratio autem D B, ad B N, continuetur 
imtot terminos, vt numerus eoumi excedat vnitate 
numerum parabola:; ficque vicimus minimus termi- 
nus R. Eodem modo continuetur ratio DB,adBG; 

fitque 
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fitque vicimus terminus k; & fiat vtGB, ad BN,fic 
k, ad H; qua? ratio continuetur in L,& exteros tot 
terminos i vt numerus eorum excedat numerum pa- 
raboli Vnitatie. DicoNP, efle ad OEGN, vt 
tot excefTus DB, fupra R, quotus eft numerus pa- 
rabola? vnitate au<ftus , ad exceflum tot D B , quo- 
tus eft numerus parabolx vnitate au&us , fupra 
k > H , & exteras tot proportionales, quot funt 
jpfa?. 

Producantur NO, GP, vfque ad M, & F. 
Quoniam enim, vt NM, ad MO, ficpoteftas 
CA, fcu DB , eiufdem gradus cum parabola, 
•: ' H ad 


} 
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ad Gmilem poteftatem MA, feu BNj nempe vt 
DB, ad R. Ergo per conuerfionem rationis, & 
conuertendo*eric ON, ad NM,- nempe paral- 
lelogrammum NP, ad N F,vt exceflus BD, fupra R, 
ad BD; nempe vt tot tales exceflus;, quotus eft 
numerus parabolae vpitate au<Stus, ad tot numero 
D B . At ex propof. 12. eft ' N F, ad fegnemum 
OEGN, vt tot DB? quotus eft numerus para- 
bola: vnitate audus , ad exceflum ipfarum fupra 
K, H,.& ceteras tot porportionales, quot funtip- 
fa?. Ergo ex aequali , erit OG, ad OEGN, vt 
tot exceflus BD, fupra R , quotus eft numerus 

para- 
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parabolae vnitate au&us,ad excefTum tot DB, quot 
funt ipfi, fupra K, H, & cseteras tot numero propor- 
tionales. Quod erat oftendendum . 

' • v < ; . - , 1 ''i-: : 

SCHOLIVM. 

In parabola ergo quadratica , erit NP , ad 
OEGN, vt triplus excefliis DB, fupra R, quae 
fit tertia minor proportionalis ipfarum DB, BN, 
ad exceflum triplae D B ; fupra tres k,H,L. 

PROPOSITIO XIX- 

St quacumque fempar abolet fecetur Une* diametro paraL 
lela , per punitum linea par aboUca ubi Jecatur t or- 
dinatim applicetur linea ad diametrum , adeo ut feg- 
mentum ad diametrum ^ fecetur in parallelogrammum , 
ftj femiparabolam ad uerticem . £ rtt parallelogram- 
mum ad femiparabolam ad '-verticem , ut tot differen- 
ti a inter diametros fmtparabolarum , qutus e H nume- 
rus parabola unitate auSius , ad tot diametros festi - 
- parabola ad uerticem , quotus esi numerus para- 
bola . 

S Emiparabola ABD, fecetur ON, diametro 
A®, parallela j & ordinatim applicetur OP. 
Erit parallelogrammum PN, ad femiparabolam 
PAG, vttot Bp, quotus eft numerus parabolae 
vnjtate au&us > ad tot AP» quotus eft numerus 

H 2 para- 
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parabolae. Quoniam enim paralleiogrammum*. 
PN, eft ad parallelogrammum PM, vt Bp^ ad 
PA; nempe vt tot BP, quotus eft numerus pa- 
rabolx vnitateau&us, ad tot numero AP. PM, 


autem , ex 
propofit. I . A 
eft ad PAO, 
vt numerus 
parabobe v-, 
nitate au— p 
&us , ad nu- 
merum pa- 
rabolfjnem- 
pe vt tot 
PA, quotus 
eft numerus t5 
parabola: v- ** 
tutate auc- 



tus, ad Ap a acceptam fecundum numerum para- 
bola: . Ergo ex aequali , erit P N , ad A p O , vt tot 
B P, quotus eft numerus parabolae vnit&te au&us, 
ad tot AP, quotus eli numerus parabolae . Quod 
&c. 


SCHOUVM. > 

. ■. .1 

Sed & aliam rationem PN, ad A pO , licet fa- 
cile colligere 5 nempe quod fit , vt tot differentiae, 
quotus eft numerus parabola: vnicate au&us , in- 
ter 
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ter DB, & vltimam minorem proportionalem^ 
continue, quarum priraaiic JDB, fecunda BN, & 
ipiarum numerus excedat wuwerum parabol e vni- 
tare , ad tot tales vlcimas proportionales , accepta» 
fecundum numerum parabcilae. V. g, in parabola 
quadratica,erit PN, ad PA O, vel vt tres Bp, ad 
duas PA. Vel vt tres exceflus DB, fupra K, tec? 
tiam minorem proportionalem ipfarum DB, BN, 
ad duas K. 

PROPOSITIO XX. 

Si quacumque femiparaboU , fecetur linea diametro paral- 
' • lela . Erit figmentum ad diametrum , ad reliquam por- 
tionem y <~ut re Si angulum fub tot bafibus femiparaboU , 
quotus eft numerus ipfiusy & fub intercepta mterdia- 
metrum , Cr parallelam, <~ona cum r eft angulo fub hac w - 
•\ terceptayO* fub excejfu bafis femiparabola fupra '-ulti- 
mam minorem proportionalem in ratione bafis femipara- 
boU, ad hanc interceptam, quarum numerus. excedat nu- 
merum parabola initate , ad reSi angulum fub reliqua 
parte bafs femiparaboU , & Jub excefiu , t ot bajium fe- 
miparaboU quotus e f numerus ipfius vnitate au&usyfu- 
- pratot illas continue proportionales . 

S EmiparaboIa BAD, cum fibi circumfcripto 
paiallelogrammo, fecetur MON, diametro 
AB, parallelas ratioque BD, ad B N, continuetur 
in tot terminos, vt numerus eorum excedat nume- 
rum 
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rum parabolae vnitate ; fitque vltimus terminus k. 
Dico Tegmentum AONB, efle ad portionem_. 
ODN,vt re&angulum contentum fub BN, & 
fub BD, accepta fecundum numerum parabolas, 
vna cum re&angulofub eadem BN , & fub excef- 
fu DB, fupra k, ad re&angulum contentum lub 
N D, & fub exceflu tot D B , quotus cft numerus 
parabolae vnitate au&us, fupra tot DB, BN, & 
alias proportionales praedicas. Nam ratio Tegmen- 
ti AONB, ad portionem O D N , componitur 
ex ratione Tegmenti, ad B Mj huius ad MDj& hu- 
ius, ad portionem ODN. Ratio AONB, ad 
BM, cft, ex .*•* -v • ' 

propofit. i o. i ~-m u, C 

conuerten- 
do , eadem 
cum ratione 
exceflus tot D 
DB, quotus 
cft numerus 
parabolae v- 
nitate auc- 
tus, fupra k, 
ad tot B D, t) 
quotus eft ^ 
numeius pa- 
rabola? vn itate au&us,- nempe vttot BD, quotus 
eft numerus parabolas, cum vnico exceflu DB, fu- 
pra k, ad idem confequens . Ratio BM> ad M D, 

: eft 
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eadem cum ratione BN, ad ND. Erratio 
NC, ad portionem , eft eadem cum ratione toc 
BD, quotus eft numerus parabolse vnitace audus , 
ad exceflum ipfarum, fupra DB, BN, & alias pro- 
portionales , quotfunt ipfse, ex fecunda parte pro- 
pofit. 9 . per conuerfionem rationis . Ergo ratio 
AON 8 , ad ODN, componetur cx ijfdem ratio- 
nibus : nempe ex ratione tot DB, quotus eft nu- 
merus parabolse, vn acum exceflii DB, fuprak, ad “ 
tot DB, quotus eft numerus parrabola* vnitate au- 
<ftus $ harum , ad excefluin ipfarum , fupra D B, BN, 
& eseteras tot proportionales, quot funt ipfse J & 

B N, ad N D, Sed rationes tot D B , quotus eft nu- 
merus parabolse, cum exccftii DB, fupra k, ad toc 
DB, quotus eft numerus parabolse vnitate au&usj 
& harum ad exceflum ipfarum fupra D B , B n 
eseteras tot proportionales, quot funt ipfse , com- 
ponunt rationem rot DB, quotus eft numerus pa~ 
rabolx, vna cum exceflu DB, fupra k, ad exceflum 
tot DB , quotus eft numerus parabolse vnitate au- 
<ftus,fupra DB, BN, & eseteras tot proportionales, 
quot funt ipfse . Ergo ratio AONB, ad ODN, 
componeturexantcdi<ftaratione,& ex ratione B N, 
ad ND. Sed ex iftis rationibus , componitur quo- 
que ratio re&anguli fub BN, in D B, acceptam fe- 
cundum numerum parabolse, & rettanguli fub ea- 
dem BN, in exoeftum DB, fupra k, ad reftangu- 
lumfub DN, in exceflum toc DB, quotus eft nu- 
merus parabolas vnitate auftus, fupra D B, B N , & 

eseteras 
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«eteras prxdictas proportionales .Quate patet pro- 

'► *y 

SCHOLI VM. 

Ex quibus licet inferre ; quod in parabola qua- 
dratica, erit fegraentum AONB, ad portionem 
ODN, vt duplum re&angulum DBN , cum re- 
dangulo fub BNa inexceflum D B, f U pra k, quae 
fit tertia proportionalis ipfarum DB,BN, ad qua- 
dratum ND, vnacum re&angulo fub N D, & fub 
excefTu DB, fupra k; nimirum, ad duplum quadra- 
tum ND, cumre&angulo fub N D» in exceflura 
BN, fupra k. 

PROPOSITIO XXI. 

Si in qualibet parabola, applicentur ordinat im ad diametrum 
du* lina eque remote , <-vna a vertice, alta d bafi. 
Harum pote flates erunt aquales 
potejlati bajis . 

» » • m » 

E Sto quaelibet parabola B A C> in qua ordinatim 
applicentur duae E K, G L, adeo vt A k, D L, 
fintarquales. Dico poteftaics EK, GL> eiufdem 
graduscum parabola, aequari ftmili poteftati B D. 
Quoniam en im>vr DA, ad Ak, ficpoteftas DB, 
ciuidem gradus cum parabola , ad fimiletn potefta- 
tem Ek: & pariter, vc eadem DA, ad AL,fic 

eadem 
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eadirti poteftas DB, 
ad fimilem pote- 
ftatem GL. Ergo 
vt ©A, ad AKi - 
A L, fimul,fic po- 
teftas DB, adpo- 
teftaccs EK, ,GLj. 
fimul. At Ak, AL> > 
f. nt aequiles ✓ ipft 


D 


fimuj' ,, erunt 
quales poteftati 


fs • *• “ - **— • <•••> • . v -• A 

c s CH QL I V M. 
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Exhacpropofitione elicitur illud , quod particu- 
lariter probauimus innoftro libello, cuius titulus. 
ScxagintaProblemata Geometrica, propofition«-> 
poftta; pagina 114- nimirum in parabola quadra- 
tica , quadrata E k, Gt, aequari quadrato BD* 


PROPOSITIO XXII. 

/ * i . 

Linea dufla in qualibet parabola diametYo parallela , funt 
mter sc y rvtexcej?us patefiatis bafis femiparaboU eiuf- 
dem gradus cum parabola , fupr a pote flates eiufdem gra- 
dus interceptarum inter ipjas y & diametrum. 


I Eftp ' 
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E Sco quaelibet parabola ABCj cuius diaoiCtcr 
BD, cut fint du&ae parallelae FE, HG, 
Dico FE, ad HG, effe vc exceflus poteftaris 
AD, congruentis parabolae, fupta fimilem pote fla- 
tem ED, ad' y f : •••£' 

exceflum eiuf- ! \ D*. .y. 

dem poteftaris 
AD, feu DC, 
fupra fimilem 
poteftateiru. 

DG. Ducan- 
tur F k, L H, 

AC, paralle- 
lae. Quoniam * * 
vt D B , . ad 
Bk,fic poteftas 
A D, eiufdem gradus cum parabola, ad fimilem po- 
teftatem FK,feu ED. Ergo per conuerfionem 
rationis, & cpnaertendo > erit vt Dk> feu EF, ad 
DB, ficcxceftusipoteftatis A D, fupra fimilem po- 
tefiatem E D , ad fimilem poteftatem A Pari- 
ter per conuerfionem rationis, DB, eftad DL, feu 
ad GH, vt poteftas' A D, fax 1JC, adexceifum 
illius, fupra poteftatem fimilem DG. Ergo ex 
aequali, erit F E, ad HG, vt primus excedus*#! 
fecundum exceflum .Quod &e. 



. » *• *• . 
% 

\ 

V > * U' 


. i * 


) , * c 
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, I * , \ ^ . , . . ,T .• . . 

^ ; e • * * j,. f *j •* . . ') ! r iu l 

In pirabola ergo quadratica erit F E , ad 

HG, vt re&angulum A£C, ad re&angulum 
AGC. 


PROPOSITIO XXIII. 

t - , •' . . ■. . 

Si a r vertice cuiufcumque trilmei k primo , ducatur linea 
m bafim , fecans cumam parabolicam : &* per punSlum 
<i>bi fecat curuam , ducatur •vfque ad diametrum pa- 
rallela bafi . Erit bafis trilmei ad fui partem inter- 
. ■ ceptam mter duClatn , diametrum , <vt pote flas dia- 

metri trilmei nano gradu inferior potejlate trilmei , ad 
jimtlem potejlatem diametri trilmei ad <■ verticem . 

S it quodlibet trilineum£ primo, CBA, cuius 
vertex B, diameter BA, & a vertice B, du- 
catur B O , in bafim, fecans cuiuam in E; & per 
E , ducatur E F , parallela CA- Dico CA, efle 
ad AD, vt poteftas AB, vno gradu inferior po- 
teftate trilinci , ad fimilem pottftarem B F. V. g. in 
tfilioco quadratico, erit C A, ad AD, vt AB, 
ad BF. Jn cubico , vt quadratum AB, ad qua- 
dratum B F . In quadratoquadratico , vt cubus 
AB, ad cubum BFj & fic in infinitum . Quo- 
niam enim proportio C A , ad AD, componitur 
ex proportione CA, ad EF, & huius ad DAj 

ia ex 
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cx genefi autem parabolarum , eft vt C A , ad E F, 
fic poteftas A B , eiufdem gradus cum trilineo , ad 
fimilem poteftatem BF: &vt EF, ad DA, fic 
BF , ad B A. Ergo ratio C A, ad AD> cdm- 
pcnetur ex rationibus potclUcis AB, eiufdem gra- 
dus cum trilineo, ad fim ilem poteftatem BF, &ex 
ratione BF, ad BA. Sed exiftis duabus rationi- 
bus componitur ratio poteftatis AB, vjio gradu 
inferioris poccftace trilinei , ad fimi 1 em potc/iitem 
B F . Ergo patet propoficum . 

PROPOSITIO XXIV- 

St cuilbet tnltneo a primo , feRo ut in propojitione Ante- 
cedenti , jit circum fcrtptum triangulum . Erit triangu- 
lum pars totius , cuius latus non esi diameter trilinei , 
ad portionem excejjus ipjtus fupra portionem trilinei 
a fe corrtprebenfam , ut faSltim fub excejju poteratis 
diametri trilinei uno grdu inferioris pote flate trth- 
nei, fupra jimdem pote flatem diametri trilinei ad uer- 
ticem , in quadratum diametri trilinei , ad tales partfs 
excejfus pote flat is d arttetn trihnet uno gradu altioris' 
pote (late trilinei ftpr a jimilem pote flatem trilinei ad ver-, 
ticem, qua ad talem cxcefjum se 4o abeant , ut numerus 
trilinei unitate minulus , ad numerum trilinei unitate 
auttum . 

« * • *\ 

■ * 

D Vcatur in fchemate propofit, ant. CB. Dico 
triangulum C BD, effe ad fpatium CBEC, 

compre- 
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t »' 


c 


D 


A 


comprehenfum a redis AB,BE, curua CE, 
vt fadumfubexceffu poreftatis AB, vno gradu in- 
ferioris poteftate trilinei fupra fimilem poteftatem 
b F, in quadrarum BA, ad tales partes exceffuspo- 
teftatis A B, vno gradu fuperioris poteftate trilinei, 
fupra fimilem potefiatem BF, qua: fe habeant ad 
talem exceflum,vt numerus trilinei vnitate minutus 
ad numerum trilinei vnitate audum . V. g. in trili- 
neoquadratico, erit vtfadumfub FA, inqtiadra- 
tum B A, ad tertiam partem exceffus cubi B A, fupra 
cubum B p. Jn cubico, vt fa&um fub exceffu qua- 
drati BA, fupra quadratum BF, inquadratum BA, 
ad duas quartas partes exceffus quadratoquadrati 
AB, fupra quadratoquadratum BF. In quadrato- 
quadratico , vt fadum fub exceffu cubi AB , fu- 
pra cubum BF» in quadratum BA, ad tresquin- 
tas partes excelfus quadratocubi AB , fupra qua- 


drato- 
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dratocubum B F . Et fic in infinitum., . 

Quoniam enim ex propofit. ant. eft CA, ad AD$ 
nempe triangulum CBA, ad triangulum DB A, 
vt poteftas AB , vno gradu inferior poteftate tri- 
linei , ad fimilem poteftatem B F . Ergo per con- 
uerfionem rationis, & conuertendo , erit triangu- 
lum C B D , ad triangulum C B A , vt exceflus po- 
teftatis A B , vnogradu inferioris poteftate trilinei, 
fupra fimilem poteftatem BF, ad poteftatem BA. 
Et ducendo hos terminos in quadraturi BA, erit 
C B D , ad C B A , vt faftum fub exceflu poteftatis 
AB, vno gradu inferioris poteftate trilinei, fiipra fi- 
milem poteftatem B F, in quadratum BA, ad fidum* 
fub poteftate BA, vno gradu inferiore poteftate-* 
trilinei in quadratum B A • nempe ad poteftatem 
B A, vno gradu fuperiorem poteftate trilinei . At 
triangulum CBA, eft ad exceiTiimipfius fupra trili- 
neum, nempeadfpatium contentum a reda , & cur- 
ua C B, vt numerus trilinei vnitate audus, ad nume- 
rum trilinei vnitate minutum, ex fchol io primo, pro- 
pofit. prima j nempe vt poteftas AB, vno gradu fu-i 
perior poteftate trilinei, ad tales fi i partes, qusfe 
habeant ad ipfam , numerus trilinei vnitate minu- 
tus, ad numerum trilinei vnitate amftum . Ergo ex 
aequali,erittriangulum CBD, ad fpatium conten- 
tum a reda , & curua C B, vt fadum fub exceflu po- 
teftatis AB, vnogradu inferioris poteftate trilinei 
fupra fimilem poteftatem B F, in quadratum BA,ad 
tales parces poteftatis AB, vnogradu fuperioris 
1 pote- T 
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poteftate crilinei , quae fe habeant ad ipfam vt nu- 
merus trilinei vnitate minutus , ad numerum trilinei 
vnitate audum . Rurfum fpatium comprehenfum a 
reda , & curua C B , cft ad fpatium comprehenfum 
a reda , & curua B E, vt poteftas AB , vno gradu fu- 
perior poteftate trilinei > ad fimilem poteftatemBF, 
ex fcholio primo, propofit. 3 > nempe vt tales partes 
pr,f d id* potcftacis AB, quae fe habeant ad iplan^vc 
numerus trilinei vnitate minutus ad numerum trili- 
nei vnitate audum , ad fimiles partes poteftatis B p. - 
Ergo per conuerfionem rationis, erit fpatium com- 

} >rehenfum a reda, & curua CB, ad exceflum ip- 
ius fupra fpatium comprehenfum £ reda , & curua 
E b , vt tales partes poteftatis Ab , vno gradu altio- 
ris poteftate trilinei , quae fe habeant ad ipfam pote- 
ftatem AB, vt numerus trilinei vnitate minutus, ad 
numerum trilinei vnitate a udum , ad excelTum ipfa- 

iwm 
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rum fupra tales partes poteftaris BF, vnogradual- 
tioris potcftate trilinei , qua; fe habeant ad ipfam , 
vt numerus trilinei vnitate minutus, ad numerum 
trilinei vnitate audum . Ergo rurfum cx squali , erit 
triangulum CbD, ad fpatium comprehenfum £ 
redis" C B, B E, & acurua C E , vt fadumfubex- 
cefiu poteilatis Ab, vno gradu depraeflioris po- 
te liate trilinei , fupra fimilempoteftatem BF, in 
quadratum bA, adexcelfum talium partium pote- 
ftatis A»', vno gradu altioris poteftare trilinei, quae 
fe habeant ad ipGun , vt numerus trilinei vnitate mi- 
nutus, ad numerum trilinei vnitate audum,fupra(i- 
milcs partes potcftatis fimilis bF; nempe ad talem 
partem excefliispotel>atispixdi&* Ab, fuprafi- 
milem poteftatem B E, quae fe habeant ad ipfum 
ex ce itum , vt numerus trilinei vnitate minutus, ad 
numerum trilinei vnitate auduro. Quodoftcndc- 
re oportebat. 

V SCHOLIVM L 

Sed in trilineis quadratico, & cubico , licet com- 
pcndiofiorem rationem, cx didis, deducere . In 
trilineo enim quadratico, p< flurous deducere, trian- 
gulum CBD v etfe ad prsdidum fpatium , vt qua- 
dratum Ab, ad redaiigulum AbF , ctim tertia 
parte quadrati F A, Nam cum fit, vt fadum fub 
A F. in quadratum bA, a d tertiam partem excef- 
fns cubi Ab fupra cubum BF, j nempe ?d ter- 
. , tiam 
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ftiam partem cubi AF, vna cfim ffc&o fub AF, in 
quadratum. BF, cum fa&o fub A F, inrc&angu. 

Ium AFlB. f cubus dnim A$, vt divenditur a mul- 
tis, fedpracipueaCaualerio a.Gem. lnd.prop.38. 
aquatur cubis partium AF, FB, tribus fa&is fub 
A.F, in quadrarum BF, & tribus fa&is fub BF, 
in quadrarum ,AF, nempe tribus fa&is fub AF, in 
redangulum AFB, ) & cum inomnibus talibus foli* 
dis, jfit commundatu* AF. Erit triangulum CBD, 
ad pracdi<fh|m fpatium, vt quadratum A B , ad re- 
(Stanguluro AFB, cum quadrato BF( nempe_» 
ad re&angulum AB F) cum tertia parte quadra^ 
ti FA./r.- . . ’ 

Pariter in tril ineo cubico , erit CBD, ad pra?- 
di&um fpatium , vt quadratum A B , ad re&angu- 
lum A B F, cum dimidio quadrati Ap. Nam cum 
fit» vtfa&um fub quadrato aB, sn quadratum aF, 

r, *’ K &iu 
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& in duo i exanguia BF A (talibus enim planis, qua- 
dratum AB, excedit quadratum BF^ad duoquar- 
ta , nempe ad dimidium excefliis quadratoquadra- 
ti A B, fupri quadratoquadratum BF$ nempe ad 
dimidium fagorum fub quadratis B A , BF, in ea- 
dem plana ; nempe vt.quadratum B A f ad dimi- 
dium quadratorum A B, B Fi nempe ad re&angu- 
lum A BF, cum dimidio quadrati a F. Ergo pa- 
tet propofitum . Forfitani etiam in alijs trilineis 
pra?dittae poteftates poteruilt aliqualiter deprimi, 
& hoc pro certo fcimus. Modunrautem depraeflio- 
nis ledfor proprio Marte adinueniatjnobis enim fuf- 
fccitfuperioraindicaflc. • # .* 


'C' ■ 
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Paucis ab hinc diebus , cum Illurtriflimus, ac Re- 
uerendiflitnus Dominus Grcgorins Barbadicus Pa- 
tritius Venetus, Bergomiquc Antiftes, Veneciaspe- 
tijffet i accidit , -yt benignitate huius pracftantifii- 
mi praefulis , in quo propemodum impoflibile vide- 
tur ftatui poflequid magis ernicet, Sanguinis clari- 
tas, Eruditio, Pierajfueadionum, fuerit permiffum, 
£ui fuaui confuerudine,, doctrinaque Perilluftris 
CofmJE Galifei , celeberrimi Galilei nepotis. Ab 
hoc, interfamiliaresdifcurfus, excitati fuimus, in- 
cumbere folutionicuiufdam problematis, cuius con- 
ftructio, quapiuis impofterum dicendis , videatur 
parum, auc nihij inferuire i .attapen non videtur 
•v. ’ aliena 
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aliena infinitarum parabolarum a materia , quam 
prx manibus habemus. Prcblema fuo loco propo- . 
netur, interea confcribemits pr9pofitiones,quas ad 
illius folutionem conducere arbitramur. , , ■« 


' ‘ f 


PROPOSITIO XXV. 

*. . } y , . 

Datam re fiam lineam taliter produceret <vt re SI angulum 
fub data , O* fub produSla , Jit aquale quarta parti 

quadrati linea data , ajfumentis r/ 

dimidiam produ&a. - ■ .‘V 


4-5 - 


4 « 


I. • . i, i * 


,Yy, 





(r 

t> 

• { 

\ 

, : ; t 

f • i • ■ ' jUi — 

J 

j » 


J >4. 


‘A T B G H 

. ^ \ » .v; ' • # 

E Sto data re &a linea AB. Oportet i pfam tali- T 
flterjpro ducere in H,. vc r.e &angulum A B H , ' K 
fit arqualeq.uartr parti q ladjruti AG( diuifaBH, 
bifariam in G ) Fiat CB,'fcxtupla A B^ & fu- 
per ea fiat femicircuhis j ac a puncto B, erigatur 
normalis BD, xqualis Baj & per D, ducatur 
DE, parallela CB, occurrens periphxrix in E; 

k a di- 
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dimifl^ue perpendiculari £F, fiat BG, aequalis 
B Fi cuius natdupla BH. Dico BH, eflfequarfr- 
, tam . Nam rectangulum CFB , eft tfquale qua- 
drato EF ; nempe quadrato DB $ nempe qua- 
drato ab. Quare addito communi quadrato FB- 
rectangulum CFB, cum quadrato FB; nempe 
rectangulum CBF; nempe rectangulum CBGj 
nempe fextcplum rectangulum A BG, eric*qua- 
le quadratis A B, BG. Rurfumque additis cotn- 
munibus duobus rectangulis A BG. Ergo octu- 
plum rectangulum ABG, erit aequale quadratis 
A B, BG, & duobus rectangulis a BGj nempe 
quadrato aG. Quare, & illorum quarta partes» 
nempe duo rectangula G j hoc eft vnicum re- 
ctangulum A BH # erit quarta pars quadrati A G. 
FroductacftergO,&c. Quod,&c. 


PROPOSITIO XXVI. 

i • | 

1» AB, C D > fultas tqudes , & .parallelas , incidat C 
(At ducantur A E * 7 >, tAF G. Erit DG y ad G C 7 

<-ut dupla EF y ad FC, 

r» % •* . •< L- ' 


Q Voniam enim langula Af B^ GFG, funtfi* 
tnilia-ErgoVt BP, ad F C, fit A%feu DC, ad 
CGv Q ;are & diuidendo^ vt e?ECdFis BF, fijpra 
F C, nempe vtdupl* F£> ad FC, fic D G, ad GC> 
Qjod Suu 


CO- 
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COROILARIVM. 

- ■ i 

Ergo re&angulum fub extremis * nempe fub du- 
pla E F , & fub G C , erir sequale re&angulo fub 
medijs^wenipefub DG, &fub CF. Ergo & trian- 
gula horam dimidia, erunt squaliaj nempe trian- 
gulam, cuius bafis CG, altitudo dupla FE, erit 
aquate triangulo , cuius bafis DG , altitudo 

G Fi 

PRO- 
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PROPOSITIO XXVII. 

Jn eodem f hem at e , produSIa EB , in H y /tc, <-vt dmfa 
BHy bifariam in K, reSi angulum EBHyfit quarta 
pars quadrati E K . JmpoJJibile eH rnter Q D, repe - 
rire ptinflurn G, r vt aShs GFzA , F £), triangulum 
GF D y maius Jit triangulo , bajis (JD , alti- 
tudo BH. 

F lat ergo fi eft pcflibile $ & fit hoc triangulum 
GFDj &ipfi CF> fiataequalis EL. Ergo re- 
liqua LB, erit aequalis reliquae FE. Quoniam, ex 
hypothefi, triangulum GFD, cuius bafis GI), 
altitudo C F, maius eft triangulo, cuius bafis C D, 
altitudo BHj & ex propofit-ant. triangulo > cuius 
bafis DG, altitudo CF^ eft aequale triangulum, 
cuius bafis CG, altitudodupla FE. Ergo trian- 
gulum, cuius bafis CG, altitudodupla FE, erit 
maius triangulo, cuius bafis C D, altitudo BH. 
Ergo maiorerit proportio duplae FE, ad BH, pro- 
portione DC, ad CG; nempe proportione AB, 
ad CG j nempe propoitione BF, ad FC . Qjjare 
& componendo, maior eut proportio duplae F E> r 
feiiduplae (l.B) cum BH, ad B H , proportione ; 
BC, ad C F. Quare rcdtangulum fub extremis, 
maius erit re&angulo fub ijiedijs . Rc&angulum_» * 
ergo fub CF, feu fub ei a:quali, E L, & fub Conf- 
pofita ex dupla L B, cum BH, maius erit re&an- 
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•«■H 


gulo C B H. Quare & dimidiunynaius eritdimidio. 
Ergo redangulum ELK , maius erit redangulo 
E B H . Quod eft contra hypothefim • Qgiafuppa- 
nitur, re&angulum E BH> aequale efle quartae par- 
ti quadrati Ekj hoc eft maximo redangulorumex 
partibus E k . Quare patet propofitum . 

COROLLARIVM- 

Ex didis ergo facile patebit > quod fi re&angu- 

lum 
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Ium fe BH> maius fit quarta parte quadrati F. k , 
noij folum multo minus reperibileefle triangulum, 
triangulo pra?di&o maras,ijed nec etiam arquale. 

'SeEOLIVM. 

- S ; N 1 

► . 

Notetur tameri ^qtfodquamuis in fupra didis, & 
in infra dicendis jfuppofitum videatur , angulos B, 
& C, redosefle, nihilominus hoc haud eftnecefle. 
Nam poliunt etiam efie quomodocumque obliqui . 
At quando non funt redj , nequaquam debemus 
confiderare C F $ duplam F E , & B H , tamquam 
altitudines talium trium triangulorum : fed tam- 
quam latera fuper balihns in eodem angulo incli- 
nata». . 

• i- 

t * 

PROPOSITIO XXVIII. 

Jn eodem fc hem At e , f £V ^ /apponatur aqualis dimidia 
. £ X. Triangulum G F D> aquabitur tnangulo^ums 
' ' ' bdfis C D ) altitudo B H, 

E Tenim quoniam recrangulum EBH, eftsequa- 
!c rectangulo E L k ( quia tunc, E L, L k, ef- 
feriifarquales ) . Ergo & duplum rectangujujn EB H, 
nempe recrangulum CBH, erit a-quale duplo re- 
ctangulo E LK; nempe rectangulo fub ELjindu- 
pl am LB.j ^ rc ctangulo^ fub eadem E k, in B H ; 
nempe rectangulo fub C F, in compofitam ex du. 
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pia FE, &cacJfeH. Ergovt BC, ad CF,fic dupla 
F E, cum BH, ad BH. Et diuidendo,vt BF, ad 
FCj nempe AB,f e {iDC, ad CG, fic dupla 
FE> ad B H • Ergo triangulum , cuius bafis C D» 
altitudo BH, erit aquale triangulo, c uius bafis CG, 
altitudo dupla FEj nempe, ex propof. *5. triangu- 
lo, cuius bafis DG, altitudo CFj nempe triangu- 
lo G?D. Quod &c. 

* . .1 • 

_ • • . < - *■ 

L C O- 
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Aumprzfcripta lege in CED, «quale. Si ergo 
dato triangulo GFD, non maximo, quis iubeac 
conftruerc aliud fqualejei fatisfiet, faciendo vt DC, 
ad CG,fic duplam FE,ad BH, ponendam in diredu 
ipfi EB; deinde diuidendo BH, bifariam in K,& fa- 
ciendo E L, «qualem CF. Nam patet in primis, 
triangulum GFD, «quari triangulo, cuius bafis 
C D , altitudo B H . Cum enim fa&um Cc vt D C, 
ad C G, fic dupla F E , ad B H . Ergo triangulum , 
cuius bafis CD, altitudo BH, erit «quale trian- 

L 2 gulo 
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gulocnius bafiaC G , altitudo dupla F E; nempe, 
ex didis GF D. Fatet deinde rettan- 

gtilum BJJc» aequari re&angulo EBH. Etenim 
rurfum, cum fa&um fit vt D'C, ad C G; (eu vt AB, 
ad C G; feu vt B F, ad F C, fic dupla F E, fcu LB, 
ad BH. Ergo componendo, vt BC, ad CF, feti 
ad E L, fic dupla L B, cum B H, ad B H . Ergo re- 
dtangulum CBH, erit aequale re&angulofub EL, 
in duplam LB, cum BH. £rg>& dimidium, squa- 
le dimidio; nempe re&angulum EBH, erit aequa- 
le rcftangulo ELk. .Vel ergo EL, ^eftmaior Lk, 
vel minor j & fecundum, quod eft maior , vel minor, 
diuidatur etiam in alio pun&o L, vt re<£aflgula_. 
ELK, ftnt aequalia, & EL, lhira qualis C F, aftfeo 
vt habeamus duo pun^a F, vnum magis , aliud mi- 
nus diftans a C, & fiat prior conftru&k>,& habebi- 
mus t iangulum aequale dato triangulo • 

f f i 

PROPOSITIO XXIX- 

/ '» * 

Jn 'eodefn Jchcmafe, TriargttU CFG i *AV B > tornor* 
erunt trtdnguhs CED , tAEB. 

i • • 

Q V*ohiamenim A E, ED, funt «quales. Ergo 
triangula A F E , F E D , erunt a?qualia_» . 
Quare trapezium FD, maius erittriangulo FAB. 
AdditfrqtiecOmmuntbustriangUlis AEB> CFG. 
Ergo dub triangula CFG, AEB, ctffti trapezio 
” F D$ / 
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F Dr; ftempcduotriangulaC H D, AEB, maiora 
erwittfibus' 'transis Cf Q FAE, BABj nem- 
p& tetogulis CFC> AFJi. .Quod & c. 

* 4 i* i . i * . i 1 * } » d . a » . ’ - . / ' 


PROPOSITIO XXX. 


• • * •" - 

Jn eodem fchemute , fuppofkd CF, Aquolnnifte F £, & i 

C G y tpji A By & du.fi a A E D, ^vb libet fub A F G, 
Triangula C E < 7 >, AEB, femper erunt maiora trian- 
gulis CFG, A F B. 


Q Voniamenim ED, maior cft E A. Ergo^da 
FD, triangulum FED, maitiserit triangu- 
lo AF E . Ergo trapezium F D, erit multo maius 
triangulo F A E , Additis ergo vt prius , triangulis 
CFG, A EB» Triangula. CED, AEB» erunt ma- 
iora triangulis CFG, A F B . Quod &c. 


S C H O L I V M. 


Patet ergo exdidis, quod fi data AB, cui CD» 
fit parallela, & quibus occurrat CB, aliquis iubeat 
ducere AFG., vt duo triangula C FG, AFB, fint 
omnium minima, hoc haud praeftari a linea cadente 
(lib A EDj fecante C B , bifariam , quia haec eon- 
ftituit femper triangula maiora triangulis C E D, 
A EB. Hoc ergo non adimplebitur nifii linea ca- 
dente fupra A £ D . Ha?c autom nequit efle nifi 
AF G , du&a tali lege 9 vt triangulum GFD, fit 

_ •* omnium 


X 
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omnium maximum ducibilium intra triangulum^ 
CED, fic» vt latus GF, pertingat ad A . Ratio 
autem huius affertieft , quia cum duo triangula-» 
CED, A E B, excedant duo triangula CFG, AFB* 
triangulo T G D j quando exceffus erit maximus , 
nempe tiiangulum GFD, relinquentur triangula 
CFG, A FB, minima. Sit ergo. 

PROPOSITIO XXXI. 

’ • V _ 

D*ta AB, magnitudine , (tj C ei parallela, quibus oc- 

currat C B. Ducere AFG , njt duo triangula CFG , 

AF B , fint omnium minima . 

t • . . ' ■ 

D luidatur CB, bifariam in E, & EB, produca- 
tur in H , vt diuifa B H , bifariam in k, re- 
ftangulum E B H , fit aequale quartae parti quadra- 
ti E K; fecetur E k, bifariam in L, & ipfi E I-> 
fiat aequalis C Fj & ducatur AFG. Dico triangu. 
Ia CFG, A F B , cfle quaefica . Dtmonftratio 
patet «xdi&is. 

schoLivm. 

» * * 

Vtfupra innuimus , conftru&io huius problema- 
tis, non clt totaliter aliena k materia infinitarum-, 
parabolarum. Nam cum triangulis CFG, AFB, 
poflimus intelligcre circumfcribi femiparabolas cu- 
iufcumque gradus, quarum diametrifint CF, FB, 

femi- 
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femibafes vero CG, AB,quxvtiquerelatxadalias 
parabolas eiufdem gradus, erunt vt triangula , ad 
alia triangula > patet quod femipara bois circum- 
fcriptac minimis triangulis, erunt etiam iplae mini- 
mx. Vnde er di<2is patet folui pofle hoc Problema, 
nempe. Datis , quae fupra, ducere A FG, vtfe- 
miparabolaecuiufcumquc gradus , quarum diametri 
CF> FB, femibafes vero CG, AB, fint om- 
nium minimae. Sed Problema dc intremendis duo- 
bus minimis triangulis libet vniuerfaliter propone- 
re , nimirum, lnuenire duo triangula fpatio dato 
aequalia, feu, quod idem eft , ad fpatium datum , 
proportionem datam habentia . £x cuius refolutio- 
nis progreflu , patebunt etiam minima triangula. 
Pro folutione ergo problematis > procedatur per fe- 
quenres propofitiones . 

PROPOSITIO XXXII. 

v - 

‘Datam reSlam Uncam ftSlam bifariam , rufum fecartnon 
bifarii rett angulum fub tota , O* fub intercepta 

inter fcStiones , Jit aquale quarta parti qua* 

• drati maioris fegmenti totius linea . 

I r*r i 1 1 ' 

A C D E B 

S it data re&a linea AB, fe&a bifariam in C. 
Oportet ipfam taliter fccare in D, vtre&an- 

gulum 

. i '*s i 
* 
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gulum AB, C D, iit aequale quarta? parti quadrati 
A D . Ha?c propoficio cft fere eadem cum propoftt, 
a$. Nam ii AC, producatur in E, vtdiuifa CEi 
bifariam in D , re&angulum ACE, (it aequaje 
qturtx parti quadrati AD. Patet etiam re&aogu- 
lum AB, CD, aequale re&angulo ACE, efle 
quartam partem eiufdem quadrati A D. 

PROPOSITIO XXXIII. 

Si AGTiy CG H 3 ftnt duo triangula re R angulaad n ver- 
ticem . ktitnjt GB, *d BK> dimidun BA , . : 
fic duo quadrata CG, GB y ddipfi 
' triangula . 


Nam 
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Nampropter fimilitudinem triangulorum, vt G C* 
ad CH^Qfmpe vt quadratum GC, ad re&angu- 
lum GC H, fic G B, ad B A; nempe fic quadratum 
G B, ad re&angulum G B A . Et permutando , & 
componendo , vt quadrata CG, GB, ad quadra* 
tum GB,ficre&angula HCG, GBA, adre&an- 
gulum GBA. Et rurfum permutando , vt quadra- 
ta C G, G B, ad redangula HCG, GBA, fic qua- 
dratum GB, ad re&angulum GB Aj nempe fic GB, 
ad BA. Et ad confequentium dimidia, vtquadra- 
ta CG, GB, ad triangula CGH, AGB, di- 
midia illorum re&angulorum , fic GB, ad Bk. 
Quod &c. 

PROPOSITIO XXXIV. 

a >i 

Si A B , fit dat d, fi D, fit ei parallela , quibus occurrat 

normaltter C B, qua fit fefl a bifariam in E> ftfi non bi- 
fariam in' P y fic <-vt reti angulum C B, EF , maius fit 
quarta pdhe quadrati ' fiF . Siin fiF , fumatur arbt- » 
trar:e j puh£fum J G, per quod ducatur AGH } femper 
duo triangula ad, 'verticem , erunt maiora re Ft angulo 

'' * ' • • , 

- ii. : <”#• i ' 1 . . ' . * . • . . . .C , 

Q Voniam enim , per hypothefim, re&angulum 
CB, EF, maius eft quarta parte quadrati 
CF/ Ergo maius erit re&angulo CGF. Ergo & 
duplum, erit maius duplo j nempe duplum re&angu- 
lum fub CB, in EF, erit maius duplo re&angu- 
' ' - M lo 
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Io CCF- Addito ergQ communi duplo reQangu- 
lo GBF: duo rc&angula CBE, erunt maiora», 
duobus re#angufis. CGF, & duobus retfangulis 
C B F • Etdenuo additis communibus duobus qua- 
dratis CGj ergo duo re&angula. CJB nempe 
quadratum CB, cum duobus quadratis C Cierunt 
maiora duobus re&angulis CGF, duobus re&an- 
gulis CBF> & duobus quadratis CQi nempa 
ciunc maiora duobus re&anguHs B£ G> & duobus 
redangulis GBF (namduore&angula CGF, cum 
duobus quadratis CG, faciunt duo rc&angula 
FCG: duo vero rc&angul* CBF, diutduntur in 

duo 
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duo re&anguta CG , FB , & in duo rc&angul* 
G B 5: finiuf addfcfc duobus rectangulis F C G, 

& duobus rectiugiilis bK CG, fiunt duo rectan- 
gula BCG), Ablatis pgo hinc Jlde duobus re- 
ctangulis BCG , Vgo d ptrt^uadi atr GC, 
(qu:e remanent fi a quadjato CB, cum duobus qua- 
dratis CG, auferamur uo rectangula BCG) 
erunt maiora duobus f^ttdtjgutis GBF. Ergo ma- 
ior erit proporHo quid ratorum CG, GB, ad du- 
plum rectangulum ABF, proportione dupli rectan- 
guli GBF, ad idem duplum refctangulum A B Fj 
nempe proportione G B^' ad B A . E* ad confequen- 
tiun dimidia: Ergo qi|ad rata CGj\GB, ad re- 
ctangulum ABF, habebunt maiorenv*proportio- 
nem proportione G B y ant. 

vt GB, ad BK, fie<£fradrata CG, GB,Aid rrian- 
gula CGH, AGB Efgoproporrio quaJratorum: 
CG, GB, ad rectanguliim -AB-F, maictfericpro- 
portione eorundem quadratorum , ad triangnia_ri 
Qim£ triangula maiora erunt rectartgulo AB& 
Quod && ’ ' > ‘ ■ *• 

‘ S C H‘0 L I V M. . 

Ex quibus elicitur, quod aliquoiubente ducere 
A G H , vt duo triangula ad ; verticem, fint aqualia 
rectangulo- ABF; oportebit B F, ablata ma CB, 
saliter relinquere C F , yt recr.ingulum, CB, EF,. 
non fit maius quarta parte quadrati CF, Imo, ex 

M z. oro 
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progrcflfu deroonftrationis patet , quod fi recta ngu- 
lum C B, E F, fit aequale quarta: parti quadrati C F» 
& attamen pun&um G, non fit bifecans C F, nihi- 
lominus duo triangula erunt maiora re&ahgulo 
ABP. Nam etiam in hoc cafu,re&angulum CGF, 
minus erit re&angilo CB, EP. Vnde fequendo 
veftigia antecedentis demonftrationis , idem pro- 
babitur * 

* 

-C. . .J ' - K • . „ . * i * 

. 9J . • ** . r . 

V’ 4 * * 1 

»; J PRO- 
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PROPOSITIO XXXV. 


Si datis ijfdem , qua 'tnanr.propof. reti angulum CB, EF, 
4 quale Jit quarta parti quadrati £ F, & Cp, Jit 
fcRa bifariam in G, {?* agatur iAGH. Trian- 
gula ad uerticem , erunt aqualia 
reSl angulo A B F. 


N Am, cum re&angulum CCF, aequetur re- 
ftangulo C B, £ Fi fcquendo veftigia anr. 
propof. concludemus tandem, quadrata C G , G B , 
aequari duplo rectangulo GB F. Ergo haec ad du- 
plum rectangulum ABF, erunt in eadem propor- 
tione • At duo rectangula G B F , funt ad duo re- 
ccangula ABF, vt GB, ad Ba. Ergo quadrata 
CG, GB, erunt ad duo re&angula ABF, vt GB* 
ad B A . Et ad confequentium dimidia, quadrata 
erunt ad re&angulum ABF, vt GB, ad Bk; nem- 
pe ex propofit. 33. vt eadem quadrata , ad trian- 
gula . Ergo triangula erm>t aequalia rectangulo. 
Quod &c. 

PROPOSITIO XXXVI, 

Ditis duabus lineis tA B, CD , cum CB> u>t J u p r(i , 
Ducere AGH> ut triangula CGH, JGZB, 

Jint aqualia fpatio dato, 

S Patio dato efto aequale quadratum re&a? Qj & 
fiat vt A B, ad-Q^fic Q» ad aliam. Hxc vel 

erit 
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erit aequalis dimidiae BC, vel minor, vel maior .Si 
eftaeqiralis BG, dimidfce BC, ducatur AGH. Di- 
co triaingula xquari quadrato Quod eft luce 
ckriua. Nam cum re&mgulum ABQ, duplum fit 
trianguli ABG. Ergo redangulum ABGj nempe 
quadratum Q^erit aequale triangulis, &c. .. \ 

Si vero illa tertia proportionalis (it minor dimi- 
dia B C, fit haec B F, minor B E, dimidia B C. Haec 
aurem , vel eft adeo minor B E , vt rcctangulum 
C B, EF, maius fit quarta parce quadrati CF: Sc 
tunc, vtpatetex fchol. propofit. $4. problema ne- 
quit conftrui . Vel rcctangulum C B, B F, eft xqua- 
lequartx parti quadrati C F . Ft tunc ,diuifa C F* 
bifariam in G, & ducta AGH j patet cxprop.ant* 
duo triangula aequalia eflfe rectaogulo A B F; nem- 
pe quadrato Q. Veliandem illa tertia , eft adeonu* 
nor, vt rectangulum CB, EF, minus fit quarta 
parte quadrati C F. Et tunc, fuper diametro CF, 
facto femicirculo C M F> & inuenta rredra proporr 
tionali inter, CB, EF, erigatur ei a qualis Fi, a 
puncto F , perpendicularis fu per CB $ & per pun- 
ctum L, ducatur L M, parallela CB, occurrens, 
periphacrijf in M ( occurret enim, quia rectsngu- 
lum CB, EF, nempe quadratum FL, minus eft: 
quarta parte quadrati CFj nempe quadrato dimi- 
diae C F ) & a puncto M, cadat MG, perj eivdicu- , 
laris fuper C B, ac ducatur AGH. Dicotriangu r 
Ia C G H, AGB, clfc quxfi ta. 

Naou um recrangulum C.GF, fit arquale qua- 
. ; drato 
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drato CM $ nempe quadrato F L j nempe rectan- 
gulo CB, EF. Ergo ad modum fuperiorum con- 
cludemus ? triangula cflfe aequalia rectangulo A B F $ 
nempe quadrato Q, , 

Si vero illa tertia proportionalis fit maior B E . 
Vel erit aequalis CB, vel minor, vel maior. Si fit 
aequalis# inter B C , C E , fit media proportionalis 
& per G, agatur A^H. Dico triangula ad 
verticem, aequalia efle rectangulo ABCj nempe 
quadrato Q. Nam, cum quadratum c G,fitarqua- 
le rectangulo BCg, Ergo etiam duo quadrata 
c 6 , erunt aequalia duplo rectangulo B C£ • neuv 
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pe quadrato cb. Additoque communi alio qua- 
drato c B . Ergo duo quadrata B c , erunt ajquaha 

quadrato BC, & duobus quadratis CG - Ablatif- 
que hinc inde duobus rectangulis B-CG. Ergoduo 
rectangula c BG , erunt aequalia duobus quadratis 
cg, GB. Ergo concludemus vt prius, duo quadra- 
ta CG, GB, & duo rectangula CBG > ad duo re- 
ctangula AR C ) habere eandem rationem.. Sed 
duo rectangula C BG, funt ad duo rectangula.# 
ABC,vtGB,adBA. Ergo quadrata CG, GB, 
erunt ad duo rectangula A BC, vt GB > ad BA.Ec' 
ad confequentium dimidia: quadrata . G, G > 
erunt ad rectangu lum ABC; nempe ad quadratum 
Q, vt GB, ad BK; nempe? ex fupra dictis, vt ea- 
dem 
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dem quadrata, ad triangula. Quare triangula eront 
*qu*Ua quadrato Q^ 


Si vero illa tertia proportionalis fit minor B C> 
fitha?c BF, quae diuidatur bifariam in O j ere&a- 
que a puncto B, normali BM, aequali mediae pro- 
portionali inter CE, medietatem C B, & FE, iun- 
tfaque OM, centro O, interuallo OM, deferiba- 
turfemicirculusfecans CB, producam in L. Pa- 
tet B I, minorem efle EB> dimidia totius CB. 

N Nam 
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Nam cum BM, fit mediaproportjonalis inter CE> 
EF, erit minor ipfa CE. Q are BC, minor BM, 
erit multo minor C E, fi. ii EB. Fiacergoipfi BL> 
aequalis E G, & per A, !G, agatur, A GFf ; ; Dico tri- 
angula AGB, CGHj efle.quaffira A ; , «. 

Quoniam £pimrectangulum NBL, eft jrquale 
quadrato BM, &recrangulo N B L, eft ale re-, 
ctangulum F LB (quiatam NF, BL, quam NB, 
F L, funt aquales ) . Ergorectangulum F L B, oem- 

r: . . ’ PC 
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pe rectangufum E£t,cum quadrato RL, erit ae- 
quale quadrato R M . .Sed quadratum BM, excon- 
%Uf5ione, eft aequale rectangulo C E F $ & rectan- 
gulum FBL, cum quadrato R L, eft aequale rectan- 
gulo fu b FB, in EG, limul cum quadrato EG 
('qqia^EG, BJt, fa&xfun.r squale. ) . Ergorectan- 
guluui FB, E G, cum quadraro EG ' y erit squale 
rectangulo CEF. Ommbufq-e quadruplicatis i 
quatuor rcccangula FB, EG, cum quatuor qua- 
dratis EG, erunt aqualia quatuor rectangulis 
C !; F i nempe duobus rectang lis fub CB, in E F. 
Et communibus additis duobus rectangulis C B E. 
Ergo quatuor rcccangula FB, £G, cum quatuor 
quadratis EG, & cum duobus rectangulis CB E, 
erunt aequalia duobus rectangulis CB, EF , & 
duobus rectangulis CB E j nempe erunt aequalia 
duobus redangulis CBF. Hinc inde vero ablacis 
duobus rectangulis fub FB, inCG. Ergo duo re- 
ctangula FBGfrefiduum duorum rectangulorum 
CBF,) erunt a:qualia duobus reftangulis FB, EG, 
quatuor quadratis EG, St duobus re&anguli* 
F C E , qux remanent de illis fex re&anguli s , cum 
quatuor quadratis &c. Nani duo re&angula CBE, 
feu BCE, diuidunturin duo re&angula BF, CE, 
&induoredangula FCEj coniungcndo vero fi- 
mulduore&angula BF,CE, cum duobus redan- 
gulis FB, EG, fiunt duo reftangu la FB, CG. Ve- 
rum quoniam fupra probatum eft , redangulum 
FB, EG, cum quadiato GE, aequari rcdangulo 

N x CEF. 
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CEF. Ergo duo redtangula fB, EG, cum duo- 
bus quadratis E G, erunt arqualia duobus re&an- 
gulis CEF. Ergo duo reda n gula FBG, erunt 
aequalia duobus rcdangulis FCE, duobus redan- 
gulis FEC, ('nempe duobus quadratis CE) & 
duobus quadratis EG. Sed duo quadrata CE> cum 
duobus quadratis EG, ex propofit. p. fecundi Hie- 
ment. aequalia funt quadratis CG, GB. Ergo duo 
rcdhngula FBG, ciunta-qualia quadratis CG,GB. 
Eigoharcadduorc-dtengula ABF, erunt in eadem 
ratione. Sed duo rctfangula FBG, funt ad duo 
rccfangula ABF, vt gb, ad BA. Ergo & qua- 
drata CG, GB, erunt ad duo redangula ABF, vt 
GB ? ad ba. Et ad confequentium dimidia. Er~ 
go quadrata erunt ad re&angulum A B F, nempe ad 
quadratum Q, vt GB^d Bkj nempe ex fupra 
didis, vteadem quadrata, ad triangula, Eigo trian- 
gula fVnt aqualia quadrato 

I andem bf, fit maior BCj & FC, fecetur 
bifariamin N 5 & a pundo C> erigatur normalis 
CO, ipfi FB, qua: fit media proportionalis imef 
B C, FE, & iungacur NO. Deinde centro N,im* 
teruallo NO, defcnbatur fcmicirculus fecans 
CB, in G ( fecabicenim femper* vt probabitur 
inferius) & ducatur AGH. Dicotriangula AGB > 
CGH, efft quafita . 

Quoniam enim L F , a?quatur C G, ergo rectan- 
gulum LC G, aquatur re&angulo FGC. Sedre- 
tiangulum LCG, eft etiam iqualc quadrato OC, 
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y 

quod fa&um eft aequale rectangulo ftfb F E, in C B» 
Ergo rectangulum F G C , erit «aquale rectangulo 
F E, C 3 . Duplumque erit aequale duplo . Et com- 
muni addico duplo rectangulo C B E . Ergo dapium 
rectangulum FGC, cum duplo rectangulo CBE, 
erunt aequalia duobus rectangulis C&> F E,& duo- 
bus C B E, nempe erunt aequalia duobus rectangulis 
FBC. Echine inde ablatis duobus rectangulis FB, 
C G . Ergo refiduum duorum rectartguldrum FGC, 
iduorum recta ngu Iorum CB £, feu quadrati CB, 

aequa- 


A K B 
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aequalis praedictis duobus recrangulis Cb E, ablatis 
ab his planis praedictis duobus rectarrgu lis FB, CG, 
erir aequale duobus rectangul is FBG, quae rema- 
nent fi a duobus rectangulis FBC, auf< rantur prae- 
dicta duo rectanguJa FB, CG . Sed reliduum duo- 
rum recrangulorum FGC, & quadrati CB, abip- 
(is demptis duobus pradictis rectangulis funt qua- 
drata CG, GB, Nam quadratum BC, aquatur 
duobus quadratis BG,GC, & duobus recrangul s 
BGC, quarduoreciangulaconiuncta cum duobus 

recian-» 
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rectangulis FGC, faciunt praedicta duo rectango* 
la FB,CG,au ferenda. Ergbduorectangula FBG^ 
erunt aqualia quadratis CG, GB. Ergo hac ad 
duo rectangula ABF, erunt in eadem ratione. In 
reliquis fequantur praecedentes demon ftrationes, 
& eodem modo concludemus triangula ad verticem 
aquari quadrato Q^Quare in omnibus cafibus con- 
ftructafunt triangula aqualia' quadrato Q . Quod 
erat faciendum . 

Quod vcroafiumptum cft, nempe femicirculum 
femperfecare CB, in G, fciiquodjdcm eft, NO, 
minorem e fle N B , patet : quia quadratum N O , 
feu quadrata NC,CO, feu quadratum N C,cum 
rcctangulo FE, C B , minora funt quadrato N B . 
Nam rectangulum FE, C B ,diuiditur in rectan- 
gulum NE, CB, & { n rectangulum F N , C® ,‘icu 
xm CB. Patet autem quadratum N t, cum rectan- 
gulis N C N E, C b , minora efle quadrato N B. 

scholi v m i. 

, . 1 i . • s • i 

- : . O <:.•/ e l vV »*l; T ; ■ f ' •' rj 

. Er -dictis ergo licuit animaduertere > femperduo' 
triangula ad verticem «qualia probata elfe rcct&n- 1 
gulo fiib A B, in B qu# b F, eft tertia proportio* 
nalis ipiarum AB, & Q; quae cum augeatur fld. 
augmentum dati quadrati Q,, quodpoftea augeri 
potett in in finit m j patet etiam duo triangula aci 
VCj ticem augeri pofTe ii\ infinitum , adeo vtnum- 
quam deueniatur ad maxima. Secus dicendum eft 

de 
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de minimis. Nam cnmvifum fit, quod fi B *. & 
adeo minor B E, dimdia C», vt rectanguluin c > 

EF, maius fit quarta parte quadrati CF, problem . 

nequeat conftfui ; & tunc folum fit conftruibilc, 
quando B F , eft taliter minor BE * ‘ vt rectangulum 

C», EF, fit quarta pars quadrati CF, patet :«rian- 

gula fic inuenta effe omnium minima . Si qu»s erga 
fubeat inuenire rhinima triangula, ei fatiSiacieinu 
fic Diuifa C a , «bifariam in E> rurlum tatam; 
feceturin », inter E, *, vt recwngulum t , 
EFj, fit quarta pafs quadrati CFj diuuaquc> > 

V» > biia- 
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bifariam ia G, ducatur AGH. Hxc conftituet 
triangula iri i ni ma. k ’ 

A^uertatur autem , quod licet fuppoficum fit an- 
gulos C, B, redos elfe, nihilominus fi etiam fint 
vtcumque obliqui, habebimus intentum, ducendo 
perpendicularem inter C D, AB, &crtcaipfam 
operando, vt fatura eftfupra; poftea CB, obli- 
quam fecando proportionaliter in G, ficuti fuerit 
diuifa normalis in fimile pun&c . Ducendo enim 
eodem modo A G H, hajbebimiis intentum . 

SCHOLjlV M _II_ \ 

Vt vifum eft in fcholip antecedenti, duo ftian- 
gula ad verticem poflunt quidem augeri in infini- 
tum, fed non in infinitum minui, quia tandem de- 
uenitur ad triangula minima. Licet tamen notare 
accidens quodam non fpernendum , quod in tali- 
bus triangulis repericur. Et eft, quod fi CB, fitfe- 
&a bifariam in E, & fit du&a AEP, vtique tri- 
angula CED, A E B, fiint minora triangulorum 
omnium, quseconftituerentur a linea fecante EB, 
& funt maiora omnium conftitutorutn a linea fe- 
cante CE . At non eodem modo funt maiora, & 
minora: nam quo magis linea fecans EB, appro- 
pinquatur pun&o B, eo magis triangula CED, 
A EB, funt illis triangulis minora : non vero eo 
fiunt maiora triangulis fuperioribus , quo magis 
linea fecans CE, appropinquatur pun&o Cjfed 

O dum 
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* * «* • •> « , 
i • • % . . .« • 

dum linea fecans CE , difcedit ab AED, fem- 
pcr duo triangula decrefcunt, vfquedum deuenia- 
tur ad duo minima CGH, AGB, ( (opponendo 
ipfaminimaefle)‘ progrediendo autem verius C, 
rurfijm triangula crefcunt vlque dum pcrueniatuJ 
adpun&um C, vbi triangula degenerant in tri- 
angulum ACB, quod vtiqueeft aequale triangulis 
AEB, CEDj quia cum triangula CEL^j ACE, 
propter aequalitatem i pfa‘um A E, ED, fine ae- 
qualia, ergo totum triangulum ACB, or ir aequa- 
le triangulis CED , A E B . Patet ergo, quod fir 
CE, intelligaturficdiuifain F, vt tranftetuue li* 

nea per A, F 5 conifituantur triangula omnium mini- 

ma,&diuidar^r linea AGB> lecante FJ5,<quod 

etiam 
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etiam pottftdiuidi linea A K L » fecatrte CF, vfc 
duo triangula CkL, AkB, fint aqualia triangu- 
lis CGH, AGB.'Quodvtiquefiet>fiduda GD, 
(cum triangulum HGD, non fit omnium maxi- 
mum) ex fchol. propofit. 2$. inueniacur triang’!- 
lum LKD, ei aequale . Nam triangula CKL, 
AkB, erunt aequalia triangulis CGH, AGB. 
Ratio eft, quia duo triangula C E D, AEB> fu. 
perant duo triangula CGH, AGB, quantitate 
trianguli HGD: & pariter fuperant triangula^ 
CKL, AKB, quantitate trianguli LkDfCunt 
ergo exceflus , exconftru&ione, nempe triangula 
LKD, HGD, fint aequales. Ergo etiam reliqua 
triangula erunt aequalia .. . 

Explicauimna diligente# impeiior», quia exipfis 
dependet folutio Problematis non fpernendr. Pro- 
blema autem tale eft . Datis omnibus, quje fupra , 
& ducta AGHj ducere A k L > vt trapezium 
kGHL, fit aequale triangulo KAG. Etenim Fa. 
dis omnibus, qux fupra > cum triangula C GH, 
AGB, fint aequalia triangulis CkL, AkBj ab- 
latis communibus triangulis CkL, AGB, Er- 
go reliquum trape2ium k, G H L, erit aequale tri- 
angulo AkG. 

SCHOLIVM III. 

Sed randem vt huic problemati finem impona- 
mus, & fimul cum ipfo, etiam primolibroinfinita- 

A' O a. rum 


Digitized by Google 



Io8 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
rum parabolarum, applicentur etiam praediSa no- 
ftroinftituto.Nempedatisvtfupra, ducere AGH, 
vt quaecumque femiparabolae , quarum diametri 
CG,G6; bafes CH,AB, fint dato fpatio- aequa-, 
les. Nam Ci fiat vr numerus parabola? , ad dimidium 
numeri parabolae cum dimidia vnita^e, jficffatium 
datum, ad aliud: fi huic inueniantur triangula ae- 
qualia modo praedi&o, quibus intelliganturcircum- 
fcriptae femiparabolae j hae erunt aequales fpatio da- 
to . Si vero triangula non fint reperibilia, nec criam 
erunt reperibilesferaiparaboke. ^ ; 


i . 
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Explicit Liber Primus. 
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LIBER SECVNDVS. 

cuti libro fu perior i explicata: fuere 
infinitas parabolas, ac infinica trili- 
nea, infimtaque horum fegmenta ; 
fic in prodenti explicanda veniunt 
infinita folida, quascxvarijs rota- 
tionibus pnrdi&arum figurarum 
ortum ducunt . Concipiamus ergo in fchemate po- 
lito initio fuperioris libri , infinitas femiparabo- 
las BAC, BAHC, BAIC, BALC, &c. 

rotari circa diametrum BA, donec redeant ad 

( 

initium motus . 

i . 

\ 

DEFINITIO PRIMA- 



T alia folida ex tali rotatione genita } vocentur in- 
finica Conoidea parabolica • 

DE- 
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DEFINITIO SECVNDA. 

Sed fj tales infinitae femiparabole duplicarx ad 
partes BA, concipianturrotari circa bafim BC, 
duplicatam. Talia folida vocentur infiniti Fufi p*. 
iabolici. 

DEFINITIO TERTIA» '! 

f 

Si vero concipiamus tales Infinitas parabolas ro- 
tari circa DA,ipfas in vert 'ce tangentem. Solida 
genita vocentur infiniti Ant\uU&j<3i parabolici fe- 
eundum re&itud i nem bafis. 


DE- 
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\ 


Si autem infiijitae p^raboi^ rotentur cirta C D, 
diametro paralldam. Talia fdida vacentur infiniti 
Annuli parabol»crftri£i fecundum re&itudinem-* 
diametri - 


DEFINITIO QJ/INTA. 

\ 

Sedconcipian us infinita trilinea ACD,AHCD, 
AICD,ALCD, &c. rotari circa diametrum 
AD. Talia/folida-uacentur infiniti Conici circa dia- 
metrum r 


DEFINITIO SEXTA. 


Si vero rotentor circa bafim CD. Vocentur in- 
finiti Conici circa bafim. 

Hi funt termini , qui in praefenti fuerunt expli- 
candi; reliqui vel erunt omnibus obuij, vel explica- 
buntur proprijs in locis • 

PROPOSITIO I. 

t j i 

Si quodlibet ex infinitis cetioidtbus paraboheis feeetm pia* 
m bafi parallelo. Erit tot ut» conoides , ad conotdes ad 
njerticem , ry/ pote flas femtdiatnetrt arcuit fu a bafis 
dupltci gradu dtior pote flat e conotdts , ad flmlem po~ 
te flatem femidtametri bafi* conotdts ad <-verncem . 

M ‘ ' fcftO 
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E Sto Conoides quodlibet parabolicum ABC, 
genitum ex reuolutione femiparabola? BA D, 
circa diametrum B D ; quod fecetur plano E F G> 
bafi parallelo. Dico conoides ABC, effead conoi- 
des EB G, ad verticem, vr potcftas AD, duplici 
gradu altior poteftate conoidis , ad fimilein pote- 
llatem EF. V.g. in primo conoide, nempe in co- 
no, vt cubus AD, ad cubum EF. Infecundo, 
nempe in concide ordinario, vt quadratoquad ra- 
tum AD, adquadratoquadratum EF; & fic in 
infinitum . Ipfis conoidibus intellegamus circum- 
fcriptoscylindos NC, LG. Ergo cylindrus NC, 
ad conoides ABC, erit vt cylindrus LG , ad 
conoides E B G ; quia figura? eiufdem generis , 
nempe femiparabolje, eodem modo reuoiutac , ne- 
queunt 


r 
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queunt producere nififolidaeiufdett? generis , ac 
proinde Cylindri ipfis circumfcrjptr, ■ retinebant ad 
ipfas eafdpm rationes . Ergo & permutando , vc 
cylindrus NC >( ad cylindruhi LQ, fic ^onoides 
ABC, ad conoides B B Oy^At j ratio ‘cylindri 
NC, ad cylindrum LG, componitur ex ratione 
quadrati AD, ad quadratum E F, & ex ratione 
A N , feu D B , ad E L , fcu ad B F x vt facile eli- 
cietur ex i i. elem. & vc inferius d nobis probabitur 
in propofit. p. huius, nempe ex ratione poteftatis 
A D, eiufdem gradus cum conoide , ad limilem po- 
teftatem E F . Ergo & ratio A BC, ad E BG, com- 
ponetur ex rationibus quadrati A D, ad quadratum 
E F , & poteftatis A D , eiufdem gradus cum co- 
noide *ad fimilem poteftatem £ F. Ac <jx i ft is dua- 
bus rationibus toaiefeit ratio poteftatis A D,dupli- 
ci gradu altioris poteftate conoidis , ad fimilem po- 
teftatem E F . Quare patet propofitum . Quod 
&c. 


SCHOLIVM. 


Non folum atitem erunt in prardida ratione ka- 
lium poteftatum AD, EF, folidapraedida, fed et- 
iam folidum ex trilineo NBA, circa BD, ad foli- 
dum ex triiineo ad verticem LBE, circa BF. Item 
folidum ex figura N L E F D A, circa B D , ad fi> 
lidum ex fegmento A E F D, circa F D . Item du- 
dis B E» B A, folidum ex portione contenta fub re- 

P da. 
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&a, &curua AB, circa BD, ad folidum ex por- 
tione contenta fubre#** &curua E B y circa: B 
Primum patet , quia, cum fit vt totus cylindrus ex 
N»D, ad totum cylindrum L G, fijcablatumconoi- 
des ABC, ad ablatum conoides EBG. Ergo reli- 
quum , nempe folidum ex trilineo NBA, circa BD, 
erit ad reliquum , nempe ad folidum ex trilineo ad 
verticem LBE, circa BD, vt cotum ad totum. 

Eodem modo patet fecundum . Quiacomfitvt 
totus cylindrus NC, ad totunjconoides ABC, fic 
ablatus cyljndrus.L Q, ad ablatum conoides, EBG» 
ergo & reliquum, jiempc folidum c*r. N L£FvD A, 
circa B D , erit ad reliquum > nempe ad fruftum co* 
noidale AEGC, vttocumad totum. , r 
Facile etiam patebit tertium . Quia ow ftt vt 

totum 
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totum conoides ABC, ad totum conoides EBG, 
fic acatus conulae triangulo ARO, circa B.D, ad 
abi ari q) un f jbjui a rjpi l a . JL ft F» aua a £ -F (quia 

■ tcrtije JartcSycP^ndroriim -,) ergo & reli- 
eritadreliquuni vt pd totum $ jiempe 
ex figiiricofiteritaa curua A ; B, c ir- 

ad foliam contentum a rc'$a,& curua EB, 

bd. / j \ 


\ 






PROPOSITIO II. 


u 


Si quilibet ex infinitis (jmicis circa diametrum fice turpis- 
no bafi parallelo . Eri : totus conicus ad conicum ad 
' ‘verticem , <~i’t patefias diametri conici , cuius numerus 
fit duplus njmtate au Eius numeri conici ) ttd (tmileni 
1 pote sl^ tem diametri conici ad ' verticem , 

r ' • f ^ 

E StoConicos ABC, ortus ex rotatione trilinei 
AB D, circa diametrum BD, fe<3us plano EG, 
AC, parallelo Dico corticum ABC , cflead conicum 
EBG,vt poreftas DB, cuius riumerus fit duplus vni* 
tate audus numeri cortici, ad fimilem poteftatem 
BF. V.g. in primo conico, vtcubus ad cubum. In 
fecundo, vtquadratocubus ad quadratocubum . In 
tertio , vt quadratoquadratocubus , ad quadrato- 
quadratocubum ; & fit in infinitum . 

Conicis cirtumfcribantur cylindri rfC, LG, 
Fodem modo , quo fa&um eft iri propofit. ant- prr- 
babimus, eflbcylindfura HC, ad cylindrum LG, 
• P vteo- 
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vt conicus ABC, ad conicum EBG. Sed ratio 
cylindri HC, ad cylindrum E G , componitur 
er rarione quadrati AD } feu HB, ad quadratum 
EF, feti LB, & erratione A A, ad E E. Ergo 
&ratioconic? ABC, ad conicum EBG, compo- 
netur ex' ijfdemrationib. s. Verum cum fit , ex 
genefi parabola: , vt HB, ad BL, fic poteftas 
H A , eiufdem gradus cum parabola, ad fimilcm 
poteftaceui E E. Ergo & vc quadratum HB, 3C | 
quadratum LB, fic poteftas AH, cuius nume- 
rus fic duplus poteftatis parabolae , feu conici , ad fi- 
milem poteftatem L E . Ergo ratio conici ad co- 
nicum componetur ex ijfdem rationibus. A t ex il- 
lis rationibus , componitur etiam ratio poteftatis 
H A, feu BD , cuius numerus fit duplus vnitare: 

au&us 
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au&us numeri coniei , ad fimilem poteftatem L E, 
feu BF, Ergo &c. Quod &c. • - 

SCHOLIVM I. 

1 * • • ; • r v • . . , ; . * 

Etiam in pra?fenti propofitione , riota folum erit 
in eadem ratione pra?di<Stt poteftatis DB, ad illam 
poteftatem B F, conicus ABC, ad conicum EBGj 
fedetiam annulus ftiidusex femiparabola H R A , 
circa BD, ad annulum ftri&um ex femiparabola 
LB E, circa BF. Item folidum ortum ex figura_» 
HLEFDA, circa DB , ad frufiutn AEGC. 
Pariter, du&is EB t AB, folidum ex figura con- 
tenta a reda , & curua A B , circa B D , ad foli- 
dum ex figura contenta a re&a > & curua E B , 
circa BF. Qua? etiam eodem modo patebunt fi- 
cuti ibidem . 

SCHOLIVM II. 

. » , * • • i 

Ex didis ergo in duabus fuperioribus propofi- 
tionibus > & in propofitione tertia primi libri, poflu- 
mus confiderare pulcherrimas feries , & ordinata 
incrementa proportionum , qux reperiuntur inter 
infinitas parabolas , infinita trilinea , infinita co- 
noidea parabolica , & infinitos conicos. Nam ii 
infinitas parabola?, feu femiparabola? v.g. HBA, 
fccentur LE, bafi HA, parallela femiparabola 
HB A, adfemiparabolas L.BE, retinene talem pe- 
«.* • rennem 
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rennerapwporrioaein, vc in, prima parabo! aiit in 
duplicata ratione HA, ad LE. In fcctindaincrk 

plicata. In tertia in quadruplicata , & fic in infini- 
tum Idem in teli igendum cft fi rr^liuejum AJSD, fece- 
tur EF, refpcChi proportionis diametri DB, ad 
diametrum B F . in conoide autem genito cx femi- 
parabola HBA, circa diametrum HB,&fe»fto 
vtdi&umeft. Conoides primum ex HBA, ad co- 
noides ex LBE, eft in triplicata ratione H A, ad 
L E . Secundum ad fecundum in quadrupli. a:a_.- 
Tertium ad tertium in quintuplicata, & fic in infi- 
nitum . At in conicis ex infinitis trilineis circa dia- 
metrum, non feruatur incrementum exponentium 
per vnitatem., vc in praecedentibus ,. fed per bina- 
rium , adeo vc in primo conico fit, conicus A BC, 
adconicum E B G, in triplicata ratione DB,adBF* 
ln fecundo in quintuplicata. Intertioinfeptuplica- 
ta. Et fic in infinitum- 

. S C H d £ I V M III. 

• ; 'm • f " . . ‘ 

Verum antequam difcedamus ab hac propofido* 
ne, notetur etiam fi placet, quod fi quaelibet cx in* 
finitis parabolis, vel quodlibet ex infinitis trilineis^ * 
item quediibetex infinitis conoidibusparabolitisi, 
feu quilibet cx infinitis coniciscirca diametrum, fe- 
cencur , vt di&um cft fupra j nec parabola., & trdi- 
neum ad verticem , nec conoides, & conicus ad 
verticem , erunt magnitudines fimiles fuis magnitu- 
dinibus. 
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dinibus , nifi cantum in primo gradu parabolarum , 
trilineorum, conoideorum. ? & cooieorunt. Ratio 
cft ; quia cum nobilis Geometra Bonauentura Ca- 
ualerius lib.x. Geotnec. Indiuif. propofit. r£.Si 17W 
vniuerfaliflimeoftendetid, quod in aliquibus cafl- 
bus , & in magnitudinibus particularibus ab alijs 
oftenditur: nimirum, omnia fimilia plana, eflein 
duplicata proportione homologorum laterum j om- 
niaque fimilhr&d ida efle in triplicata lati rarione : ex 
di&is apparet , folam primam femiparabolam^ 
A B H, & folum pj*mum crilineum A B D , nem- 
pe triangula , efle ad triangula LBE, EB£> vt 
quadratum HA, feu DB, adquadTatum LE, 
feu BR. Reliquas vero femiparabolas , (icuthitli- 
quatril^nea / in triplicata , in quadruplicata &c. 
item ex*di^Hs apparet , folum prinuhn conoides ex 
HB A , ' cifca H B , & primum conicunve*. A B D, 

. circa B p^tiempe conos, efle ad conoides etf L B E, 
& ad conicum-E B Gy-vt cubus H- A* feu- 0 j B ; ad 
cubum U. E, feu BF. Reliqua vero conoidea, in 
quadruplicata, in quintuplicata &c. Item reliquos 
conicos , in’ quintuplicata , in feptuplicata $c c. 
Quare patet propofitum . * J 


vi.. PRO- 
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PROPOSITIO III. 

.i >. ' . . . •• • r - » » - ' 

Qmsidea par aboltcaeiufdem generis , & comti e i uf dem ge- 
neris, O 4 circa diametrum , quorum eadem bajts , funt 
in ratione fuarutn diametrorum . 



S int duo conoidea parabolica eiufdem generis 
ABC, ADC, quorum eadem bafis AEC. 
Dico conoides ABC, cfi'e ad conoides ADC, vt 
B E,ad ED. Ipfis intelligarrus circumfcriptos 
cylindros FC, GC. Facile pacebitexdi&is,efle 
conoides ABC, ad conoides ADC, vt cylin- 
drus FC, ad cylindrum GC. At cylindrus FC, 

eft. 
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eft ad cylindrum GC, vt BE. ad ED- Quare 
patet primum . — 

Sed itrpponamus ABC,\ADC, efle conicos ' 
eiufdejn generis, quorum diametri BE, EO. Eo- 
dem nlodo patebit, conicum ABC, e (Tc ad coni- 
■cum ADC, vt BE, ad ED. Vnde patebit et- 
iam fecundum.. 

; PROPOSITIO IV- 

Si conoides parabolicum quo deumque fecetur plano bafi pa- 
rtlldo i Juper eadem bafi , o* circa diametrum fruJU 

conoidalts , fit aliud conoides eiufdem generis . Erit /ru- 
fium , ad conoides \ quo fi includit , otf tot continui pro- 
portionales in proportione femidiametri maiori* bafis fru - 
fli , adfemidiametrum [>afis minoris , incipiendo k prima 
inclufiue , quotus e fl numerus conoidts autfus binario , 
ad ea/dem proportionales , njUmis duabus minoribus ex- 
ceptis . 

E Sto conoides parabolicum quodeumque ABC, 
quod fit fe&um plano HDK, bafi parallelo* 
&intefiigatur aliud conoides ADCj ratio autem 
A E, ad H D) continuetur in tot terminos , vt nu- 
merus eorum excedat numerum conoidis ternario, 
fitque M, vicimus minimus terminus, L , vero fit 
terminus fuperans numerum conoidis vnitate . Di- 
co fruflum AH ICC, effe adeonoides ADC, vt 
A E, H D, & corter* tot proportionales, quotus eft 
■ . i numerus 
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numerus conoidis binario au&us nempe, vt omnes 
proportionales, vltima M, excepta,ad eafderii,dua- 
Dustvlumis minimis exceptis V.g. in primo co- 
noide , vt A E, H D, cum tertia proportionali , ad 
AE. Inquadratico, vt A E, HD, cum duabus 
3lijs 5 ad A E, HD. In cubico, vt A E, HD, 
cum tribus , ad A E, H D , cum tertia j & fic in 
infinitum. / v G / 

Quoniam enim ex propofit. t. huius, conoides 
A B C, eft; ad conoides H B K , vt poteftas A E, 
duplici gradu altiorpoteftate conoidis, ad fimilem 
poteftatem HDj nempe vt AE, ad Mj ergo 
^pcrconuerfionem rationis, & conuertendo, erit 
vt ©x.ceflfqs A E , fupra M , ad A E , fic fru- 
n ' ftum 
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ftum A H K C , ad conoides ABC. Rurfam, qurv 
niam concides ABC, cft adconoides ADC, vt 
BE, 'ad ED; &qHbrtiafti argucndoperconuer- 
fionem rationis, eft vt k E, ad EI>, fic J>oteftas 
A E ,'ciufdem g/adus cum conolde , ad cxceJT im ip- 
fius fifcpra fimiKr m potcffctem H (*>; nempe fic AP,- 
ad excefiumdpfius (upra E. Ergo - ex aequali.^ erit 
fruftum A- H K ad conoides AD'C, tftcxcef- 
fus A E^fupra M, ad exceflum A E, fUpri L. Ve- 
rum quoniaihex fcholiO. propofir. 7. pri. excefius 
A E, luprd M, aequaturoVnnibuscxccfiibusomnium 
proportionaliurq ; excefius autem A E., & 5 pra H , 
aequatyr omnibus excedimus , duoKfcs vltiritisexce- 
ptis; & cum omnes proportionales fexcedant nume- 
rum conoidis ternario, omries excefius (operabunt 
eundem numerum binario ; & cum proportionales- 
▼fque ad L , lnclufiue, excedant numerum conoidis 
vnitate, excefius AE, fupra t, sequabitur tot ex- 
ceflibus quotus cft numerus conoidis Ergo AHkC, 
erit ad AD*C, vt tot excefius proportionalium, 
quotuseft numerus conoidis binario audifus, adtoc 
excefius , quotus eft numerus conoidis . Verum ex 
propofit 7. primi , cum excefius magnitudinum-, 
continui proportionalium , fint proportionales, & 
in eadem proportione cum tbtis magnitudinibus i 
vnde eft vt tot exceflirs , ad tot excefius ,- fic tot pro», 
portionales homologae antecedentibus excefiibusy 
ad tot proportionales homologas confeqirehtibiis 
exceflibus. Ergo fruftum AH K C, erit ad conci- 
or a- des 
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des A D C, .vt AE, HD, & caetene tot proportio- 
nales , quarum numerus excedat numerum conot 
dis binario * ad ilHas eafdem proportionales , dua- 
bus vltimis exceptis ; nemp» ad tot proportiona- 
les , quarum numerus arquetur numero conoid^ 
Quod, &c. 

COROLLARIVM' 

r *< 

Ergo diuidendo^erit exceflus friifti fupra conoi- 
des, adipfum , vt duae vltimae minores proportio- 
nales, ad alias,» nempe ad AH, & exteras tot nn» 
mero , quotus eft numerus conoidis . 

SCHO- 
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SCHOLIVM I. 




Inferius fuo loco etiam afftgnabiwr ratio frufti, 
ad cylindrum G C> libi circurofcriptum . 1 


SCHOLIVM II. 

r » ' «* . • 

/ . ^ \* V » 

Ex didis remanet probata propofitio, quam ha- 
bent Lucas Valerius lib. i . de centro grau. propofir. 
i o. & Ricardus Albius in fuo hemifpharrio difledo 
prop. 1 6. & forfitan ahj , quorum non meminimus. 
Nimirum , fruftum conicum AHlcC, eflead co- 
num ADC,vt AE,HD, cum tertia proportio- 
nali L, ad A E. Pariter ex hac probari poteft ea, 
quam habet idem Lucas Valerius lib. $. propofir. t o. 
Nimirum fruftum conicum , efle ad conum , vt re- 
dangulum AE> HD, cum tertia parte quadrati 
A O ( Ci AO» fit exceflus A E, fupra H D, } ad ter- 
tiam partem quadrari A E. Cum enim probatum 
Iit , fruftum conicum , eflfe ad conum , vt A E, H D, 
& tertia proportionalis L, ad A E$ ergo & ducendo 
omnia in A E, erit fruftum ad conum, vt quadratum 
A E, redangulum AE y HD, & redangulum A E, 
l( nempe quadratum HD)ad quadratum AEj 
nempe quadrata A E, E O, & redangulum A E O, 
adquadrarum A E. Ergo & fruftum, erit ad conum, 
v t certia pars antcccdentis^d tertiam paftcm confe- 
quentis. Sed tettia.pars quadratorum AE,EO,& re- 

danguli 
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danguli A £ O , cft re&angulum A E O , & rertia 
pars quadrati' AO: (nam cum quadratum AE, fic 
aquale re&angulis A E O» A OE , & quadrato A Oj 
& cum re&angulum a O E, cum quadrato O E, fa- 
- ciat re&an gulam a £ o. Ergo>quadteita a E, EO, 
& redangulum a E O, aquabuntur tribus re&an- 
gulis A E O , & quadrato A O : qtiorum tertia pars , 
erit re&angulum a EO,& tertia pars quadrati a o.) 
Er^o frurtum, erit ad conum , vt re&angulum-AEo, 
feuAE, BDf cum tertia parte quadrati A<1>, ad 
tertiam partem quadrati a e . 

5 

PROPOSITIO V. 

, . t f f 

Si quilibet ex infinitis conicis cittadumetrufn yfcctturpUnor 
bafipatadlelo y (jdf fitpet eadem bafi cwk ipjo, etrea dta- 

metrum /rufii intellegatur alius conicus eiufdem gtnttis „ 
Er itf rufium ad comcum , quem includit , n/t tot propor- 
tionales cdntinue in ratione dumetri conici' 3 addiame- 
trum conici ad njertkem y quarum maxima (it diameter 
conici , <-&t earum numerus excedat duplum nunietum 
conici njnitatt , ad diametrum conici . 

• » • 

w i. 

S Ed in fchemate propofitionis antecedentis , in- 
telligamus ABC, ADC, effe conicos circa 
diametros BE, ED. Dicofruftum A HfcC, effc* 
adeonicum A DC, vt EB, BD, Sccsterafetot 
continue proportionales, vt earum numerus exce- 
dat duplum numerum conici vnitate > ad E g . V 

inpri- 
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in primo conico, erit vt E B, BD, cum tertia pro. 
portionali , ad 5 B * Jn feeupdP, jjtTj . proportio- 
nales > ad E B . lA tertio , l Vt 7. proportionales } ad 
EB^&^infin^itujn./Ratio^B^ ad&D, eon- 
tinuecur in tot terminos , vt eorum numerus excedat 
duplum numerum conici binario $ fitque vltimus 
minimusterminus M. Quoniamenimexpropofit. 
2. huius # conicus A BC, elt Jtflf op^cun) HBk, vc 
poteftas ^B, cuius numerus excedat duplum nu- 
tnerumconici ,yn itjKe « ad fimijfoi po teftatem B D ; 
nempe vt BE, ,ad M. Ergo j>er conuerfionem 
rationis , & conuercendo , erit fruftum a H K C, ad 
conicum ABC,: vtexpeflus BE, fupra M, ad 
BE. Sed conicus ABC, eft ad conicum aDC, 
ex j. huius, vt BE, ad EO. Ergo ex zquali,eric 
fruftum a HkC, ad conicum ADC, vt exceftus 
B B , fupra M, ad E D . At exceftus E B, fupra M, 
ex faepe di&is, aquatur omnibus exceftibus omnium 
proportionalium j qui , cum numerus proportiona- 
liumjexced?t numerum duplum <;onici binario, exce- 
dent duplum nunjerum conici vnitat6> ED, veroeft 
exceftus primae EB, fupra fecundam BDj& cum ex 7. 
pri. fit vt tot exceftus, ad primum exceftiim, fic E B, 
& caeterae tot proportionales , quaru/iv numerus ex- 
cedat duplum numerum conici vnitate, ad E B . Er- 
gp & f/uftum A H k C , erit ad conicum A D C , vt 
ER, cum illis cg teris proportionalibus, ad EB.Quod 
pftfndere oport^b^t . 

•'** . • •• 

CO- 


»»8 de jNmrrrs tak&mus etc. 

COROLLARIVM- r 

>'■ £ rgo diuidendo, erit cxeeffus frufti fupra coni- 
cum, ad ipfum, vt acterx proportionales abfque 
prima, ad primam, n, : . 

* , • • , i 

. ‘ * * * * » - # 1 ’ k ’* \ 

' • -S CHOLI V M I. 

*• : ■ * r f' • •» ' f' 1 \ • 

• *. ». * t < . r.. a * 

Etiam frufti ad cylindrum GC? fibi cirdumfcri- 
ptumjinferius fuo loco aflignabitur ratio . 

SCHOLIVM II. 

. . *m 

Pariter etiam exdi&is in hac propofitione, rema- 
nent probat* propofitiones Luc$ Valeri;, & Albii, de 
quibus loquuti fumus fcholio i. propofit. anc. Nani 
exdi&is,cumfruftumconicujn>fitad conum ADC, 
vt Eb, BD, cum tertia proportionali , ad EB; & cum 
in cono, fit vt EB r adBD,fic ae, ad HD. Ergo 
fruftum erit ad conum, vt A E, H D, cum harum ter- 
tia proportionali ,ad ae. ^ 

. *'»: f ■ • . ’2;- >: i < J fi * 

, PROPOSITIO VI. ; ; _ 

[ir culus ad quodltbet triangulum re EI angulum > habet ratio- 
nem conjpofitam,ex ratuue fimidtametrt 3 adrvnum late- 
rum circa reffum,& ex ratione circumferenti * 3 ad aliud 
latus circa retium . 

Efto 
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E Sto circulus, cuius femidiameter AB, & trian- 
gulum re&angulum , cuius angulus re&us, qui 
ad C . Dico circulum , ad triangulum>habere ra- 
tionem compofitamex ratione A B, ad alteram ip- 
farum DC, CE, puta CE, & ex ratione cir- 
cumferentia?, ad DC. 

Si non , vel circulus ad triangulum eft in maiori , 
vel in minori ratione quam fit ea compofita - Sit pri- 
mo in maiori . Ergo aliquid circulo minus, erit ad 
triangulum in scquali ratione ei compofita:. Sit hoc 
fpatium F, & in circulo infcribatur figura aequa- 
lium laterum, minu s deficiens a circulo quam ab ip- 
fo deficiat fpatium F . Quomodo autem hoc fiat, 
geometris eft nimis familiare . Sit ergo ha?c figura 
inferipta, nc entia multiplicemus, ipfum quadra- 
l.tum G H K L, & A B, femidiameter diuidac GH, 
bifariam , & ad angulos re&os in My Quoniam 
. R .quadra- 
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ISO DE INFINITIS PaRABOLIS ETC. 
quadratum HL, maiuseft F, ergo ad triangulum 
DEC» erit in maiori ratione quam F, ad idem 
triangulum ; nempe, ex hypothefi , in maiori racio- 
nequam fit compofita ex BA, ad EG, & ex cir- 
cumferentia , ad D C> Sed ratio quadrati , ad trian- 
gulum (& fic cuiufcumque figurae inferi ptse cui den- 
ter in circulo) componitur ex ratione MA, ad CE, 

& ex ratione perimetri quadrati , ad DC, vt faci- 
le patet- Ergo ratio compofita ex MA, ad CE, 
&cxperimctroquadrati,ad DC, erit maior com- 
pofita cx BA, ad CE, & cx circumferentia ad 
DC. At ratio MA, ad CE, minor eft ratione 
BA, ad eandem CE. Ergo ratio perimetri qua- 
drati , ad DC, erit multo maior ratione circumfe- 
rentia’ circuli , ad DC. Quod nimis implicat. Non 
etgo circulus, eft ad triangulum in maiori ratione 
"quam fit ca compofita . 

Sed nec in minori. Quia fic aliquid circulo ma- 
ius, eftet ad triangulum in eadem ratione cum ea 
compofita. Sit rurfum hoc fpatium F. Et circulo v 
circumfcribatur, more f olito, figura ex aqualibus 
lateribus conftans numero paribus , minori fpatio 
excedens circulum quam ipfum excedat F . Sit b*c 
quadratum NO. Ergo N O, erit ad triangulum 
in minori adhucratione , quam fit ea compofita. Er- 
go ratio compofita ex GA, ad CE, & ex peri- 
metro quadrati NO, ad DC, minor erit com- 
pofita ex AG, ad CE, & ex circumferentia, ad 
D C 5 nempe ratio perimetri quadrati N O, ad DC, 

minor 
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minor erit ratione circumferentias circuli, ad ean- 
dem DC. Quod etiam implicat. Cum ergo non 
aliquid maius , nec aliquid minus circulo , fit ad 
triangukim in ea ratione compofita . Ergo circu- 
lus eft ad triangulum , vc eft ea ratio compofita . 
Quod &c. 

SCHOLIVM. 


Sub hac propofitione vniuerfali continetur tam • 
quamparticulariffima, illa, quam oftendit Archi- 
medes lib de dimenf: circul. propofit. i. Nimirum 
circulum aquari triangulo re&angulo, cuius vnum 
laterum circa re&um, fit squale radio, aliud cir- 
cumferentis circuli. Sedinfuper fub hac continen- 
tur duae hac vniuerfaliores . Prima eft . Quod fi 
vnum latus fit squale radio circuli : circulus erit ad 

R 2 . trian- 
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tt&ngulum , vt circumferentia ad aliud latus circa 
reftutn . Secunda eft . Quod fi circumferentia fit j 
jcqualis vjii laterum circa redum, circulus erit ad; 
triangulum , radius ad aliud latus . Notfrpt^tiiiir 
quod quamuis comparatus fit circulus curptriangu- ! 

Io redaflguk> , licebat etiam illum compaxa re cum • 
triangulo quocumque > adhibendo vice laterum cir- 
ca reduin, bafim > & altitudinem trianguli, vt cenfi- 
deranti parebit. Infuper notetur, quidquid di<^dm 
eft de toto circulorefpedu trianguli, poffe etiadi eo- 
dem modo probari de quolibeteius fc<ftorc,refprdn J/J 
eiufdem trianguli. 

PROPOSITIO VII. 

* ‘ . f . 

j . . . | } . - K t ■ • 

lAtmdla cir udaris , ad trapezium ordinarium re£! angulum > 
cuius duo oppojtta latera jint parallela, habet rationem 
compostam ex ratione circumferentia maioris , tui mino- 
ris,arm lia , ad latus maius, •vel minus parallelorum tra- 
pezjj , (e^* ex ratione latitudinis arrntlU , ad altttudmem 
trapezij . Dummodo latitudo ar nulla 1 altitudo tra- 

pezjj jint partes proportionales , illa femidiametn to- 
tius circuli , hac •vero altitudinis trianguli , cuius e FI 
trapezium . 

E Sto ArmiIlacircuIaris,cuiusIatitudo AB, & 
triangulum redangulum DHG, a quo in- 
telhgacur ablatum trapezium DF, cuius latera^ 
HF, DG) fine parallela, & FG, fit proportio- 
nalis 
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nalis A B , hoc eft , eadem fit ratio C A, ad A B, 
quam H G, ad G F . Dico rationem armillae , ad 
trapezium, componi ex ratione vel circumferentiae 
ALO, ad DG, vel circumferentiae BkP, ad EF, 
&exratione AB, ad GF. Quoniam enim, ex hy- 
pothefi , eft G H , ad H F , vt A C , ad C B $ & vt 
G H, ad H F , fic D G, ad E F 5 & pariter vt A C, 
ad CB, fic circumferentia ALO, ad circumfe- 
rentiam BKPj ergo facile concludemus permu- 
tando, effevt AC, ad GH, fictam B C, ad HF, 
quam AB, ad GF, quam circumferentia ALO, 
ad DG, & quam circumferentia BKP, adEF. 
Cum ergo rationes tamcirculi, cuius femidiameter 
AfC, ad triangulum DHG, quam circuli, cuius 
fe nidiameter B C , ad triangulum EHF, compo- 
nantifr ex ijfdem rationibus, nempe circumferen- 
tiarum ALO* B K P, ad DG, & E F,- & A C, 

vel 
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l 54 DE MITIS PARABOLIS ETC . 
velBC, ad GK, vel HF. Ergo etiam ratio ar- 
milla ad trapezium , componetur ex ijfdem rationi- 
bus } nempe ex ratione alterutrius circumferentiae» 
acj alteram i pfarum DG , EF } nempe homolo- 
gas ad homologam , & ex ratione AB , ad GF. 
Quod &c. 


SCHOLIVM I. 

/ 

Etiam ergo fubhacpropofitione vniuerfa]i con- 
tinetur ccuparticularimmahec. Ninnium, quod 
(i circumferentia ALO, aequetur DG, & AB, 
aequetur G F, etiam armillam aequari trapezio . Sed 
etiam aliae duae hac vniuerfaliores continentur . Pri- 
ma eft, quod fi AB, GF, fine aequales, armilla 
erit ad trapezium, vt circumferentia ALO, ad 
DG ; fi vero circumferentia ALO , fit aequalis 
DG, armilla erit ad trapezium vt AB, ad GF. 

. i . .. 

SCHOLIVM II , 

i • ' > L . i 

Facile etiam ex didis patebit , quod fi du&is 
NM, CPO, & NG, MF, fint proportionales cir- 
cumferentijs AO, BP, fe&orum ACO, BCPj 
ratio portionis armillae ABPO, ad trapezium.* 
N F, componetur ex proportione circumferentia- 
rum AO,fcii B P, ad homologam ipfarum N G, 
MF, & ex ratione AB, ad FG. Imo deducen- 

. Nimirum 

fi 


tur ea omnia, quae fupra dedu&a funt 
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fi AOj & Ab, fint «quales NG, GF, portio- 
nem armillae A B P O , aequari N F , &c« -De- 
ducetur etiam faciliter, eandem efle rationem vel 
armillae , vel totius circuli , ad portionem A B P O , 
' armillae, cum ratione vel trapezii DF, vel trian. 
guli DHG, ad trapezium NF, & fic de ali/s par- 
tibus homologis circuli , & trianguli . Hic enim 
omnia funt nimis obuia , vc circa ipfa tempus conte- 
ramus , quamuis neceffaria pro impofterum di- 
cendis. 

: S C H O L I V M III. 

Ex di&is etiam facile patebit, quod fifuppona- 
mus AC, duplam CB, & «qualem HG; & DG, 
«qualem cflV circumferentis BkP; reftangulum 
duplum trianguli DHG, «quale erit circulo, cu- 
ius femidiameter A C . Nam cum triangulum.. 
DHG, fit duplum circuli BC, quia HG, «qua- 
lis diametro circuli, & DG, eius circumferentis* 
&cum circulus AC, fit quadruplus circuli BC; 
ergo tali§ circulus AC, eritduplustrianguli DHC; 
‘&confequenter «quale re&angulo duplo trianguli 
DHG. Redangulum ergo, cuius vnum latus «- 
quatur diametro, & aliud circumferentis circuli, 
«quatur circulo, cuius femidiameter «quetur dia- 
' metro prioris circuli • 


PRO* 
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PROPOSITIO VIII. i ‘ 

: " ' •’ - . ' * '■ • • J % 9 » 

fmufcumque cylindri re fit fuperficies , exceptis baftbus , Ad 
reSl Angulum quo deumque , habet rationem compoji- 
tam ex ratione lateris cylindri, ad <rmum latus 
refl.tnguli,& ex ratior e circumferentia 
b.tfs cylindri , ad aliud latus . 


E Sto cylindrus re&us , cuius re&angulum per 
axim A D, datumque fit aliud re&angulum 
quodcumque EH. Dico fuperficiem cylindri AD, 
bafibus exceptis , ad re&angulum £H , habere 
raptionem compoficam ex ratione lateris AC, ad 
EB, & ex ratione circumferentix, cuius diameter 
C.D, ad BH. inter AC, CD, fitmediapro- 
portionalis k, & exponatur re&angulum EF, cu- 
it« latus BF, xquetur circumferentix circuli, cu- 
ius diameter EB. ExArchimc. lib i.defphxr. & 
.•Stcylin. propofic- 1 fupcrficiescylindri AD, eft 
xqualis circulo, cuius radius K. At taliscirculus , 
eft ad circulum, cuius radii s EB, vt quadratum k, 
ad quadratum BB. Ergo etiam fuperiiciej>cylin- 
dri AD, eft ad circulum , cuius radius EB, vt 
quadratum k, feu vtreftangulum AD,eixquale, 
ad quadratum EB. Ac ratio re<fta n guli AD, ad 
quadratum EB, componitur ex rationibus AC, 
& CD, ad EB; &vt C D, ad E B, fic circum- 
ferentia , cuius diameter CD, ad circumferen- 
tiam. 
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tiam» cuius diameter EB. Ergo etiam ratio fuper- 
ficiei cylindri A D > ad circulum, cuius radius E B, 
componetur oc cationibus AC, ad EB, & cir- 
cum ferentia: circuli,, cuiusdiameter CD, adcir- 
«mmferemiamxirculi, cuius diameter EB. Verum 

S circu- 

i - 
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f$9 DE INFINITIS- PARABOLIS* ETC . 
circulo, cuius radius EB, ex fcholio propofit. 
ant.eft squale re&angulum EF. Ergo ratio fu per- 
ficiei cylindri AD, ad re&angulum EF, com- 
ponetur ex rationibus AC, ad EB, & circumfe- 
rentiae, cuius diameter CD, ad circumferentiam 
circuli , cuius diameter E B , nempe ex ratione cir- 
tumferencis’, cuius diameter CD,ad BF, quia 
exconftru&ione BF, fupponituraequalis circum- 
ferentis , cuius diameter EB. Rurfum redangu- 
lum EF, eft ad re&ang: lum EH , vt FB, ad 
BH. Qijarecum ratio fu pcrficiei cylindri A D, ad 
re&angulum E H, de foris fumpto re&angulo E F, 
componatur ex ratione ipfius,adredangulum EF, 
& huius ad re&angulum EH; componetur quoque 
ex rationibus AC, ad E B; circumferentiae, cuius 
diameter CD, ad BF; &huiusad BH; nempeex 
folis duabus rationibus AC, ad EB; & circum- 
ferentia; , cuius diameter CD, ad BH. Quare 
&c. Quod &c. 

f j 

SCHOLIVM I. 

Fx dictis nullo negotio deducitur , quo££ A C, 
(it aequalis EB, fupcrficies cylindri AD, bafibus 
exceptis, erit ad redangulum EH, vt cireumferen. 
tia , cuius diarr cter C D , ad B H . Si vero prxdi- 
da circumferentia fit squalis BH, etiam fuperfi- 
cies praedida , erit ad EH, vt latus AC, ad EB. 
At friatus A C , fit aequale EB, & circumferentia 
•*' • prse- 
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praedi&a fit xqualis BH, etiam fuperficies cylindri- 
ca aequabitur re&angalo EH. Vnde deducitur quod 
fuperficies cuiufcumque cylindri re&i, bafibus ex- 
ceptis, eft squalis re&anguio, cuius vnum latus squa- 
tur laceri cyliadri,aliud circumferentixbafis ipfius- 
t - S a SCHO- 
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SCjtlOUVM II. 

Poffetetia4expra?di&is facile deduci , fuperfi- 
ciem cuiufcumjque cylfndri redii , exceptis bafibus , 
eflfe ad circulurti fuae bafis, vt latus cylindri, ad quar- 
tam partem diametri bafis . Ex quibus poftea dedu- 
ceretur quod il latus cylindri , & diameter bafis ae- 
quarentur , ^perficiern cylindricam eflfe quadru- 
plam fua: bafis; & confijquenterfupeificiem cylin- 
dricamquadruplaTireffecirculi maximi fphxrx fibi 
infcript^e . Sed quia hxc non pertinent ad rem, ideo 
exinduftria reliquuntur. 

PROPOSITIO IX 

Cylindrici quicumque habent inter fe rationem^ compo/itam 
ex ratione bafittm , &* altitudinum ^ftu [iterum 
aquahter fuper basibus inclinatorum j 

C Ylindricum vocamus cum Caualetrio lib. r.. 

Ceome. Indiuifidef. J. omne corpiis colum- 
nare, qusecumquc figuLe firrrriuT o p po fige bafes^ 

Quod fioppofite bafes fintciiculi, vocabimus il- 
lum, cojxfu; eo modQycyJiocfrtun. .< 

Sint quilibet cylindrici ABC, PF, quoruip ba- 
les BCi DEFG, alritrudiites,feu latera arqualicer 
inclinata y OF., Dico rationem cylindrici 
Al* C , ad cylindricum P F > componi ex ratione.^ 

•• AB, 

/ 
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AB, ad OF, &: ex ratio nebafis B C , ad bafim 
DEFG. Si MFC , non eir a?quafis bafi BC, 
concipiamus ilhim augeri , minuiue vt fiat aqua- 
lis B C , & fich*c H E F i Sc fiiper illa concipi aaus 
cyliRdricumeiufdemiiiGlmationis cum P F, quifit 
NF, cuius {atus MF, spuetur A Cylindrici 

AC, N F, funt£qual\?$i cumenimbafes* & aritu- 

dines ipforum fine squales, nequeunt producere nifi 
iol ida f qua 1 ia , vt ben e ai t P Tacqucclib. » .Cylind, 
&annul.parte r.propofit.y.& probari pot^ftege i*. . 

Elemen. Vndfetylindriei AC, NF, ad cylindri- 
cl,m P F» habebunt eandem rationem . Verum ra- 
tio cylindrici* N F, ad cylindricum P P, componii 
tur ex rationibus cylindrici NF, ad< cylindricum 5 

t Fi 
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L Fj & huius ad cylindricum P F . Ergo & ratio cy- 
lindrici A C , 2 fd cylindricum PF, componenarex 
ijfdem rationibds . . At cylindricus NF, eft ad cy- 
lindricum 'L F, ytbafis HE^TeueisqiTdlTSlBC, 
adbafim DEP6, & cvlindricus LF, eft ad cylin- 
dricam PF, vt M F, ifeu A Bj ad F O, ( quaf om- 
nia facile patent, & deduci poliunt ex i i.Element.) 
Ergo ratio cylindrici AC, ad cylindricum PF, 
componetur errationibus A B,< ad O F, & B (p, ad 

D EF G. Qu oderat oftenden^urn. 

f J v : r i 


! /PROPOSITIO X- 

Si cykndncus reClus «xf&fcc fuper qualibet figuraQjrca 
axim^fecetur diagonahter plano tranfeunte per puntfx 
extrema oppofita axium planorum oppofitorum adeo n/t 
communes feEhoncs plani fec antis ^ opppfi tarum ba - 

fiumfint perpendiculares oppofitis axibus. Jguikbet trun- 
cus huius cylindrici frit ad fokdum rotundum ortum ex 
etusbafi rotata circa communem feEiionem figura ><& pia- 
tu fecantis , vt latus cylindrici , ad circumferentiam Cir- 
cuit , cuiusfemidtameter axis figura . 


F igura circa axim, vel habet bafim. vt ABC, in 
prima figura, cuius axis BU, bafis AC* Vel 
non habctt>aiim„vc AFB, in fecunda, cuius axis 
AB. Vel tandem habet duas bafesoppofitas, & pa- 
rallelas, vt A BC D,in tertia, cuius axis E T, bafes 
vero BC» AD. Primi generis poliunt efte , vel 

quod- 
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quodfibet ex infini- 
tis trilineis duplica* 
tum $ vel quodlibct 
his fi mile j vel quaeli- 
bet figura, cuius pe- 
rimeter claudatur a 
linea re#a AC, &a 
curua A B C j feu a 
curuis AB, BC; cu- 
ius poflunt efle fpe* 
cies innumera. Se- 
cundi generis pof- 
funt •elfe vel figurae, 
quae clauduntur a li- 
nea curua , vt funt 
circuli , & elfipfes' ; 
vel a diabtis lineis >' 
curuis, VfTtint duae -n 

fim il es aequales ^ 

portiones circulo- K £ ,B 
rum,ellipfium> dux 
Parabolae Hyper- 
bolae, cyclbides, ha- 
rum portiones , &c. 

Quarum communis 
bafis AB, confide- 
ratur vt axis . Tan- / 
dem terti; generis 
poflunt efle rcftangulum j quodlibet ex infinitis du- 
plica- 
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plicatis trapezi js, vel quodlibet his fimile j Scaffa^fo 
numerabilia Tegmenta claufa £ dtoabtjs lineis redis , 
& a duabus curuis &c.tn omnibus fftisprdpeniodttth 
infinitis figuris propofitlo propoftta trerificatterr ttt- 
dem demonftraCione,Sceadem coftrudHonfc^ef pa- 
ni m diuerfa , vr confideranti pattbit^adeovt propo- 
fuiofit vniucrfaliffima . Qua mu is nos confufioriis 
cuitandae gratia fimus adhibiturrfi guram bafimvni- 
cam habentem. 

E fio ergo figura ABC, 
cuius axis BD, bafis AC> £ 
fu per qua intelligatur cy- 
lindricus redi s, cuius pia- 
naoppofita ABC, F£G, 
qui fcdus plano trartfeun- 
teper AC, & perpuridtum 
Ejdiuidetur in duofcgmep- 
ta , feu in duos tr.incos , 
nempe A ECG Ffqui de- 
inceps facilitatis gratia ap- 
pellabitur truncus dexter) £, 

& A B C E , (qui pariter 
locabitur truncus linifici). 

Dico truncum finiftrum_. 

ABCK, efle ad folidum 
rotundum oi tum ex rota- 
tione figur$ ABC, circa 
AC, vt E B, latus cylindrici, ad circumferentiam 
cir cui i,cuias radius BD. Paricertruncum dexte- 


l:*.: 


rum 
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rum A E C G F, efle ad folidum rotundum ortum ex 
totationefigur? FGE,feu ABC, rotat? circa du- 
dam per E, vel per B, GF, vel A C, parallelam, 
vt EB, ad eandem circumferentiam. 

Ad euitandam dr nfufionem , oftendemrs hoc in 
trunco fin;ft o , & in folido rotundo cx figura ABC, 
circa AC. Nim eadem erit demonftrario in aha 
trunco, vtconfi Jeanti patebit. Meliufque erit fi 
hoc ofteitdatur indimidio trunco ABDE, exiftente 
fuper dimidia figurat AB d, comparando illum-, 
cum folido drto ex rotatione AB D, circa A D. 
Quodenim dc dimidij dicetur verificabitur etiam 
dedbplis.' Exponamr ergo pr?di&us truncus foli- 
tarie fump;us,& fic A B D E ; du&aque D E , erit 
triangulum E&f>, eredum ad planum ABD, Qc 
erit fec^io maxima totius trunci finiftri ,& impofte- 
rum vocabitur triangulum maximum omnium fibi 
paiallelorum in trunco ducibilium . Sumatur in_, 
BD, \b libet p.n&um G, & agantur GF, pa- 
ralbla AD, & FH, parallela BO; &dpun<2o 
F, erigatur F K , pars lateris cylindrici. lariter 
per punchtm G , ducatur in triangulo maximo 
GL, paalltla fcB Patetdtias FH, FK,e{Te^ 
parallelas duab«> GD, GL;FH,GD,ex con- 
ftru&ione* FK, GL, vero, qu»a amb? paralle- 
la EBj FK, quia latus cylindrici; G L, veroexcon- 
ftrudfcipne. Ergo & plana tranfe ntia per H F, Fk, 
&per L)G, GL, erunt parallela. Verum cum h.TC 
fecehturaplano A £D; dc communes fe&ioncs fuit 

’ '•< T HK, 
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HK, OL . Ergo etiam 
hae erunt parallelo? . Qua- 
re cum tres Hk, HF, Fk, 
fint parallelae tribus D G, 

DL, GL. Ergo & trian- 
gula H Fk, DG L, erunt 
fimilia- Ac latus homolo- 
gum FH, eft aequale late- 
ri homologo GD, quia ex 
conftru&ione FD, eftpa- 
rallelogrammum . Ergo 
Fk, eritatqualis GL Vc £ 
rumcumfitvt BE,adGL, 

GcBD,ad DG; & v t B D, 
ad DG, Gc circumferentia 
circuli, cuius radius BD, 
ad circumferentiam cir- 
culi, cuius radius DG. Er- 
go & vt E B, ad G L , fic 
circumferentia circuli, cuius radius B D,adcircum- 
ferentiam circuli , cuius radius DG. Quare&per- 
routando,vt EB, ad circumferentiam circuli, cuius 
radius BD, fic L G, fcu ci atqualis F k,;£*d circum- 
ferentiam circuli, cuius radius GD,fcu FH Sed vt 
kF, ad circumferentiam circuli cuiusradius FH,fic 
(du&a K l , parallela FG, vtpoteiungentes aequa- 
les^ parallelas Fk, GL ) parallelogrammum FL, 
ad fu perficiem cylindricam deferiptam aparallelo- 
grammo FD, reuolutp circa AD> exfcholiopritno> 

- : pro-* 
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propofit. 8 . huius ;&pun<fla G,F,fumpta fant arbi- 
trarie . Ergo & vt vnum ad vnum, ita omnia ad om- 
nia. Ergo & vt EB, ad circumferentiam defcri- 
pram a radio BD, fic omnia parallelogramma^ 
trunci ABDE, ad omnes fuperficies cylindricas 
plani ABD, circa AD, rorati ; nempe fic trun- 
cus A B D E , ad folidum rotundum ex eadem figu- 
ra fic rotata, genitum . Quod &c. 

SCHOLIVM I. 

Vt fupra innuimus, eadem demon Aratio currit 
in omnibus figuris, fed conftru&io eft in quibuf- 
dam parum diuerfa ab afiignata . Quando enim fi- 
^ gura prima in fchemate initio propoiitionis pofico, 
rotatur circa EBG; & in fecunda circa EAG, 
vel EBG, tunc FH, debet produci vfque ad li- 
neam circa quam fit rotatio, idem dicendum eflet 
fifigura ABC, eflet talis conditionis , vt AC, 
vel non eflet maxima , vclnon aequalis maximas pa- 
rallelarum fibiducibiliumintra figuram intercepta- 
rum, nam tunc FH, effct producenda vfque ad 
AC, hinc inde produdam. 

c * • . 

SCHOLIVM II. 

s 

O flendi mu 3 autem praflcnccm propofitionem 
perviam regalem indiuifibilium , cumquia propo- 
fitio elegantioi euadit , cum vnicapropofitione, 

T j. vnica- 
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vnicaque demonftratione comprehendantur fere 
infinitae figurae, cafufque innumeri ; tum quiaP. 
Tacquet opere fupra citato lib. i. & a.demonftrat 
eam in quibufdam cafibus,dcmonftrationibus pecu- 
liaribusmodo Archimedeo* & incafibus, in quibus 
eamnonoftendit, ipfe non dubitabit, nec aliquis 
alius poteft rationabiliter dubitare, pofle oftendi eo- * 
dem modo, quo ipfe ibidem oftendit ( adhibitis ta- 
men congruenti pra?paratione,& argumentatione* ) 
Vnde qui plura defiderat , addeat ipfum Tacquet, 
Verum vt omnibus aliqualiter fatis faciamus, trade- 
mus & nos vnicam demonftrationem modo Archi- 
medeo*quae cum comprehendat omnes figuras prae- 
ducas in alteram partem deficientes, & parum ei de- 
erit vt fit vniucrfaltljima , & poterit le&ori pro 
exemplo inferuire . Demonftratio autem conue- 
niens cum ipfis T aequet, Gt fequens. 


ALITER* 

B D, diameter diuidatur in quotcumque partes 
B F, F G, G C, C D , & per pun&a T,G,C, 
&c. ducantur F H , GK, C I, &c. A D, parallela: 
&apun&is H, k, !, erigantur H M, k L , I Z, la- 
tera cylindrici * & per pundta F, G, C 3 ducantur in 
triangulo maximo E O B, F O, G N, C R, paralle- 
la: EB. Eodemmodo, quo patuit fupra, patebic 
1 O, M Hi GN, kL* CR, 1Z, aquales efTe, ac pa- 
rallelas* ac proinde > fi ducamur MO, LN, ZR, pa- 
tebit 
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tebit ME, LG,ZC,efle parallelogramma . p af i rer 
apun&is H,k, I, ducantur HPS, kQ^lY, paral- 
lelae D Bj ac in plano L G, ducatur P V, parallela 
GN, vel Lk; & pariter in plano ZC, ducatur TX, 
parallela C R . Ergo in trunco habemus inferipta^ 
prifmata ZD, LC, MG j quorum Z D, habet pla- 
na oppofita triangula ZQh DRCj reliqua vero 
habent planaoppofita ,qutefunt trapezia, vt patet 
in fchematc. Quod verodeiftis dicitur, intelligen- 
dum veniret etiam de ali js, quarinferiberentur, fi 
B D, diuifa fuiflet in plura, pluraque pun<2a, & per 

pun&a 
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punfta diuifionum conftru&a eflcnt prifmata /vt fa- 
<ftum eft in praedicis : femper enim prifmatis Z D , 
effent plana oppofita triangula ; reliquorum vero 
trapezia . I nteliigamus figura m A B D,cum fibi in- 
fcriptisparallelogrammis HG,kC, & ID*, forari 
circa AD. Aparallelogrammoergo ID, confti- 
tuetur cylindrus; a parallelogrammis vero kC.HG, 
tubi cylindrici, quorum craOities erunt KT,PH. fa- 
cile probabitur, vtfa&um eft fupra,eifevt EB, ad 
circumferentiam circuli, cuius radius BD,fic FO, 
feu MH, ad circumferentiam, cuius radius F D, 
feu HS: &pariterfic GN, feu Lk, ad circum- 
ferentiam , cuius radius GD, feti kQ: necnon 
fic CR, feu I Z, ad circumferentiam, cuius ra- 
dius CD, fai 1Y. Tunc. Quoniam; habemus 
duos cylindricos, nempe prifma ZD, & cylindrum 
ex J D, circa A D , quorum eft eadem altitudo 
IC. Ergo prifma, erit ad cylindrum , vtbafisad 
bafnn, expropofit. $>• huius j nempe vt triangulum 
RCD, ad circulum, cuius radius DC. Attrian- 
gulum, eft ad circulum, ex fcholio propofit.6. huius, 
vt RC, ad circumferentiam, cuius radius DC> 
nempe fic EB, ad circumferentiam, cuius radius 
BD. Quare & prifma, erit ad cylindrum jvt EB, 
adcircumierentiam, cuius radius BD. Pariter quo- 
niam habemus duos cylindricos, nempe prifma LC, 
&tubusex kC, c : rca AD, quorum eadem alti- 
tudo Gk. Ergo, ex diefis, prifma erit ad tubum, vt - 
baiis ad bafim ,• nempe vt trapezium C R N G , ad 
• . ' x armillam 
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armillam ex GC, reuoluta circa AD; nempe ex 
fcholio i.propofit- 7. huius, vt NG, ad circumfe- 
rentiam, cuius radius GDj hocell,vc EB, ad cir- 
cumferentiam, cuius radius DB. Idem oftendetur 
de prifmatc M G, & de tubo ex H G, circa A D. 
Quare vt E B,- ad circumferentiam circuli , cuiu& 
radius BD, fic omnia prifmatainfcripta in trunco 
D A B E, ad cylindrum cum reliquis tubis cylindri- 
cis infcriptis in folido rotundo ex figura A BD, cir-* 
ca A D. * 

Quod vero probatum eft de prifmatibusi inferi-» 

ptis 
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ptis in trunco, &dc cylindro, & tubis infcriptisin 
fohdo rotundo , probaretur etiam de prifmatibus, & 
decylindro,& tubis circumfcripris trunco, &f< li- 
do rotundo. Hoceft fi prifma Z D, intell geretur 
produci , vt eius altitudo efTcc A D; tunc prifma 
cfTctjcircemfcriptum trunco; &par : tcr fi cylindrus 
ex OD, incelligeretur prodici , vt eius at tudoef- 
fete^iem DA, cylindiuscfijrrunccircumfcnptus 
folidb rotundo. Eodemq e modo , quofuprafa- 
<5t rrjeflj probaremi s, prifma effe ad cylindiiim, vc 
E B, ad circumferentiam circuli , cuius radius B D. 

Idem p' obaretur fi prifma LC, cutniuboex kC, 
inrclligcrentur produci, vt eorum ccm lunisamtu- 
doeflct Cb & itdjeni de alij . Vnde eodem modo 
oftendcrctur omnia prifii at* trunco circumictipta» ~ 
e (Te ad cylindrum, & ad tubos circumfcriptos lolido 
rotundo, vc EB/ad circumferentiam, cuius ra- 
dius BD. 

Sed infuperdico , quod erit vt F B , ad frpe di- 
&ara circumfeienciam, tic truncus, ad illiid folidi m 
rotundum. Nam fi non eft, vel truncus erit in ma- 
iori , vel in minori ratione ad illud folidam rotun- 
dum, quam EB, ad illam circumferentiam . Si di- 
catur die in maiori . Ergo aliquid rtunco minus, 
erit ad fi-lidjm rotundum in eadem ratione cum_, 

E B, ad illam circ mferentiam. Sit exc filis, quo 
truncus hoc excedit penes >(*, magnitudinem;# 
facilitati* gratia, expofita bafi A^l5, fecrfim.ipfi 
drcumfcribacur N D, paralleltgraminum, & b D, 

fecetur 
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fece t u r, bifariam ia G,&rurfum partes cius bifariam 
in F,C,& fiefemper donec tandem deueniamus ad - 
talem partem BF, vt fa&is parallelogrammis NF, 

& reliquis , ivquaiibus , parallclogramrnunu» 

N F, fit talis conditionis, vt fupereo inteiledo pa- 
rallelepipedo redo, in alcirudinc E B, hoc fic raiuus 
magnitudine ^ • Ergo fi a trunco A D B E, intel- 
ligamus ablatum illud para llelepi pedum , adhuc re- 
fiduum,epr ad illud folidum rotundum in maiori ra- 
tione quam E B, ad illam circumferentiam . T unc 
in figutavirunci ratiocinetur fic . Pars trunci 
p;HJ3 E ^(Q^jqninoreft parallcjepipedo , cuius al- 
titudo EB, bafisparallelogrammum HB, in fecun- 
da figura • pariter pars trunci pkH L M V, eftmi- 
. aio V nor 
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nor parallclepipedo , cuius bafis k H,in fecunda,feu 
ci arqualeXH*., alriractoieadenr E*B7 jt$£a-&bafis 
kPH> cft^ino^yaraltelograi|iiio kh^ & etiam 
HM, maior altitu^bxriWci, tninorcfe E B. Eo- 
dem modo pateBlt parrfcm truncf I Tk L Z X , mi- 
norem eflfe parallele pipkdo^cu ius bafis parallelo- 
grammum l'k ? ityfecuhlh,fcu efiquali LO: par- 
temque frunc i AYlZ, minorem eife parallelepi- 
pedo,cuiusbafisparaHelrgrammUm AI feri ON, 
altitudo eadem F. B. Et idem eodem modo oftende- 
retur dc arteris partibus , fi adeflent . Ergo excef- 
fustjunci fuper omnia prifmata prasditfta in trunco 
inferipta, minor erit parallelepi pedodh per bafipa. 
rallelogrammo N F, in^altitudine fi B. Ergo mul- 
to minor magnitudine ■$+. Ergo omnia prifmata 
in trunco inferipta , erunt ad folidum rotundum ex 
bafi circa A D, adhuc in maiori ratione quam F B, 
ad circumferentiam ex radio BD. Sed fupra pro- • 
batum eft vt E B, ad illam circumferentiam, fic ef- 
fe omnia prifmata in trunco inferipta , ad cylin- 
drum , & tubos cylindricos inferiptos in foJido ro- 
tundo «x bafi » Ergo omnia prifmata in trunco in- 
feripta , habebunt ad folidum rotundum pntdidum 
maiorem rationem quam ad cylindrum , & tubos 
cylindricos in ipfofolido rotundo infcriptos.Quod 
vtique implicat. Ergo truncus ad folidum rotun- 
dum non erit in maiori ratione, quam £B, adillam 
circumferentiam. 

Sed nec in minori . Nam aliquid trunci maius , 

erit 
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erit ad folidum rotundum in eadem ratione cumER. 
ad illam circumferentiam .. Sit exceflus, quo tali* 
magnitudo fuperat truncum, corpus : & fa&afu~ 
peripri confiru<3ione,parallefepipedum fuper NF, 
in altitudine EB, fkminus corpore Ergo trun- 
cus cum tali parallelepipedo , erit ad folidum rotun- 
dum adhucin minori ratione E B, ad illam circum- 
ferentiam . Tunc difcuratur fic. Prifma , cuius ba- 
fis eflet parallelogrammum HB, altitudines vero» 
BE, FO, quod eflet vnum cx prifmatibus trunco 
circumfcriptis,excedit partem trunci HFBEMO;, 
v-. V x minori 


15 6tDE INFINITIS PARABOLIS ETC> 
minori magnitudine quam fitparallclepipedum, cu- 
ius bafis parallelogrammum H B, alcirudo EB, vt 
clare patet . Eodem modo patebit, prlfma, cuius 
bafis parallelogrammum k F, altitudines FO, GN, 
excedere partem trunci k H FG N L M O, mipori 
magnitudine, quam iit parallelepipcdum , cuius ba- 
fis parallelogrammum kH, fcu H L, altitudo EB 
( ipfum enim excedit prilmate, cuius bafis excclfus 
parallelogrammi KH, fupra portionem bafis KHP, 
altitudines FO,GN):& eodem modo patebit omnes 
exqelfus limul prifmatum trucocircumfcriptorum, 
minores cfleparallclepipedo, cujus bafis parallelo- 
grammum NF, altitudo E B ^ Ergo omnia prif- 
mata trunco circumferipta, erunt multo, minora-, 
trunco, & -Jp Irrui; Ergo omnia pjrifmat a trunco 
circumfcripta, cruritinttiulto minori ratione, ad Fo- 
lidum rotundum exbaYi^quam fit EB, ad circumfe- 
rentiam ex radio B D.Sed vt E B, ad illam circum- 
ferentiam, fre omnia prifmata trunco circumfcrf- 
pta, ad cylindrum, & tubos cylindricos lolido ro- 
tundo circumfciiptos. Ergo omnia prifmata trun- 
co circumfcripta,erunt ad folidum rotundum ex ba- 
ii in minori ratione quam ad cylindrum , & tubos 
cylindricos folido rotundo circumfcriptos. Quod 
rurfum implicat. Cum ergo truncus non fit ad illud 
foiidumiotundum ex bafi nec in maiori, nec in mi- 
nori ratione E B, ad iilam circumferentiam . Ergo 
in squali . Quod &c. ; 

SCHQ- 
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■ SCHOLIVM III. 

t : . ' - m. (1. •• 

Ex prjEienti propofitio- 
ne Cic vniuerfalicer propo- ^ 
fira , cx hacque vniuerfa- 
liflima do&rina emanant 
quamplures veritates, qua- 
rum aliquee funt diligenter 
adnotanda:,quia plurimum 
inferutunt interius (jicen- K 
dis. 

Emanat ergo primo , 
quod ii cylindricus fuper 
ABC, fit fe&us primo vc ^ 
di&um eftj poftea fumpco 
in B E, vbilibet puncto K, 
intelligamus aliud planum 
tranfire per A C, & per ip- 
fum , adeo vt conftituantur 
(du&o plano KLO^jpfi l; (Jl;rr 
ABC , parallelo )> ali j «trunci , vt! j rt fcheroate 
ptaefenti ,• truncus ABQEvfinifter, erit adtrun. 
ct^m ABCk, finiftrum, vt EB, ad BK. idem 
intelligendum eft etiam de truncis dexteris ad inui- 
cem. Ratio eft, quia quilibet horum fimilium trun- 
cotum» eft adfolidum-idcfn rotundum genitum cx 
eadem figura eodem modo reuoluta,vtfua altitudo, 
ad eandem circumferentiam. Vnd« cum frr V.g. 

E B, & 
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EB, ad circumferentiam > cuius radius BD, vt 
truncus j A B C E > ad folidum rotundum ex bafi ; &c 
cum fitconuertendo, vt folidum rotundum ex bafi, 
adtruncum ABCk, fic talis circumferentia , ad 
B "ecquali patebit propofitum . 

Eirta uat fecundo, quod fi cylindrici pradidi fe~ 
centur vrdi<ffcum eft , trunci dexteri , ad truncos fini- 
Bros erunt in eadem ratione. Ratio eft, quia cum 
truncus dex ter maior, fit ad folidum rotundum ex fi- 
gura CRA, circa ipfam tangentem in B, fcii ipfi 
parallelam, vt HD, feu EB, ad circumfe- 
rentiam > cuius radius B D j & pariter truncus fini- 
ftdr maior fic ad folidum rotundum ex eadem figura 
circa A.C, vt E B , ad eandem circumferentiam : 
fcquiturc fe tfuncumdexterum maiorem, ad fuum 
folidum-rplutidum^ vt truncus finifter maior , ad 
fuum folidum rotyrbdum . Quare permutando , erit 
trunciisdfcxteytfaior, ad truncum finiftrum maio- 
rem > vt folidum cx figura CBA, cuius centrum 
rotationis lit B, ad folidum rotundum ex eadem fi- 
gura, cuius centrum rotationis fit D. Eodem modo 
prebabirur effe vt folidum ex figura ABC, cuius 
centrum rotationis. B , ad folidum ex eadem figu- 
ra , cuius centrum rotationis fit D, fic truncum_, 
dexterum minorem , ad truncum fmiftrum mino- 
rem. Quare erit truncus dexter maior, ad truncum 
finiftrum maiorem , vt truncus dexter minor , ad 
truncum fmiftrum minorem. 

Emanat tertio id quod fequentibus quampluri- 
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muin inferuit , & 
ideo diligenter me- 
moria: eft comen- 
dandum i & eft , 
quod fi circa eun- 
dem aximBEj j n . 
telligantur du£ qua- 
cumque figur-e 

a ii a, afcd, 

quarum vel fic ea- 
dem bafis A Dj vel 
vna fit maior alia , 
dummodo axis B E, 
fic eadem 5 fuper 
quibus intelliga- 
mus cylindricos re- 
tfos arquealtos, fe- 
(ffos diagonaliter 
plano tranfeuntc_> 
per A D , & per 
GHK, vtdi&um 
cfi:,& vt apparet in 
fchemate : erit vt 
truncus finifter v- 

nius, ad folidum rotundum fua:bafis circa A D, fic 

truncus finiftcr alterius, adfolidurn rotiundumfii* 
a is circa eandem AD. Vnde& permutando; erit 
vt ^ru netis finiftfcr ad truncum finiftrum, fic folitfutt 
rotundum adfolidurn rotunduun Quod au te riv di: 
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<ftum eft de truncis finiftrisrefpe&u folidorum Tua- 
rum bafium,intelligendum etiam eft de truncis dex- 
teris , & de folidis rotundis Tuarum bafium ipTis co#«* 
reTpondentibus. Ratio huius aflferti eft maniTeftiT- 
fimaj quia cum fit truncus finifter cylindrici Tuper 
AFCO,\ ad Tolidum rotundum ex eadem figura-* ' 
circa A Dj vt HR, ad circumferentiam , cuius ra- 
dius B E ; teparicer cum fit vr H B , ad talem cir- 
cumferentiam, fic truncus finifter cylindrici Tuper 
A B D , ad Tolidum ex AB D , circa A D : Erit 
& vt primus truncus, ad primtim Tolidum , fic fecun- 
duk trijdcus ,ad Tecundum Tolidum . Quare & per- 
miitafido,vc primus truncus, ald Tecundum truncum, 
ficprimum Toliduip'j v ad Tecundum Tolidum . Eodem 
rt»odb diTcureretur in truncis dexteris rcTpedtu Tuo- 
rumTolidorum. Quare patet propofitum . 

Pkrticularjtjsrergo hab^jm^ , quod fi ABD, fit 
quaelibet figiira£irca axim BE, cui fit circumTcri- 
pturri paralleJogtammUm' F [j>, &tam Tuperpartl- 
lelogrammo IjTpra figura concipiantur cylin- 

drici Te<5ti\ vt didurn eft • Erit prifina dimidium cy- 
lindrici Tuper para)! elooj-amtno , ad truncum fini- 
ftrum cyliadncl-firper A B fo, vt cylindrus ex pa- 
rallelogrammo circa AH, ad Tolidum rotundum ex 
eadem figura A B D circa eandem AD. Eodem 
modo erit priTma dimidium cylindrici Tuper paral- 
lelogrammo>ad truncum dexterum cylindrici Tuper 
AB D,vf cylindrus ex FD, circa FC, adfdlidum 
rotundum ex :A;BD, circa eandem PG fK>ir! 

W •; PRO- 
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. PRQPOSITIO XI. 

H II * * 

St fupef eadem bafi.fint* ffityputlthct figura circa axim , 
talis tondititoiis ^ nst duplicatis figtiris ad alteras partes 
hafisj hac evadat communis axis duplicatarum figura- 
rum a Sohda rotufida orta ex ttolutanotic talium figura- 
rum circa parallelam axi duffamjper extremitatem ba- 
fis^ntadikmccm 'vt 4 ipf<cfigdr * . 2 

S int dux A'^ C, i E C, qua- 

rum^on^unist)^A4f fijit circa axim , 

qui fit velfdem D B/yel vnusiga^oralio (propofi- 
tio enim veujficabiriirlnie axes aequales , fiue 
inaequales , commodo tfafis fit eadet$j|) & hae figurae 
fint talis con^feflKmtfi plrt Tr y afl^Aes AC, vt 
in fchemate, A^C, cua&it^xis duplipatarum figu- 
rarum,- & concipimus A E FC, A ifCy rotari cir- 
ca parallelam ipfi^Bsp, du&am pet puti&um C, 
quae fit V. g. C F . 'pico^folidilpi r^tundui^ ortum 
cx figura A HFC, el^ead fMiduKn.fotundumomim 
cx figura ABC, vt figura AEFC, ad figuram 
ABC. Super figuris<oncipiaiti6s cylindricos re- 
ctos aequcalcos HC, & ABCLMG, fe&os dia- 
gonaliter plano rrafifcuntc per C F , & per H G , 
diuideqte afobds indu6s‘mmc&l, vtin fchemate, & 

•Vt fiep e d i&u ili e i R iHbtt 1 iflHrdm dl fiid&ur 
in tfunf&d ^daleyyVi^CltVc pat&f ( .’ ; Cufrri '6r^6 "Ey- 
lincfrici praedi&i , qui^xduealti , fint vt Bafes ; ergo 

X Scii- 
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& iUorum dimidij eruat vt bafes* Sed vt truncusfi- . 
uifter CaEFHG, cy Ijidrici fupcr AF, ad 
trou^um jmiftyum CBAG, cylindrici fuper fi- 

f ura > /jc ex fcholjo 3 . prbpofit. anteccd. fblidum ex 
gura A F, circa F C, adiblidum ex figura ABC, 


circa 
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circa FC* Erga& vtfolidu m, ad rolidum,fic figu- 
ra ad figuram . Quod erat oftendendum * 

A K H 

V M. 
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v 1 I , I 

Vniuerfalitashuiuspropofctiortfs>&quot propo- 
fitiones ex.ipfa vehiti corolfafisi.dii^{jcantur , vnuf- 
quifque poteitcqgnofcere^ Veru mf harum aliquas 
& nosfuhkli|genjus 'J* ertyK i 

COROt^RI^M I 

Quod fifli^pow^us A^iAlTe parallclogram- 
mum , & C^fleto uamlibeKfc infinitis parabo- 

lis 5 dabituVtajfo cylindri , adinfiHi os annulcsftri- 
< 3 os parabp/tcar ;'mraVrrtrr rrdiiwfc s&is acceptos , 
quos ftringit . H.xc ttfkcta dabitur cali ordine, vt in 
prima parabofa[{jtvt i.ad i. Jnfecflnda, vtj.ad a. 
In tertia, vt 4.’aHd* & ficyiinfiqfltunl. Item per 
eonuerfionem raC^od^dabithr rat/o eiufHcm cylin- 
dri, ad folidum eV cxcetfu p^aflclogranfomi' fupra 
parabolam r Etb xcrtafrefdnri; , vrfrrpffma parabo- 
la fit vt i. ad i . In facunda vt $:ad i. In tertia vt 4. 
ad 1. & fic in infinitum- Rationes petantur ex pri- 
ma, prop*^. tob. primi. • v. . 




iO 


COROLLARIVM II- 

..i i J 

Infertur fecundo - Quod fr BAFC, fit figurae 

X a. con- 
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conftans cx duabus quibufcumque femiparabolis 
ciufdcm gradus, &a:qualibus ficdifpofitis, vt bafis 
A D , fitaxis ambarum fimu! Tumpcarum . Dabitur 
ratio cylindri ex parallelogramiro EN, ipfis cir- 
cumfcripto reuoluto cir<;a O N , ad folidum ortum 

ex fi- 



* 
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e* figura B A N, circa eandem O N . Haec autem 
dabitur tali ordine, vt in prima parabofa fit vt 2. ad 
ia Infecunda vt 3 * ad 2. &c. Imoperconuerfionem 
rationis, dabitur etiam ratio pradi&i cylindri, ad fo- 
lidum ex exceflu parallelogrammi fupra figuram, 
conftantem ex femiparabolis fic diTpofitis , & ordi- 
ne, Yt in antecedenti Tcholio. Ratibeft, quia pa- 
raUelogrammum EN, ad figuram B A N, ret,ine.t 
eandem rationem , quam habet parallclogrammurti 
AF, ad ABC. Tam enim parallelogramma EN, 
A F, quam figurat ABC, B AN, funrarqualesiri- 
tcrle-». i - 




• COROLLkRIVM III- 

r./ * 1 k * « 

, Infertur tertio ; quod in praecedenti cafu, quam 
rationem habet cylindri ex EC, circa FC, ad 
foliduinex A BG. circa FG, eandem habeat cy- 
lindrusex EN, circa -ON, ad (olidum efr BANy 
circa; ON: & quam habet cylindrus ex EC, cir-^ 
ca FC, adfolidumex AEBFC, circa FC, ean- 
dem habeat cylindrus cx EN, circa ON, adfo- 
Jidum ex figura BEA ON , circa ON • Ratio 
elt, quia vtraque ratio horum cylindrorum ad prae- 
didafolida,dteadem cum vtraque ratione paralie- 
logrammormn ad figuras $ quae rationes , propter ae- 
qualitatem paralleiogrammorum , & figurarum, 
aquales fune . F.x quibas pofieaconfcquenterde- 
ducitur,quodfolidum ex parabola ABC, circa CF, 

erit 
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erit ;a3 fUtdum ex> B AN> circa QN, vt AD* 

a<J 6 J^tjpariccr^tiorolitliexfigiJra A E BFC, 

cvfca P^^adlbUctmexfiguc^ B EA ON, circa 
O^, erttyt^jp, ad BB. Ratio eft, quia cum 
fic vt cylindrus- ex EC,., circa FC, ad folidum^ 
ei ABC, circa. F G> fic cylindrus ex E N, circa 
ONi adfolidumex BAN, circa QNjeritetiaropen- 
mutanrfp, ytcylindrus ad cylindrum» fic foiidum 
a^fbliduu). Sed cylindrusad cylindrum, eftvc AD,. 
ad^DB ('Namracio cylindri ad cylindrum, compo- 
nimur ex ratione bafis ad balim ; nempe ex ratione 
quadrati A C, ad quadratum B N ; nempe ex ra-: 
tione quadrati AD, adquadratum DB; nempe 
exdupliciratippe- ADi» ad DB, &cx ratione al. 
titudifHim>nertipecxratione DB, ad DA: atdua: 
rationes AD, ad £iB, cum ratione DB, ad DA, 
Faciunt (olam rationem AD, ad DJ3^).Quaxe,& 
vt^ A D , ai. D B x fic folidym e* A B C» adfoli- 
duanexj B A N> I*^em modo argumentabitur in* 
fblidis ex figuris AERFC* BEAON> reuoti- 
t&vtdkiumefl:* . <;? > 

** • - •* > r**- * I - i ; 


•J 


COROLLARIVM IV. 


* ; i l \ . » • ' * • 

Infertur quarto» quod fi ABC* fit cylois prima- 
ria, cylindrus ex E C, circa F C, erit ad foiidum 
ex A B C, circa F C , in ratione fefquitertia . Ra- 
tio eft, quia exTorricelliodedimenlione cycloidis, 
&ex TacquetindelTercacione de circulorum volu^ 

tatio- 
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tationibus , propofit. ao. ( pulcherrima quidem de- 
mon ftratione^) nfo llelogrammun tefl: fefquitercimn 
cycloidis . Per quod patet idTquod habet Torriccl- 
liuslib i.dcmotug?£uiurndefce|idcmium in calce 
fchol. propofit. i i. Nempe, (tirifsimus tat c Anto- 
nius J^ardius o fleti JLt , qthd fi cyclo s circa tangentem axi 
parallelam conuertat\ir , fili lum ad fpjtm cylindrunk-ait 
fubjr^aiiitertium . Difcurendo antefe vt jj&imefnn 
parabola , & fipponendo figuram ^ A N, conftare 
exduabus^em cydloidibus, condudenins etiam cy- 
lindrum ex ^ N J circa O N , cfie ad lolidum ex 
B circa Q N, in ratione fcjqu i tertia: & etiam 
lumex A B'c{,/circa CF, eflfc ad folidum ex 
4y-circa ONj Tt AO, ad DB- nempe in-ratione 
fcWiperiphcriae circuli genitoris ad fuumdiametru ; 
ac proinde in ratione non data, fed proxime in ra- 
tione i i. ad 7 . Quate fi daretur ratio horum folido- 
rum, daretur etiam circuli quadratura ., Imoexdo- 
ftrinis Torricellij , & Tacquet locis fupia citatis, 
poflunius infere, quod fi ABC, non foTum fitey- 
clois primaria, fed quaelibet ex infinitis cycloidibus, 
cylindrum ex parallelogtammo E Q* circa CF, 
ad folidum ex: cyclofide ABC*, circa F C * Vel cy- 
lindrum ex parallelogrammo EN, circa ON, ad 
folidumex figura B AN, circa ON> e/Tevtqna- 
drupla AiC, ad duplam AC, cum peripheria cir- 
caligewitons 1 SedpnVisdnferendis, &a‘iij, videan- 
tur fupfatfitfi au&qres focis cieatis. 

• ontjr-* t n , '\Ti' r *■ • r.*t> • >• 

> CO- 
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Infertur quinto. Quod fiquodlibet ex infinitis 
trilineis BCF, duplicetur vt fiat CBQ^&eific 
circumfcriptumparallclogrammum CP. Dabitur 
ratio cylindri ex pandlelogrammo C P, circa DC, 
ad folidum ex duplici tnlineo, hoc eft ex trilineo 




CBQ, 
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C B Q, circa eandem DC. Haseque dabitur tali 
ordine, vt in primo trilineo fitvra.ad i. In fecun- 
do, vtj. ad i. In tertio vt 4 5 ti r. & fic in infinitum. 
Ex quibus fequitur, quod per conuerfionem ratio* 
ni s , dabitur ratio eiufdem cylindri ad folidumor- 
tum ex reuolutione figuras QPB.CD, circa DCj 
& tali ordine 5 vt in prirr.o trilineo fit vt 2. ad 1. In 
fecftVidovr 3. ad x. In tertio vt4-adf 3. & ficinidfi- 
nitiim • Quare fequitur, quod cum parallelogram- 
maj HN, PC, lint aqualia , & pariter cylindri ex 
ipfis circa ' l Q N, PC, fintaquajes, quod etiam fo- 
lida ex BAk, circa/ON, ex Q_PB DCB, 
cir£a DC, fint aqualia. Rationes petantur ex qua- 
draturis ti ili neomm, & parabolar um. 

' COROLLARIAM V/ 

Infertur fexto; quod fi quodlibet ex infinitis trili- 
ncis duplicetur in BCR, vt infcheindte, & ei fit 
circumfcriptum parallelogramrnum BG $ cylin- 
drus ex to circa RG , ad lolidurh cx BCR, circa 
RGi eijjt initftiqpeidatauli ofdind^tTm primo ttf* 
lineo fit vf.a* adi*- In fecundo, vc ad 1. In tertio, 
vc4.adi. &fic in infinitum. Ex quibus fequitur, 
' quod per conuet fionem rationis , idem cylindrus ad 
folidum ortum ex figura BDCRG, circa R G, in 
primo trilineo erit vt :• ad r. In fecundo vt j.ada. 
In tertio vt 4. ad 3. & fic in infinitum . Ex quibus 
etiam fequitur , quod etiam folida ex ABC, circa 
O > Y FC, 
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FC, &ex BDCGR, «circa RG, fitit *qualk/J 
Nam etiam cylindri ex parallelogrammis aquali* 
bos, nempe EC» circa CF, & BG, circa RG, 
fant aquales . Rationes dependent ex propofit. i. 
primi libri. 
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COROLLARIVM VII. 


Infertur fepeimo» Quod quaecumque di&a fune 
in duobus fuperioribuscorollarijs de trilineis infini- 
tarum parabolarum y verrficantirretiam detrifineis 
cycloidis primariae, & aliarum. Nempe fi eyelote 
A BC, difponatur quatuor modis T vtin fchcmate 
funtdifpofirx parabolae. Sed rationescyiindrorur» 
gd folidaex trilineis in primaria, erunt vt 4. ad 1 . Ad 
folida vero ex figuris, vt4. ad nempe in eadem* 

ratione ficuti ad parabolam cubicam . Ircalijs vero 
C)p:loidibus,ad folidaex tcilineis, vt quadrupla AC, 
ad excelfum ipfius fupra duplam AC, & fu pra cir- 
cumferentiam circuli genitoris. Ad folidavero ex 
figuris, vt quadrupla AC, ad duplam AC, cum 
circumferentia circuli genitoris . 


COROLLARIVM VIII, 

Inferturo&auo ; quod fi ABC, non fit parabo- 
la , fed figura quaedam conflans exduabus portioni- 
busnnnoribtis aequalibus eiufdem parabolae , re* 
fe&is lineis B-D> diametro parallelis, & ficdifpo* 
fitis, vt B O, coeant, & fintaxis totius figura?} da- 
bitur ratio cylindri ex E C, circa C p y ad annulum 
ftri^um ex iliis portionibus circa Cp. Harc autem 
dabitur tali ordine, vr in prima parabola fit vt dupla 
bafis femiparabol.T, cuius A B D,. D BC, fune por- 
' j Y * tiones, 
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tiones , ad eandem bafim . In fecunda , vt tripla ba- 
fisf:miprjabolje, qo$a tfi pia differentia inter CD, 
& bafim pVaciiMani ad duplam bafiin, cum vnica 
<Ji&ad fFerenm* ; In tertia, vt quadrupla bafis, cum 
quadrupla prxdi&a differentia, & cum quadrupla 
barum tertia minori proportionali continue , ad eri- 
platftbaiim femiparabolas, duplam di&am differens 
tiaip , & vnicam, tertiam proportionalem , r Et fic in 
infinitum. Ex quibus per conucrfionem rationis, 
facile patebunt proportiones cylindri ad foIiJa ex 
figuris, AEBFC, circa». CP. Rationes petantur 
expropofit. 15. primilib. Imo, quacumque di< 5 U_» 
funt in corollari/^fuperioribusypatet faciliter polfe 
applicari fuo modo cylindris., & folidis ex portione 
ABD, quacuor modis difpofita vtdidum eft. 


COROLLARIVM IX- 


Infertur non^ Quqd 1 ? A B C ; fit figura con- 
ftanS cx duabus portionibus ABD, CBD, ma- 
ioribus, & arqualibtis eiufdem parabolas refedxli- 
neis B D , diametro parallelis , cui fi t- circum feri- 
ptum parallelogrammum ECj dabitur ratio cy-i 
lindri ex; EC, Icirca CF , ad folidum ex figura., 
ABC, circa CF. Imo, etiam perconuerfionem 
rationis, dabitur proportio quar re peritur inter prae- 
dirum cylindrum, & folidum ex figura A E 1 BZFC, 
circa F,C,j £)rdo a item proporrionum , & aflferti 
ratio, petantur ex propofiE- 1 primi lib^ imdquae- 

cumque 
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cumque di&a funt in corollarijs fuperioribus de fi- 
guris illis quatuor modis difpofitis , patet polle 
etiam accOmodari figura? ABD. , i ) } 

COROLLARIVM X- 

Infertur decimo ,■* quod fi quaelibet parabo- 
la fecetur duabus lineis HML, SBD,' diame- 
tro I k, pardllelis, adeo vt intercipiant fegmenturfi 
parabola? L MIBO , fcgwiento (it ciccimifcrM- 

' ptum 
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pru.n parallclogrammum HL>, quod cum teg- 
mento intell gacurduplicatuii» paritor modis faepe 
di^is . Dabitur ijatio cylindri ad falida. V. g. ex 
parallelogrammo HV, circa TV, ad folidum 
ex Tegmento circi TV. Ratio, & ordo dependent 
a propofit. 1 4. primi libri. 


COROLL ARI VM XI- 


Infertur vn decimor, quod (i A BC D, fit qiod- 
libet ex infinitis Tegmentis parabolae retedac B C r 
bafi AD, parallela , cui ficcircumfcriptum paral- 
lelqgrammum DGqcrod cum tegmento vertetur cfr- 
ca HDr non folum dabitur ratiD cylindri ex G D, 
ad annulum ex figura ABCD,cir£a HD> fide- 
liam per conuerdonem rationis , & reliqua ide-» 
ABEF, quatuor modis dilpofica cOncludedtur, 
vt prius. Rrcio autem;, & ord$ proportionis Cy- 
lindrorum adpraedida foiida petantur ex fecunda 
parte propofit * primi lib*. 


COROLL ARIVM XIL > 

Infertur duodecimo r qnod Q irceodem fchemate 
fupponamus- ABCD, ede qttodlibet ex infinitis 
duplicatis.rrapezdj5,refedum BC, bafi AD> pa- 
rallela/ Srfiipponantur reliqua vt in Ichemate* Da- 
biBnrracio cjdindri ex Gl),. circa BD, adfoli- 
dum ex trapezio circa HD. Pateteriam, quod dc 
tii l.'{ folidr*. 
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folidis trapezij ABEF, quatuor modis diTpoCd 
poterimus ratiocinari ad modum fuperiorum. Or- 
do vero , & ratio petantur ex propofit. 9 • primi 
libri. 


COROLLA RIVM XIII. 

• I*ferturcertiodecimo;quod fi ABEF, fitfeg. 
mentum femiparabola; refe&um linea BE, diame- 
tro AF, parallela, quod Tegmentum intelligatur 
difpofitum quatuor modis vtfcpedi&umeft, & vc 
in fchemate. Dabuntur rationes cylindrorum ad fo- 

lida 
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lida ortacx rotationibus illarum figurarum ad mo- 
dum fuperiorum . Et ratio, ordoque proportionum 
continentur in propof. i o. primi lib. 


COROL L ARI VM XIV. 


y « ; . -j , . 

Infertur quartodecimo;quod fi A F, non fit dia- 
meter femiparafyola:, fed vtraque BE, AF, fint 
diametro parallelae , adeo vt A B H F , fit (egmen- 
tum femiparabolae intermedium, & reliqua difpo- 
nantur ad modum fuperiorum. Nihilominus fabi- 
tur ratio cylindri ex GO, circa HD, adannu- 
lum ftri&um ex figura ABCD, circa HD. Ra- 
tiovero, ordoque deducentur ex propofit iz. pri- 
mi libri. 

In omnibus ergo figuris, & magnitudinibus fupe- 
riorum corollariorum patuit verum efle, rationem 
quacuor cylindrorum ad fpMda px, fuis figuris '©4tfr 
dem efle ; nempe eam , quam habenr quatuor paralr 
lelogramma, qua: funtsequalia, ad figuras quatuor 
modis difpofitas , qua: fic difpofitae fempec fuiit 
aquales. 

Patuit ergo cx fupradid:is fxcunditas anteceden- 
tis propoTitionis, & quot folidorum ex ea habea- 
mus menfuram . Sed etiam eius f<rcu oditas ex infra 

■ 7 71 r • 

dicendis magis, magifque patebit. 
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PROPOSITIO XII. 

St fiuper qualibet figura circa axim in alteram partem de fi- 
cientem , qua refeCta per lineas bafiparallelas 3 femper pa - 
jallelogramma circumfiripta figuris ad 'verticem reti - 
'-neant ad eas eandem rationem , concipiatur cylindricus 
fetius quicumque fictus diagonaltter per' •vertici m 
figura 3 is* per b a fim figura: oppojita . j£yit truncus de v- 
hr inferior , ad truncum fimfirum fiifefioron, vt pa- 
raUelogrammum cirfamfcriptum figura , ad ipjam fi- 

ffj ! k I 1 il Sj 

S ic quaelibet figura CAB, cuius vertex A» axis 
A B, adeo vt figura CAB, nobis reprjfentec 
dimidiam figuratu (‘quod enim dicetur de dimidia 
incellig&idum patebit de tota ) fuper qua intelli- 
gamus cyftndricunue&iim G C, cuius plana oppo- 
fita ABC, GIL, qui fedus diagonaliter plano 
I AL, traflfeuntepcr I L, & per A , dirimatur in 
duos truncos. Dico truncum dexterum AlLCB, 
cile. ad .truncum finiihum G I L A r vt pat allelo- 
grammum DB, circumfcriptum figurae ABC, 
ad ipfam figuram . 

Axis A B, fecctur bifariam in F,' & rurfum par- 
tes bifariam in S, & K,& fic vfque libuerit, per quae 
ducantur KN , FE , SZ T , 'parallelae BC, per 
quas in trunco dexrero i & inferiori tranfeant plana 
k.q, F O, ST, parallela plano' B L . Pariter per 

Z i*T, 
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^T, MO, P Q, communes fe&iones horumpla- 
norum,& plani IAI., diagonal iter du&i, ducantur 
plana 9* IX, MHO, PRQ^, parallela plano 
ABC* feu G JL.' Facile patebit iiZ^ME, PN, 
eflepar^lleJogramma fimilia parallelcgraramo I C; 
& pariter figuras X9*T, HMO, RPQ^ efle fi* 

guras 
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guras fimiles r, & fimiliter poficas figaris GIL> 
ABC ; & probatur a Caualerio lib. U Geometr. 
Itodiu. propofic. i vbi oftendit. Si conicus qui- 
camque plano fetetur ba/i cequidiftante, concepta in 
eo figura^ritfimilisbafi,&{imiliterpofita. Quare 
etiam 9*S> MF, Pk, erunt parallelae 1B; &parir 
ter X9*> HM, RP, erunt parallelae G i; & ft.TV 
M O, PQ, erunt parallelae IL. Ergo cum in tri3n« 
gulo AIB, fitvt AB, ad BS, fic AI, ad 19*; 
& in triangulo AIG, vt AI, ad 19», fic AGy 
a <J)GX, Erit & vt Ab, ad BS , fic AG, ad 
GX. Et permutando Vt AB, ad Aq, fic BS, ad 
G-X. Eodem modo ottendereturvt Ab, ad AG, 
fic c (Te BF, ad GH, Bk, ad GR; & confe^ 
quenter faciliter oftcndcrur GX, XH, HR, RA, 
xqualesefle,ficuti BS, SF, Fk, kA, aquales fup- 
ponuntur. i Quod nocetur. < ; 

Quoniam autem parallelogrammum I C, ad pa- 
rallelogrammum 9*Z, habet rationem compolicam 
fx ratione 1 B, ad 9* S ; nempe ex ratione 1 A , ad 
A 9»; hoceft ex ratione IG* ad X5*> & ex ratione 
IL,ad 9* T; dus vero rationes )G,ad X 9 £,& 
IL, ad 9^T , componunt rationem parallelogram- 
micireumfeript» figurae G 1 L, fcu AB C, hoceft 
parallelog airmi O B , ad parallelogrammum cir- 
cumicriptumfigurje X9cT, feu ASZj&pcrfap- 
politionem , vt parallelogrammum i>.B, ad figu- 
ram ABC, iic parallelogrammum ciraumfcriptum 
ii gurae A S Z , ad ipfam ; vnde & permutando, vt 

Z i paral- 
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parallelogrammum ad parallelogrammum, fic figu- 
ra ad figuram . Ergo & vt parallelogrammum I C, 
ad parallelogrammum S T , fic figura A BC , feii 
GIL, ad figuram ASZ, feti X^Z» Quare & 
permutando , parallelogrammum 1 C, eritad figu- 
ram GIL, vt parallelogrammum ST, ad figu- 
ram X^T. Eodem modo oftendetur vt paralle- 
logrammum 1 C, ad figurant GIL, fic FO, ad 
HMO, &PN, ad RP Q; idemqueoftcnderetur 
de alijs fi adellent. Quod pariter notetur. < 

Tunc fifiiperpatallelogrammis ST, FO, KQ, 
concipiantur parallelepipeda, quorum altitudines 
KF, FS, SB, Stquorum tantum vnum BT, ad 
euitandam confufionem,delineauimus$ eritin trun- 
co dextcro inferiori infcriptum quodam folidumex 
parallelepipedis fibi fu per impofitis conflans. Pa- 
riter fi fuper X^T, HMO, RPQ, intelligan^. 
tur cylindrici, quorum altitudines GX, XH, HR, 
& quorum tantum TG, delineauimus; erit in trun- 
co fuperiori finiftro infcriptum quodam folidum 
ex talibus prifmatibus fibi fuperimpofitis con- 
flans-./ b oiav r 
. Qgohiam autem parallelepipedum BT, adprif- 
s?a .TG, habet, ex propof $. huius, rationem com- 
pofitam ex latione parallelogrammi ST, ad figu- 
ram X^T , ( qua? fupra probata eft eflfe eadem 
cum ratione 1C, ad G 1 L) & ex ratione S B, ad 
GXj nempe ex fupra di&is , ex ratione AB, ad 
A G . Ergo tale parallelepipedum ad tale prifm*^ 

habebit - 
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habebit rationem compofitam ex ratione IC, ad 
GIL, & cx ratione AB, adGA. Eodemmodo 
oftendetnrex ijfdem rationibus componi rationem 
parallelepipedi , cuius bafis ME, altitudo FS, ad 
prifma, cuius bafis H Vf 0, altitudo XH* pariter 
parallelcpipedi» cuius bafis PN, altitudo kF, ad 

prifma, 
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prifma, cuius bafis RPQ,altitudo HR.Quare,& col- 
ligendo vc vj^um ad vnunvta omnia ad omnia. Ergo 
etiam ratiypmqium paraftelepipedorum infcripto- 
rum in trjfncodexterb, ad omnes cylindricos infcri- 
ptos in trunco finiftro componetur ex jjfcfem ratio- 
nibusparallelogrammi 1 C , ad figuram G I L, & 
Ai$, ad G A * Sed vt omnia parallelcpipeda prae- 
dica, adonjnes prartjiCos cylindricos, fictruncus 
dexteradtruncuhtfiniftrum, vt ftatim oftendctur. 
Quare ratio trunqi dfcxteri ad truncum finiftrunro 
componetuc ex ijfdem rationibus. Sed ex ijfdem 
ratip nifyus componitijr ratio parallelepipedi , cuius 
bafij» paralleJcgrapinTum IC, altitudo AB, quod 
idetpcft cum' p^ralletepipedo, cuius bafis BD, alti- 
tudo 1B, ad cylindricum, cuius bafis GIL, feii 
A Bp, ^ltitudo G A> feu 1 B; & propter eandem 
altitudinem 1 B, iarallelepipedum eft ad cylindri- 
cum, vtpaiis f>B', ad bafim ABC- Ergo truncus 
dext ;r OTita^tru/cum flniftrum vt DB, ad ABC. 
Quo 1 eratoftendcndum. 

Qwd vero yt omnia paralfelepipeda indcripta in 
t r tita co -de* tero- ad cylindricos infcriptosin 

trunco finiftro ita fit truncus dexter, ad truncum fi- 
niftrujji» {«rpacebici Sindneft* vehruncnsad trun- 
cum eft in maSorif ratione ytfeHn minori . Sit primo 
in-maioti. Frgoabquid trunco dextcro minus,erit 
afd.trunci m,ftniftrum in eadem ratione. Sit eixcef- 
frs peitjes V. f Licet fculptornon expreflcrit in fche- 
*l)#te.) Diuidamus AB, bifariam , & nirium-» 


< i; 


■ ri-r 
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fati**' bifariam y & hocfoniper fi ac doffeortanddm 
.dtueniamus adpartera Sfi , irieo TObaraflcIepipc- 
dtim,mtiusbafis i C* dltitudo B S, ific minus V>& 
^rpuniaadimfibnum fiatxonftrud^pk) ^rqux jinys 
dkfta eft ; Pamecfupcrtplano xl CpS T, iFO,^F iV> 
io altitudinibus AkpfeFijj^^ SiSj-iiicnteconci- 
^tuusjUrallekpipedaTxondOcdiitcrolxnrcumfcri- 
pta « Horum excelTus fupra paraiWeplpedain truii*- 
00 in (cripta , erit aqualis paraHdlepipeda, cuius ba- 
(is I C } altitudo. B S * vt atenre confideranci pace 1 - 
bic' ythoqienimiclieitiate raprtfcncape- pareret ni- 
miam confu/ionear. PjtftbitiauK^i, qonfficuc pa- 
rallelcpipcdum , cuius bafis i C, : altitudo B Sj fu- 
perat parallelepipedum B T , quantitate duorum 
parallelep i pedorum, i quorum vniuscftbafis xT, 
feu BZj, altitudo alrerius^efo efiibafts ZC* 
altitudo IBj fi c aliud parallelepipcduni’ circunu 
icriptum, cuius bafis T S , altirodd) BiSyifupcraret 
pa fa Ilelepipcdumiirfcri peu m, cuiusbafis Exalti- 

tudo FS) duobus folidis /linitibus prioribus, 'qfaieJP- 
ccfius trasiatiisad parallelepipedum 8 T, relinque* 
rct nobis de ipfopiiraNe-lepipedum aequale paralie* 
lepipedo,cu«isba(is ME, altitudo FS. 'Hocatu 
tem femper continuando, tandem deparallelepipe'- 
do BT, nebis relinqueretur vltimum piraUelepi- 
pc Jumcimraifcripruia, nempe cuius ba lis FN, alti- 
tudb A kj quod tandem traslatum ad parailelepipe- 
diim. B r,:iipfum expleret* Redeamus ergoad ot* 
dioe^t demonfetionis. Ergo, cx.di&is, patet folid* 

cir- • 
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xircumfcripta trunco dextero fuperare parallelepi- 
peda ipfo infcripta minori quantitate quam fit V. 
Ergo truncus dexter fuperabitlpla folidainfcripta 
multo minori quantitate-quam fit V * Ergo parallele- 
pipeda in truncodextero infcripta eruutadtruncum 
finiftrumadhucinmaiotiratione DB.dd ABC. Sed 
vt D.B, adcABC, fic probata funt parallclepipe- 
da in trunco dextero infcripta, ad cylindricos infcri- 
ptos in trunco fmiftro. Ergoparalldepipedainfcri- 
pra in trunco dextero, ad truncum finiftrum erunt iit 
maiori ratione quam ad cylindricos in ipfo. infariJ- 
ptos. Quod implicat. Non ergo truncu&ad muu 
cum erit in maiori ratione:,^ :j;ud < rn.jhoqKplo!^ : 
Sed nec in minori. Nam tunc;ergoconuertendo 
truncus finifter erit ad truncum dexterum ini maiori 
rationequam ABC* ad DB. Ergo aliquid ipfo 
minus erit ad truncum dexterum in eadem ratione . 
Sit rurfum exceflus penes V: & conftru&io, qua? ta- 
&a fuit in trunco dextero fiat in trunco fimftr.o,adco 
vt cylindricus, cuius bafis GIL, altitudo; GX, mi- 
nus iit V . Ergo truncus finifter minus hoc cylindri- 
co , erit ad truncum dexterum adhuc in maiori ratio- 
ne* ABC, ad DB. Atcylindriciiritruncofini- 
ftroinfcriptiminusdeficruntab ipfo, cylindrico cu- 
ius bafis GIL, altitudo GX. Prgocylindrici in 
trunco finiftro inferi pti ad truncum dexterum funt 
in multo maiori ratione , quam fit ea , quam habet 
ABC, ad DB- nempe quam fit eorumdem , ad 
jparallelepipeda in.trunco dextero infcripta Quod 

rurfum 
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rurfum implicat. Ergo in omnibus , & per omnia 
patuit truncum dexterum , eflfe ad truncum fini- 
ftrum vt DB, ad ABC . Quod erat oftendea- 
dum_.. 

• i , * / 

J SCHOLIVM. 

Ex didis ergo in prxfenti propoli tione,& in pro- 
pofit. 1 .lib. primi, ac in fchol. eiufdem, infertur quod 
fi fuperqualibetinfinicarumparabolarum, vel uiper 
quolibet infinitorum trilineorum concipiatur cylin- 
dricus redus fedusdiagonaliter, vedidumeft, in- 
fertur inquam truncum dexterum , efle ad truncum 
finiftrum, vt parallelogrammum parabolae, feu trili- 
neo circumfcriptum , ad ipfam parabolam, feutrili- 
neum . Hoc autem oftendicur etiam a Caualerio 
exerc. 5.propofit. 16 . Sed peregregiam indiuifibi- 
lium viam,& in quodam cylindrico particulari, in 
quo latus , feu altitudo ipfius aequetur diametro pa- 
rabolae , feu trilinei . Quaepropofit. ex fchol.j.pro- 
pofit. 1 o. huius , poteft ad vniuerfalitatem reduci 5 
quia cylindricorum re&orum fuper eadem bafi exi- 
ftentium, cuiufcumquefint altitudinis, eodem mo- 
do diagona! iter refedorum, omnes trunci funt ad 
inuiccm in eadem ratione . Ex didis ergo , & ex pro- 
pofit. 1. lib. 1 . habemus rationem horum truncorum 
ad inuicem . T runcus enim dexter cylindrici fuper 
parabola , ad truncum finiftrum , eftin prima vt 2« 
adi. Infecunda, vt j. ad 2. In tertia vt 4. ad j.&fic 

A a inin- 
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ia infinitum : nempe vt numerus parabolae vnitate 
au&us, ad numerum parabola?. Ex quibus poteft 
cpnciudi » quod componendo, totus cylindf icuserit 
ad truncum finiftrum, yt duplus numerus parabola 
vnitate au&us, ad numerum parabola?. Nempe in i. 
vt $. ad 1. In fecunda vt 5. ad a. In tertia vt 7. ad j.8 c 
fic in infinitum. 

, Pariter truncus dexter cylindrici,fupercriIineo t 
erit ad truncum finiftrura,vt numerus trilinei vnica, 
teau&us, ad vnicacem . Nempe in primo,vt x. ad t. 
Infecundo vt j^ad In tertio vt-4. ad i.Vnde com- 
ponendo, totus cylindricus erit ad truncum 
Arum, vt numerus trilinei bioarioau&usadipf^m 
vjQitatem,j&c.vt clare patet- t , : : , , - 

• ili r, ls ^ m 'i . n 

. PROPOSITIO XIII. 

■ ' n. r ‘i "• • 

$4 qualibet ex figur is antecedentis propofit. rotetur runaeui- 
.■ ff<? circdhafim^aUa circabufiparalleUm dttclam per njer* 
, ucem . Solidum notundum arca, t angentem mnjertke^ 
ad fblidum rotundum arca bafim^rit <~vt paradelogram- 
, . mmn circumfer ipt um figura } ad ip/am figuram, 

T 

*. *' 

R Otetur ergo figura ABC, circa bafim BC, 
& circa AD, tangentem in vertice A. Di- 
co fqlidum ex rotatione circa AD, efle ad folidum 
ex rotatione circa BC, vt DB, ad ABC. Nara 
fuper figura concepto cylindrico fe&o vt prius . Er- 
go truncus de*ter,erit ad truncum finiftrum vt D B» 

ad 
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ad A RC. Sed vt rruncus dexter dd truncum fTni- 
ftrum , fic ex fchol. 3 . propofic. 1 o. huius, folidum ex 
figura ABC, circa AD,, ad folidum ex eadem 
Circa B C. f Nam truncus dextertalis fe&ionis , eft 
Aquali» trunco dcttero ciuldcm cylindrici fedi pld- 
* Aa 2. no 
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no tranfeunte per BC, &per G, & truncus fi- 
nifter, eft aequalis trunco finiftro. ) Ergo&vt DB, 
ad ABC, fic folidum ex ABC, circa AD, ad 
folidum ex eadem circa B C . Quod &c. 

SCHOLIVM L 

Cum ergo, ve fupra di&um eft, tam infinita: para- 
bola: , quam infinita trilinea circa diametrum , fint 
figura: conditionis fupra expofitae, fequitur ex fupra 
didis, & ex quadratura infinitarum parabolarum, & 
infinitorum trilineorum a Caualerio tradita, in pa- 
rabolis annuium flridum parabola: acceptum fecun- 
dum reditodinem bafis, effe ad fufumparabolicum, 
vt numerus parabola: v n itate au chis , ad numerum 
parabola: ; nimirum inparabola lineari , eile vt 2. ad 
1 . In quadratica vt $.ad a. In cubica vt 4. ad $ . & 
fic in infinitum . Pariter in trilineis , folidum circa 
AD, ad folidum circa BC, erit vt numerus para- 
bolae vnitace a u&us, adipfam vnitacem . Nempe in 
trilineo lineari vt 2 adi. In quadratico vt 3-id 1 .In 
cubicovt 4. ad 1 . & fic m infinitam. 

SCHOLIVM II. 

( * » 

4 

Cum ex fcholio antecedenti habeamus modum 
«ompendiofumottendendi cylindrum triplum eflc 
coni fuper eadem bafi, & circa eandem diametrum 

cum 
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cum ipfo, ideo placet hunc modum in prarfenti fub- 


ne&ere . - 


\ Y O > 

l^/V. - A x 


io;i 



Efto ergo re&angulum, cuius diameter AC, & 
triangulum A D C , * rotetur circa D C, vt fiat co- 
nus ACE* re&angulumque AC> rotetur circa 
AB, vt fiat cylirtdrus FCL' Conus GAC, ortus 
ex rotatione triariguli B A C, circa A B, efl sequi* 
lis cono A C E 5 quia ambo coni oriuntur ex rota^ 
tione fimili triangulorum aequalium, &fimilium_,. 
Sed folidum rotundum excauatum C D A F G, ex 
fchol.ant. eft duplum coni ACE. Ergo erit du- 
plum coni GAC. Ergo componendo cylindrtfs 

FC, erit triplo iconi GAC. Quod&c. 

• / 
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-clui ni rv-i/qosbi r-’. 

PKOPOSITI O XIV/ 


Cyhndrus circumfcfiptus fufo paralnlico , efl ad ipfum , <T>f' 
reti Angulum contentum fub dimidio numen parabola 
nJnitate auSti , jg/ fub duplornunirro parabola njtokate 
an Sto , ad quadratum numen parabo/a\ Vel njt rettan - 
guhmtontentum fub numero parabola hmitate au Sto 
Cr fub numero parabola au Sto dimidia '-unitate 5 ad idem 
quadratum numeri parabola . zAd annulum r vero Hrt- 
Clum etufdem prtrabola ac ceptum fecundumreSlitudinem 
bajts, <~ut numerqspaYdbola auftus dimidia njmt at e ^ ad 
numerum parabola .. *■* 

V' { '} A •; ' Libei/ifO^n jlurr o;- o f ’* 

E Sto qualibet femiparabola ABF, cuius axis- 
BF,. & ci/kckcunircriptun> parallelogram- 
mum DF, quod cum ipfaintelligatur rotari circa 
AF. DicocyliiKbopVQA DF, efle ad femifufum 
B A F j in rationibus prardi&is , & vt exemplificabi- 
turiofequcntibLs . Et pariter fic eiTeadfolidumer 
eadem femiparabola circa DB. Quod enim hic 
dicetur de femifolidis T velificabitur etiam de inte- 
gris folidisiuxta titulum propoficionis. 

Tam (Tiper parallelogrammo', quamfuper femi- 
parabola intelliganturcylindrici k F, BAFEOC,. 
qui intclligantur fe&i plano diagonaliter tranfeun- 
leper AF, &pcr kO. Ergo vterque cylindricus 
diuidccur in duostruncos , quorum illi cylindrici fu- 
per parallelogrammo erunt prifmaca aqualia . Quor 

niam 


I 
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O^ap pnfjpa, ,A F B B>k O? nemperriincus/jnifteir 
cyjlipdiiqi iu per parallelogmnOTOf^Witrn neutra 
A® ^ O > ifmiftrum fwpcrdfemipa^abojaj 

nabec rationem (Compofitam erratione prifmaris 
§d totum cylindricam fuper fetniparaboIa>& huius 
ad iiium truncum fmiftrum 5 & vtprifmaad talem^ 
cylindricum, ficdimuv jy .xlbdfi 7 ±q mu 
dium numeri parabo- \/* ;>©! noi! 

Inaudii vnirate ad nu- 
merum parabohr (quia 
cu(n totus cylindricus 


kF, fita^talem cylin- 
drium/tbdfis ~ ” 
ad;baf7m A BF^ 



num 



i<rup pari- 

; tp 

ad? numerum pacato* 
ls ; erit etiam dimi-' 
dium cytyidrici/k F , 
nempe prifma pradi- 
&um , adcyfindricum 
fuper ABF, vt dimi- 
dium numeri parabo- v 
las au&ivnitate*adnu- ^ V i . ; v* * 
m erum parabolae.) Pa- T7i A 

riter cylindricus fuper ABF , ad futim truncum 
finiftrum, cft ex fchol. propofit. 12 . huius, vt du- 
plus numerus parabolje au dius vnitate, ad ipfum nu- 
merum parabola: • Ergo ratio prifmacisad truncum 

J 4r" * /• • 

fint- 
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firiiftrum>cylindrici fuper ABF, componetur ex 
ijfidem rationibus ; nempe ex ratione dimidij n ume- 
ri parabolae aucli vn itate, ad numerum paraboli; & 
ex ratione dupli nu- 
meri parabolx audi 
vnit&e v ad ipfum nu- 
merum parabolx. At 
ex ijfdem rationibus 
componitur ratio et- 
iam redanguli conten- 
ti fub dimidio numeri 
parabolx vnitate au- 
di , & fub duplo nu- 
mero parabolx ,au<fto 
vnitate , ad quadratum 
numeri parabolx . Er- 
go & prifma ad illum 
truncum finiftrum, e- 
rit vt redangulum pr$- 
didum , ad prxdidum 
quadratum . At ex 
fchol. 3 • propof. ro.hu- 
ius 5 etiam prifma eftad illum truncum finiftrum , vt 
cylindrus ex DF, circa AF, ad folidum rotun- 
dumex ABF, circa AF. Ergo & cylindrus cir- 
cumfcriptusfufoparabolico,erit ad ipfum vt prxdi- 
dum redangulum ad quadratum numeri parabolx. 
Patet ergo primum. 

Secundum faciliter probatur ; Quia redangu- 
lum 
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lamTub dimidio numeri parabolae au&i vnitate ,8 e 
fub duplo numero parabolae audio vnitate , aequatur 
re&angulo fub numero parabolae audo vnitate, Sc 
£ub eodem nurpero parabolae audio dimidia vnitate • 
Quare patet fecundum . 

Tertium fic probatur. Quoniam enim, in antec. 
propof& in fchol.i.ci annello probatum eft> fufum 
ex RAF, circa AF, ad annulum ftridum ex ea- 
dem circa D B , eflfe vt numerus parabolae , ad nu,- 
merum paraboli- au&um vnitate : & vt numerus pa- 
rabola: ad numerum parabola: au&um vnitate > fic 
quadratum numeri parabola: ad rectangulum fub 
nuVncro parabol* vnitate aucto , & fub numero 
parabolae. Ergo & fu fus ad annulum , eritvt qua- 
dratum numeri parabolae, ad rectangulum 'fub nu- 
mero parabola: vnitate aucto, & fub numero para- 
bola/* Sed irt fecunda parte propofitionis probatum 
eft, cylindrum ex DF, circa AF, efleadfufum 
vt Rectangulum fub numero parabolae vnitate au- 
cto, & fub eodem numero parabola: aucto dimidia 
vnitate. Ergo ex crquali, cylindrus ex DF, circa 
AF, feu DB( quia idem cylindrus oritur) erit ad 
annulum ftrictum ex ABF, circa DB, vtrectdn- 
gulum fub numero parabolae aucto vnitate, & fub 
numero parabolae aucto dimidia vnitate , ad rectan- 
gulum fub numero parabola, & fub numero para- 
bola: aucto vnitate j nertipe propte^commukfcria^if? 
numerum parabolae au^um vnitate , vt nuthett$ 
parabolae auctus dimidia vnitate , ad ndbtwurtii 

Bb pira- 


1 T - 

!>c :j: 
kPjT 


IM QE-tN&WT fS'PA^Ami £7T. 

Qijire, > t«ciu«n. i &e.< C^od 

• ' . » 

3 ft r ;dP'.ii/i »*. *:i »Kr 

.•j!f:ir-SuG HiQjL I V M u t 

Se ,4 C^pe4ic. ia nn-^p 

n^rif fem, c.xemplifi.-^ 
cjfcfe (> , vf . pliciamus cx 
dictis , pulchram fe-. 

riem, quae repentur in ^ 
propprtione , cylindr* j 
ad ; praedictos annulos 
ilfipecp^rr Ini prima et- 
gp,pprabola, nufpcfus 
.i-qui«H, 

<aus f vnitate facit t y 
cui^sdimidimnjeftri, 
dpplus antem npme r , 
ms parabolae vnitate 
4p$us facit j.quidu- 
dus in i . facit $ $ qua- 
dratum vero numeri 
parabolae pft 1. Ergo ^ 
cylindrus erit ad pri- , : 
mumfufum, quipft Rhombus conicus, & primus 
femicylindrus ad primum femifufum , qui eft conus, 
vt 3. ad f. Ex quibus patet etiam nunc cylindrum 
triplum efle coni &c f In fecunda dimidium numeri, 
parabolae aucti vnirate eft >1. cum dimidio > duplus 

numc- 



Xj (« 


: Atili a uf jnnc 
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numcTusparabolzauctus Vhiciite eft 5 .rectangulum 
f«b his feft 7. cum dimidi 6 : q»adrattrtli Humeri pa- 
fabblt eft 4. Ergo cylindrus erit ad fecundum fu- 
fum , vt 7. cum dimidio ad 4 ; nempe vt r j . aifij/ttt 
tertia dimidium Uftij duplus 7* rectangulum r^. • 
quadratum s>. Ergo cylindrus efft ad tertium fufum 
vt 14 } ad 9. Et fic poterimus in infinitum proce- 
dere. Eidem rectaiigula antecedentia colligemtn; 
fi iuxta 'fecilndam partem propofitidnislnultipli- 
cabimus numerum parabolr auctum vnitdfe', fh 
numerum parabolae auctum dimidia vnitate, vccla- 
re pateti Ii ]/ V I J O )] L> * 


i 1; 1.1 r/. ;* . *■/. 1 


j i o «i 1 ..>t 


- . : j 


Ex dictis licer oolligere, quodth proportione eyt 
bndri ad fu fbuvnon habemus aliqi&m puldiratofe- 
rientyquaih baroewhatoeriws prdptfi^fofie cyiincffl 
ad lanulam r Htec aiiteiri^aHs eftj^rfodTeriesW 
liftm prdpoitfoqurm «eft vt feries omniinii humero- 
njftt impaTkimincrpientwfti ab vtilMt&tUCttit ,<*d 
•omneslimncfbs pards incipiemc^ t bfiterfo fadufi!- 
i»e*5 ad«> vt oonfequens propbrrfohisdeftdit a (hb 
antecedenti v meate. Ift vtcylindi-ak^d tfniWW^ 
prihmmfitvt $.ad a. AdfteundffittVt M 
tertium vt 7. ad €. AdqtiaitumW’£. ad 8. & 
Infinitum . ^Qdodfaciie confpfeietir efctefcia partb 
pwcfbntis p rapuit. Cum eflim p^baturn fiKylft- 
drumefle adannulum vt nUmcWpar^b&I^andci^ 

Bb z dimi- 


by Googk 


1 9 * DE INFINITIS PARABOLIS MTC. 
dimidia vnitate , ad ipfuni numerum paraM* <Er- 
go & vt duplum ad duplum. Nempe cyliftdms erit 
ad annulum ■, vt duplus numerus parabolae audus 
vnitate > ad duplum numerum parabolae -. Verum 
cum progrelfio parabolarum fit vt feries. numeror 
rum naturalium incipientium ^b vnitate i j&clufiuc 
1.2.3. 4 &fi: p atet feriem dupli numeri parabola? 
effe 1 .4. d.^.&cr. Et {ericm fjupli niuneri paraba- 
1 » aucti vnitate eflfe 3.5.7*^ .&c. Quare patet pro» 
pofitum. ...... -i * »11 t 


SCHOLIVM Iit i 


Ex didis in antes; fchoLfacHiterpoflbmus dedu- 
cere , & inuenire rationem cylindri circumfcripti ad 
omnes conico6 ortos ex reuokitione infinitorum tri- 
lineorum A B D , circa diametrum BD>Cum_. 
enim probatum fit * cylindrum exparallelogrammo 
DF, circa DB , efie ad annuloscx figura ABF> 
circa DB> vt omnes numeri impares incipientes 
ab vnitate exclufiue » ad omnes numeros pares inci- 
pientes a binario inclufiue . Etiam per conuerfio- 
nein rationis > cylindrus adconicos infinitorum tri- 
lineorum ABD, circa BD, erit vtomnespras- 
didi numeri impares,ad vnkarem . Ergo cylindrus 
cricadprimumconicuna , qui eft conus vt 3. ad l. 
Ad fecundum vt 5 . ad 1 . Ad tertium vt 7. ad » & fic 
in infinitum: nempe vtduplus numerusconicivnir- 
tate au&us, ad vnitatem . lU • :b 
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Ex doftnna tradita in lcholio antec. poflumus 

fupplcre eo , in quo deficit propofit. 5 < huius j nemi 
pe poflumus afljgnareratioocm, quam hahet quod- 
libet, ex praedi&is Tegmentis conicis , id cylindrum 
flbicireun^Tcriptum., Ratio autem, qua: reperitur 
jinter pra?di&a folida cft, quod Tegmentum ad cy- 
Jiudrum Tibi circumTeriptum fit vt tot continue pro- 
portionales in ratione diametri totius conici, cuius 
cft Tegmentum, ad diametrum conici a J verticem, 
incipiendo a diametro totius conici, vt earum nu- 
merus fit duplus vnitate au&us numeri conici, ad toc 
>j* diamc- 


v 


Digitized by G( 


X ti 'MPtofTlS P4RAB6LK ETC. 

diametros totius conici > quot fune ipfa? . V.g. iit 
fchemajyqix)fir/s • Vi pfiqao cQpict> yjbap^entum 
AHkC, eritad cylindrum GC, vt EB, BD» 
cum L y ad tres EB» In fecundo vt EB, BD* 
cum tribus alijs harum CQntinueproportionalibus 
ad f. EB. Intertiojvt EB, BD, cumalijs $. pro- 
portionalibus ad 7 . E B, & fic in infinitum- Ratio 
eft > quia ex prteitara propofit. fruftum ad conicum 
ADC , eft vt numerus illarum proportionalium 
ad EB. Ex conuerfo autem fcholij antecedentis, 
conicus ADC), eft ad cylindrum G C , fibi cir- 
cumf<;riptum,vcvnitas adomnes numeros impares 
fucceffiu£ , nempe j. $. 7 . &c. nempe ad jduplum 
numerum conici vnitateau<ftum;nempevt BE> ad 
3- 5-7* B.E > &c- JErgo ecquali patet propo- 
fitum- 
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Cylindrus- cmumfriptm ouiisbet tonm di par aboleo, eR ad 
ip/um r rvt numerus parkbdU aublus. bmarroy -tM num » ► 
rum parabola . fohdum nrer&ortum ex reuoluttcne 
fimiparaboU circa paratteiarn tpjtur axiduRirmpir e *•- 
tr ornum punfitum baf}s\i citi n)t numerus redanguli 
contenttjub numero par aboU au do initate y & fubnu* 
mero pa raboU au&o binario x ad numerum mittoremfe bi- 
\ nmo+ : ' s.'y ‘Pinia r s Jit* 
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JiCMiu^.axjs4P>fea(is BF,ca»i fiK^o^ripiurn^ 
raljclogfammum DF; Dico cyli ndftfu* j>$ 1*4 b 
lelogrammo circa, AF, ad conoidem.pwab^ca# 
exfemiparabola ABF, circa AF, le/Tevt riuaic.. 
a^arabolxau&us binario* <a4 «WKiife rtrnipqrabo- 
i*. Nempe in pnfBapaiabo]a y t : i < adf r:,.io/iecua- 
da vt4- a 4 Materciav^ 5>ad 5{-3c feinin^kum. 
Ad’foIidim> v^roorcuoi ex tot^KHte. FkFAJitirca. 
DB^fleiqpsad annulum ftri&um exfermparabola 

.v,t: ijs- 

dflngulumqonremu en fyb ounKix> pataboiar voita^ 
u ftp! , fofu b : p u m e?f) paraboia?ap#bb]nario, ad 
numerum minorem > (e binario • itir pmnapa^ 
taboja » numeri** par^plx^icace au&o* eflba. am 
dus^ verobinario eft, 3 > Qiiorum reccangulum cft 
Ergq cylindrus etrit^d^aie iblidpm.jvr^ ad 4 I® 
fecunda p.ar*bol* VC it*.. ad ^9>cM tniidvtv a os 
ad A$n;Ift?quatia, wh^oa ^ «Ij^ Ficr infinii 
tum ; quas proportiones patet pofle reduci ad di- 
midium j nempe? 6 » ad j*;riO,ad'p* i j ad 

■ q ..no J * i.*nr» ■ pno:»o>u Fui^ri 
ij.Tarofttpef pa«aileIograaimo!j quamfupcr femi, 
parabolaconcipiaotur cylindrici arquealti fecti rii^. 
gon alito: plano tranfeume per A F> ■ aaim parabo- 
la* &per K O. Ittud planum fecabit tres cylindri- 
ci 5 * nempe illuni fuper paralltlogrammo in duo 
prifmata «qualia. Illum luper trilineo BD A, in’ 
fmiftmm, ADkOB, & dexteram k OB A» Illum 
•‘Ou- vero 


ioo DE INFINmS PARABOLIS ETC. 
vfero fuper fcmiparabola in finiftrum ABFO, &c 
dexterum OCEFA; Prifma vero, feiUruncusfi- 
niftef cylindrici fuper paralleIogramm6,‘eft aequalis 
duobus truncis finiftris fimul ; nempe cylindrico- 
rum fuper trilineo > & fuper fcmiparabola ; ficuti 
etiam prifma dexterum acuatur duobus truncis dex- 
teris pr#di<ftbtum cylindricorum , vt clare patet. 
Quoniam autem cylindricus fuper parallelogram- 
mo, eft ad cylindricum fuper trilineo, vt bafisad ba- 
fim ; nempe vt parallclogrammum ad crilineumj 
nempe vt numerus parabo!# audlus vnita^ad^vni- 
ratem; ergo& prifma, quod eft dimidium cylindri* 
&fuper parallelogrammo erit [ ad CylihdriCuift fu-’ 
pertrilineo^t dimidium nttfneri parafeCteauCHvnt- 1 
tate,ad vnitatem Pariter cylindricus fuper trilineo, 
eft ad eius truncum finiftru vt numerus parabolae bi- 
nario auCius; ad 1 nUttierum parabolae audum vnka- 
tc; vt elicitur ex propbfir. r 2 . huius, & eitrs fcho- 
lio; quia truncus finifter huius cafus , eft truncus 
dexter illius, vtconfidcranti patet. Qjrare cum_. 
ratio prifmacis ad truncum finiftrum cylindrici fu- 
per trilineo componatur ex ratione prifmatis ad cy- 
lindricum fuper crilineov'& huiti&ad fuum truncum 
finiftrum, componetur quoque ex ratione dimidij 
numeri parabolae aucti vnitate ad vnitatem, & ex 
ratione numeri parabolae au<fti binario, ad nume- 
rum parabola: au&um vnitate ; nempe prifma erit ad 
talem truncum , vt reftangulum fub dimidio numeri 
parabola: aucti vnitate , & fub numero parabolae 
'u • '.» aucto 
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LIBER SECVNbVS. aoi 
atido binario ( hoc eft vc redangufum concentum^ 
fub numero parabolas audo vnitate , & fubdimidio 
numeri parabolae audi binario ) ad redangulum fub 
vnitate, & fub numero parabolae audo vnitate 
Sed talia rectangula 
propter aequale latus 
numerum parabolae 
auctum vnitate , funt 
ad inuicem vt dimi- 
dium numeri parabo- 
lae aucti binario , ad 
vnitatem > nempe vt 
numerus parabolg au- 
&us binario ad bina- 
rium. Ergo&prifma 
erit ad truncum fini- 
ftrum cylindrici fuper 
trilineo , vt nume us 
parabolae audus bina- 
rio > ad ipfum bina- 
rium . Quare & per 
conuerfioncm ratio- 
nis , prifmaidemad 

truncum (iniftrum cylindrici fuper femiparabola , 
erit vt numerus parabolae audus binario , ad ipfum 
numerum parabolae . Sed ex fchol* $ . propofit. 1 o. 
huius , vt tale prifma ad talem truncum finiftrum , 
fic cylindrus ex E»F, circa AF, ad conoides pa- 
rabolicam ex B AF , circa AF. Quare > & cy- 

C c lindrus 
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20 1 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
lindruscrit ad conoidem vt numerus parabo!? au&us 
binario , ad numerum parabolae . Quod primo pro- 
bandum erat. 

Secunda pars probatur retenta eadem conftru- 
dione» Prifmadextcruad truncum dexterum cylin- 
drici fupertrilineo, habet rationem compofitamex 
ratione ipfius ad cylindricum fupertrilineo; & hu- 
ius ad fuum truncum dexterum. Prifma ad cylin- 
dricum fu per trilineo , probatum eft efTe vt dimi- 
dium numeri parabola: audi vnitate ad vnitacem $ 
cylindricus vero fuper trilineo eft ad fuum trun- 
cum dexterum , ex didis in propolit. 1 1. & in fchol. 
eiufdem ( quia truncus dexter huius cafus eft finifter 
illius propofuionis ) vt numerus parabola: au&us 
binario, ad vnitatem. Ergo ratio prifmatis ad il- 
lum truncum dexterira componetur etiam exprxJi- 
dis rationibus. Sed ex didis rationibus componi- 
tur etiam ratio redanguli contenti fub dimidio nu- 
meri parabola: audi vnitate , & fub numero para- 
bolae audo binario ( nempe rcdanguli fub numero 
parabolae audo vnitate, & fubdimidio numeri pa- 
rabola? binario audi ) ad quadratum vnitatis ; nem- 
pe ad vnitatem. Quare illud prifma erit ad trun- 
cum dexterum cylindrici fuper trilineo vt redangu- 
lumfub numero parabola: audo vnitate, & fub di- 
midio numeri parabola: a udi binario, ad vnitatem; 
nempe vt redangulum contentum fub numero pa- 
rabolae aucto vnitate , & fub eodem numero aucto 
binario (quodrectangulum eft duplum priori s ) ad 

bina- 
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binarium . Ergo& 
per conuerfionem ra- o 

tionis , prifma erit sV 

ad truncum dexterum / 

cylindrici fuper para- Jy' 
bola , vt numerus re- f" V \ 
ctanguli contenti fub \ \ 

nuir.ero parabola au- \ \ 

cto vnitate , & fub \ \ 

numero parabolas au- \ \ 

cto binario , ad nu- \ \ 

merum minorem fe y l 

binario. At rurfum fc/r-y 
ex fchol. 3. propofic. / \ l 

1 o. huius , vt prifma f \ \ \ 
ad truncum dexterum f Vy ) 

cylindrici fuper femi- f 


parabola, fic cylindrus ^ a 

ex D F, ad folidum ex ™ 

BAF, reuolutis ambabus figuris circa DB. Ergo 
patet etiam fecundum. 


scholivm 1 . 

Ex prima parte propofitionisprasfentis remanent 
probat* dux conclufioneS , quae ab Archymede , & 
ab alijs authoribus particulariter probantur: nimi- 
rum cylindrum triplum efleconi , & duplum conoLt 
dis parabolici quadratici , quorum eadem bafis, 

C c 2 idem- 
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1©4 &E INFINITIS PARABOLIS ETC. 
idemque axis cum cylindro, vt clare patet . Imo 
cylindrum triplumeffe coni, probatur etiam ex fe- 
cunda parte propofitionis . 

i ' • 

SCHOLIVM II. 

Pariter etiam in praefenti propofit. habemus mo- 
dum , quo fatisfaciamus eo , in quo deficit propofit» 
4. huius . Nimirum habemus modum aflignandi 
rationem, quae reperitur inter quodlibet Tegmen- 
tum cuiufcumque conoidisparabolici comprchen- 
fum duobus planis Jbafi parallelis , & inter cylin- 
drum ef circumfcriptum. Cum enim ibidem pro- 
batum fit fruftum qitodcuajque tale, ad illud conoi- 
des eiufdem generis , quod includit , efte vt tot con- 
tinue proportionales in proportione femidiametri 
maioris bafis frufti ad femidiametrum minoris ba- 
<is, incipiendo a prima, quotus eft numerus conoi- 
dis auctus binario, ad tot talium proportionalium 
incipiendo itidem a prima , quotus eft numerus co- 
noidis duabus vltimis minoribus exceptis; hoc eft 
ad tot proportionales quotus eft numerus conoidis : 
&cum in praefenti propofit. probatum fit conoides 
parabolicum elfead cylindrum fibi circumfcriptum, 
vt numerus parabolae, ad Humerum parabolae au- 
ctum binario; nempe vt funt praedictae proportiona- 
les ad talem magnitudinem , qu e ad ipfas fit vt nu- 
iqerus parabolae binario auctus ad ipfum numerum 
parabolae. Sequitur ex aequali, Tegmentum, feu fru- 
ftum 
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ftumeffe ad cylindrum (ibi circumfcriptum, vc tot 
proportionales in proportione praedicta, quotus eft 
numerus conokhs binario auctus , ad magnitudi- 
nem , quz fit ad eafdem proportionales, duabus vl- 
timis minoribus exceptis, vt numerus parabolae bi- 
nario auctus ad numerum parabolae . V. g. conuer- 
tendo, in primo conoide , fruftum AH ICC, erit 
ad cylindrum GC, vt AE, HD, cum tertia 
proportionali, ad tres A E. Infecundo, vt A E, 

H D, cum duabus alijs harum continue proportio- 
nalibus, ad duas AE, cum duabus HD. In ter- 
tio vt A E , H D , cum tribus proportionalibus 
ad magnitudinem, quae Iit ad AE, HD, cum tertia 
proportionali vt >.ad 3. Et fic in infinitum. 

SCHOLIVM III. 

Per ea ergo , quae vfque modo oftenfa funt , patet 
in parte ampliari pofle doctrinam Andrea? Tacqucr 
nobilis, & acutiffimi Geometrz , traditam in fuo" 
opere fupra citato . Cum enim lib. r. part. 2. pro- 
pofit. 3 2. patefaciat , portionem cylindrici parabo- 
lici per axem bafeos, & punctum in latere abfeif- 
fatti , pyramidis fibi inferiptz fefquialceramelTe ; ac 
proinde tradat cubationem talis portionis ; haud 
poftea nobis manifeftat proportionerp portionis 
cylindrici per bafim parabolae , & punctum in late- 
re, ad pyramidemfibiinferiptam. Et hoc forcaffis, 
quia nequaquam habebat proportionem cylindri ' 

ad 
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»o5 DE INPINmS PARABOLIS ETC. 
ad fufum parabolicum quadraticum j quam propor- 
tionem fubtiliffimus Keplerus geometris propofuic 
Inueftigandam in fua fteriometria doliorum , & 
quam primus omnium adinuenit Caualerius, quam- 
que nos docuit in exercit. 4 . propofit. 2.4; qua? pro- 
portio forfitam erat Tacquet neccflaria lucu pro 
cubanda tali portione cylindrici . Vel ergo Tac- 
quet haud vidit exercitationes Caualerij imprxflas 
anno 1 547 (ficuti nec nos vidimus opusTacquet im- 
pr$fliim anno 1 6$ 1 j nifi anno t 65 8: ) Vel. fi vi- 
dit > attamen Caualerianam do&rinam non appro- 
bauit,vtpoteperindiuifibilia procedentem. Cum 
ergo forta ffis careret modo ipfam oftendendi more 
antiquorum(vtf?pe accidit,quia non omnes poflunt 
omnia adinuenire ) vt fadbs comprobaret, qux ver- 
bis expr^flit de indiuifibilibus in fchol. propofit. 1 2. 
primae partis liB. 1. alibi, eam libenteromifit. Si 
ergo Tacquet. recepiflet do&rinam Caualerij per 
inaiuifibil ia procedentem, potuifler non modo cu- 
bare portionem cylindrici parabolici fuper qua- 
tumque infinitarum parabolarum per bafim para- 
bolae, & pundum in latere j fed etiam ex i js, qujin 
eadem exercit. 4. Caualerij tradunt ipfc , & Beu- 
grand , Tegmenta portionis cuiuf- 

cumque cylindrici parabolici refe&x planis lectioni 
maxim* parallelis. Imo ex do&rina tradita a Ca- 
ualerio potui flet etiam cubare , & portionem cylin- 
drici fuper hyperbola per bafim hyperbol? , &pun- 
tcuminlateie.j & Tegmenta huius portionis refeci^ 

planis' 
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planis Tectioni maxim? parallelis ( fupponendo ta- 
men hyperbol? quadraturam , vt facit Caualcrius j 
de quibus fortaflis & nos aliquando, dum afligna* 
bimus centrum grauitatis hyperbo!$, Stinqualinea 
diametro parallela fit centrum grauitatis femihy- 
perbelf fuppofna hyperbol? quadratura, de quibui 
nullus geometra, quodfciamus, vfque modoloCu^ 
tus eft ; 'quibus in ci bationibus videtur deficere 
opus T aequet j nam in fuo opere de propofitioni- 
bus, & cubationibus prodictis verba non habet . Sed 
etiam , pera nobis oftenfa, partim poteft fuppleri 
multis, & pluribus fatUfiet ex dicendis impofterum. 
Imo multis etiam fatisfiet , quibus non licet fatisfa- 
cere ex traditis i Caualerio , vt patebit inferius. Ex 
di&is autem a nobis , & ex dicendis magis habet 
Tacquet vnde fibi farisfaciat,quam ex traditis a Ca- 
ualerio. Nam in parabola quadratica non eft opus 
per indiuifibilia procedere. Cum enim ea omnia, 
qu£ circa illa folida a nobis oftenfa funt dependeant 
a quadratura infinitarum parabolarum $ & omnia, 
praeter parabolarum quadraturam, oftenfa fint a no- 
bis more antiquorum , & parabolae quadratio* ha- 
beamus pgnes innumeras quadraturas ab authori- 
bus more antiquorum aftignaras. Ergo ea omnia, 
quae a nobis oftenfa funt, in parabola quadratica tra- 
dita fuere more antiquorumjnec dc iplis poteft Tac- 
quet haefitare. Cum ergo veterum more teneamus 
rationem cylindri ad fufum parabolicum quadrati- 
cum, & ad Tegmentum conoidis parabolici quadra- 
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toB DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
cici, more etiam veterum habebimus cubationem 
portionis cylindrici parabol ici per bafi m parabola: , , 
& pun&um in latere abfeiflae . Itera cubationem., 
portionis cylindrici fuper fegmento parabolae con- 
tento inter duas lineas bafi parallelas abfeiflaeper 
axim Tegmenti , & pun&um in latere . Sed hzc > &c 
alia proprijs patebunt locis * 
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Explicit Liber Secundus. 
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f \ , 4 J 

Aua 1 <?rius in fa?pe cicutis Exercita- 
tionibus geometricis , exerc. 5 . ex- 
plicando naturas , paffionefqu e in- 
finitarum parabolarum , VlteriuS 
procedit, variaque de attinentibus 
ad e^Tunixcentra grauitatis pro- 
nuntiat : ex quibus plurima colligit pro fua doctrina 
de vniformiter diiTormiter grauious, &c.. Sed ante 
omqia , promittit infignem quandam proportio- 
nem , &a fe per indiuifibilia , & ab eximio Torricel- 
lio fine indiuifibili bus , oftenfam. Propofitio Ca- 
ualerij eft vniuerfalior s fed vc ipfemec beneaduer- 
tit, etiam propofitio Torricellij ad eandem vniuer- 
falicatem poteft reduci . Propofitio ergo ifta , quatn 
habet Caualerius exercit. y propofit. 17. quam_. 
& nos probabimus , demonftrationem Torricel- 
/ ” ’ Dd lij 
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lij repetendo , eamque vniuerfaliflime propones* 
do,fequens eft. 

PROPOSITIO L 

Si fuper qualibet figura circa diametrum intellegatur cy- 
lindricus refitus , feffus diagonaliter modo fiepe J upra 
explicato . T r uncus dexter , erit ad truncum JiniHrum 
reciproce <~ut partes diametri figura refiff* H centro 
grauitatis . 

S Vper quali- 
bet figura 
OFG, circa_, 
diamctrumFN, 
fiue fit in alte- 
ram partem de- 
ficiens , fiue in 
ambas , fiue in 
nullam, fit cy- 
lindricus re&us 
A3CGOF, fe- 
Cius diagonali- 
ter plano tranfeunte per AC, & per F , & fint 
E, P, centra grauitatis figurarum oppofi tarum-*. 
Dico truncum dexterum , eife ad truncum finiftrum 
leciproce vt F P , ad PN. Ducantur re&ae BF, 
EP,DN, DF, & a medijs pundlis ipfarum 

£F, DN, nempe I, k, re&e ID ? kF, nec* 
. non 
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non Ik, fecans EP, in L. Erunt itaque BF, 
EP, DN, inter feparaMeiar, quia iungunt aqua- 
les, & parallelas . Ob eandem rationem , erunt pa- 
rallela? BD, IK j 1K,i PNj Df, kF. Quo- 
niam vero DI, bifariam feiat BF, & ideo bifa- 
riam quoque fecabitonmesintriangtilo DB F , ip- ; ■ 
fi BF, a?quidiftantes , qua? funtdfametrtparaHe- 
logrammorum in folido A B C F , plano A G, pa- 
rallelorum , vt clare pater. Ergo 1 D, tranfrbifc 
per centrum grauitaris Vniu fctiiufque filorum j aC 
proinde in eadem l5, erir eentmm grauitatis ' 
tnlnci fmiftri^A B€?F.':H&c fupponatur efle Rf. 
Eodem modooftertdeinus F K,e0je detitrnhr 
grauitatis trdS^etteri'. Ctott tfgfr' k V ttfcditm*- 
punaum ' 

drici , ergo fi ab M , per* £, producsittff fl L fig* 
vfquead Fk, cui incidat in H, erit H centrum? 
grauitatis trunci dexteri vc dicitur exArchi. p> 1 
a?quip. propofit. 8. Quia ergo triangula MiL> 
Lhfk, funt fimilia , propter parallelas Dl, kF, 
ideo vt ML, ad LH, ita 1L> ad Lk. Sed vc 
ML, ad LH, fic reciproce truncus dexter , ad 
truncum finiftrum, exeodem Archi, ibidem propo- 
fit. 6. & 7 . Ergo & vt *FP, ad PN, fic frcipio- 
ce truncus dexter , ad truncum finiftrum. Quod 
&c. , ; 


Dd z SCHO- 


Digitized by Google 



ill.DE 1NPMIT15 PMABOLfS ETC. 


S C H O L I; V M. . ■ 

* \ s t f 

. : ■ ■ ■? . -vm/,* ..•> ; : l . /v» 

Vt diximus fupra, hxc prOpofitjo eft vniuerfalif- 
fima, adeo vt comprehendat omnes figuras circa», 
diametro m.Quamuis autem fOppoCuerimus planum 
tranfire per A C # & per. F», nihilominus idem.* 
concludetur, etiam fi planum feeans tranfeat per 
O G, & per B j trunciisenim dexter , eritad trun- 
cum finiftrum reciproce vt p P, ad P N- Cylin- 
dricus enim fe&us fiye yno } iiue altero modo > fem- 
perfecatur in trunco? 3 qupqHn deKteri , ficuti & fi-; 
niftri, fune inter /ecquales*; Notetur autem j jion 
modo hanc propofitionem veram e (Te , fed etiam 
eius conuerfam, vtait Caualerius ibidem in corol- 
lario 5 nimirum , quod centrum grauitatis figurae 
circa diametrum fic diametrum fccaj: vt partas 

ipfius , fint in ratione reciproce cum truncis cy- 3 
hodrici. * ; * . ; . * v- 


PROPOSITIO II. 


Qentrmn grauitatis figura propojtt^i t. fecundi hbri^ fic’ 
. diuidit eius axtm, <~ut pars ad njcrticcm , fit ad reli- 
quam r vt parallelogrammum cwcumfnptum figura ad: 
ipfam figuram . 


S it quaelibet talis figura ABD, cuius diameter 
B E , centrum grauitatis O . Dico efle vt 

- .... BO, 
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B 0, aci O E, fic 

parallelogram mim 
FD , ad fig ira n 
A B D . Hoc faci- 
l^pacct i quia ex 
praedi&a propofit, 
parallelogrammum q 
*D, eft ad fig U . 
ram , vt truncus 
dexter ad truncum 
fini drum , Sed ex 
propo/It. antcced. 
vt truncus dexter 
*. ad truncum lini 
ftrum , fic BO, 
ad O E . Ergo vt 
BO, ad OH, fic 
F D j ad A B D . 

Quod &c. 




t u 





v' -* 


sgholivm l 


Cum ergo ex di&is in primo, & fecundo libro, 
taminfinita: parabola: » quam in finita trilmea, fine 


figura: - 
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214' DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
figura? praedi&a: conditionis ; ergo centra gTanita- 
tis, feu accjuil+brij ipfarum, fecabunt earum axes in 
pwfrdidfx ratione . Hanc propofitionem probat et- 
iam(Caualerius,loco fupra citato, particulariter in 
paribdiis, & trilineis j ex quibus, &exquadratura 
infipittfhm parabolarum , & infinitorum trilineo- 
runt , deducit in primo corollario id, quod etiain 
no^poflumns deducere. Nimirum in primo trili- 
ned , centrtim grauitatis eius duplicati ad partes dia- 
metri * IVu centrum arquilibrij eiufdem, fic fecare 
cius diattfetrum , vt pars ad verticem , fit ad reli- 
quam , it 2. ad i. In fecundo 1 , vt j. ad t . In tertio 
vt 4. ard i . & fic deinceps in infinitum au&o antccc- 
deiite vnitate, & retenta vnitate proconfcquente. 
Ij» pfitfia verd parabola fic diuidit diametrum , vt 
parfcad vertiepm » fitati reliquam vt x. ad 1. In fe- 
cuntm> vt $.aid 2* In tertia rt 4* ad 3. & fic in infini- 
tum, 'aucftis fem per tam antecedente , quamconfe- 
quenteVnitate . V nde in triliieo , eft pars diametri 
ad verticem terminata, ad reliquam > vt numerus 
triiinci vnitate au&us , ad vnitatem . Et componen- 
do , tota dfameter eft ad cius partem ad bafim termi- 
natam , vt nUmerus parabola? binario au&us, ad v ni- 
tatem . f nparabola autem , eft pars diametri termi- 
nata ad verticem , ad reliquam , vt numerus parabo- 
la vnirate audus, ad numerum parabolae Et com- 
ponendo , tota diamc ter eft ad partem ad bafim ter- 
minatam, vt duplus numerus parabolae vnitate au- 
(ftus , a d numerum parabolae . 

SCHO- 
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SCHOLIVM II, 




His probatis vlcerius pergit Caualeritff, oftett- 
ensm propofit. 20. in qua lineafit centrum graui- 
tatis cuiuslibet femiparabolar . Inquit ergo, quod 
U bt centrum grauitatis duplicati crilinci FA D, 
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h\6 DE INFINITIS PARABOLIS ETC . 
feuaequilibrij foliustrilinei A D E (quodenimeft -- 
centrum graortatisduplicati/eft centrum aequilibri j 
fimpli ) & DC, lic diuidacur in K, vt fit ficut 
A E, cum EH , ad AH, lic Dk, ad kC, 
quod k, erit centrum squilibrij femiparabolae ; & 
confequenter , quod in linea duda per k, AC, 
'parallela ", ierit centrum grauitatis femiparabola; . 
Ex quibus potelt concludi, quod in prima parabo- 
la , erit DK, ad KC, vt 4. ad t. Infecunda 
vt 5. ad 3. In tertia vt 6. ad 4. & fic deinceps in 
infinitum, audis vcrifquc terminis vnicate; vnde an- 
tecedens talis proportionis , erit numerus parabolae 
audus ternario, confequens vero erit numerus pa- 
rabolae au^usVnitate. Ex Quibus patet, quod iu n- 
dis fimulambdbus partibus bafis DC, ipfacritad 
Ck, vt duplus numerus parabolae quaternario au- 
dus,ad numerum parabola: audthn vnitate. Vnde 
in vnaquaqiie fetpi parabo! a , cius fcmibafis talium 
partium , in qua$ diuidituna centro a^uilibrij femi- 
- parabolae, apte explicatur per duplum riumerum pa- 
rabola quaternario audum , & eius dimidia per nu- 
merum parabolae binario audum. In prima enim 
parabola 4. & 2. faciunt 5, nempe TtTJplum nu- 
merum parabolae cum quaternario. Infecunda 5. 
& 3. faciunt 8. In tertia 6, & 4, faciunt 10. qui 
numeri continent numerum parabola: duabus vici- 
bus, ^quaternarium; & ficin infinitum . 

JRp- 


J*; 

PRO- 
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; V*L' 

Si circa eundem axim fint dua figura , qu*l\opcnturpc 
<-ut radius figura fit axis rotationis ^T^atip aw*r y#- 
lidi orti ex tali rotatione , ad folidum aliud ex eadem 
genitum , componetur ex ratione figtfrfjd figuretm r & 
ex ratione intercepte inter centra rotationis , tjfi gravi- 
tatis ‘-unius figura , ad fimtlem interceptam .alterius 
figura . 

V I I ?■ ’l l 

S int quaelibet figurae ABD, F C D A , circa 
axem BE, quarUm centra grauitatis P> y> 
P, quidem ipfius FD; O, vero ipfius ABD. 
Dico rationem folidi ex FD, circa DA, adfo- 
lidum ex figura ABD, circa DA, componi ex 
ratione FD, ad ABD, & ex ratione EP, ad 
•EO i Et pariter rationem folidi ex F D , circa 
FC, ad folidum qx A B D , circa FC* compo- 
ni ex ratione figurae ad figuram , & ex ratione BP, 
ad B O . Super figuris intellrgantur cylindrici re- 
di aeqiiealti fc&i diagonali ter plano tranfeunte per 
AD, & per G k , more folito i Ho<? planum fecar 
bit duos cylindricos in trundos dexteros, & finiftros 
vtpatet. Tunc, quoniam ratio trunci AFCDKCJ, 
ad truncum A B D H , componitur ex ratione *> 
fius ad cylindricum fuper F D ; huius ad cylindri- 
cum fuper A B Dj & huius ad pr?didum fuum trun- 
cumfiniftrum: & cum fit vcpraedi&us truncus fini- 

E e fter 
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fter AFCDkG^ ^djruncumfiniftrum ABDH,. 
ficcxfcholiolj.^rOpofic. io*-' fecundi boius , foli- 
dum ex figura FD, 
circa A Di' adfo.-A **“ *”%=* 
lidum n ABD; ;r ' ,1re 
circa eandem f Er- 
go, & rationes ho- 
rumfolidorum ro- 
randorum compo- c v 
nentur ex ijfdem 
rationibus. Verum 
quoniam ex pro- 
pone. i. huius.com- ‘ \ im 

pohendo , con- 
UCttendo , trUficus 
finifter cylindrici 
fuper F D, eft ad 
tbtdm cylindricum 
ftiper "BD, vt P E, 
ad BB; & cylin- 
dricus fuper FD, 
eft ad cylindricum 
fuper A B D , vt 
FD, ad ABD; 

& pariter cylindri- p 
cus fuper AB D, eft 
ad funm truncum finiftrumcxpraccitatapropofit.i. 
componendo , vt B E , ad B O . Ergo folidum ex 
figura FD> ad folidum ex figura ABD, ambabus 

reuo- 
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reuolucis circa AD, habebitr^j^^ompofipui, 


«rationibus P E, ad E B; huiu, ad£0 ( nempe, 
cx ratione fola PE, ad E Q) tyexrapiage.FD, a4. 
A B D Eodem modo prtfo^fpjyum cx f D* 
circa FC, ad folidumex figura ABD, cira.Jf,.^ 
componi ex fupra didis rationibus,. Q^uarp p^te^ 
propofitumr '.ni oi w „n. b 

I V J t \ \ 

; > j j, ^ ^ r JJ j| 

S C H O L I V M I, i i i igft 

_ ’ . >01 

Patet ergo ex didis, quod fi FD, fitpar*IJ«gram- 

mirm : cylindrus ex ipfio erit ad folidum ex afi^ra fi- 
gura in ratibne compofita ex ratione parallelogram- 
mi ad figuram, & ex ratione dimidij axis parallelo- 
grjmmiad praedidahi interceptan?$ quia centrum 
grauitatis parallelogrammi eft in medio axis, Veji 
aliter, ratio cylindri ad folidiimcomponeturexra- 
tionedimidij parallelogrammi, ad alteram figuram, 
& cx ratione totius axis , ad illam interceptam... 
Nam priores rationes funt eaedem cum pofteriori- 
bus, vt clare patet . 

V® ■ 

SCHOLIVM II. 

J f 

Fx didis ergo in prarfenU propofitione licet nor 
bis animaduer^ere, tres efle proportiones , duabus 
quarum datis^ftatim altera elicitur. Hac autem fu nt$ 
latio cylindri cx FD, circa AD, vel F C,.ad alte- 
rum folidorum rotundorum ex figura ABD, vno, 

»t* f < * E e 2 vel 
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220 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
vel altero modo reuoluta ; ratip parallelogrammi ad 
figuram i & ratio EB, ad E O, vel BO ; vel ratio 
dimidiae B E, ad EO, vel BO. Datis enim ratio- 
nibus parallelogrammi ad figuram, & dimidiat B E, 
ad alteram ipfarum < : 

EO, BO 1 , ftatim 
datur ratio cylin- 
dri ex FD, ad alte- 
rutrum fblidorum • 
rotundorum ex fi- 
gura Parite* datis 
rationibus Cylindri 

dum ex figura , 
parati eldgram mi 
ad figuram , fi hfcc 
fubtrahatur a ra- 
tione’ cylindti ad 
folidum rotundum; 
relinc|iietur ratio 
dimidiat EB, ad 
BO, vel O E; & 
confequenter da- 
bitur centrum gra- 
uitatis figurat . Si 
vero dentur ratio- 
nes cylindri ad fo- 
lidum , &c dimidiat 
EB, ad BO, vel EO, quae fubirahatur a ratione 

cylin- 
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cylindri ad foliduta $ relinquetur fatio parallelo- 
grammi ad figuram , & confequenter figusse qua- 
dratura. imo ex didis aduertatur etiam , quod fi 
dentur proportiones parallelogrammi F D, ad figu- 
ram ABD, & dimidiae B E, ad OB, vel O E; da- 
buntur etiam cubationes truncorum cylindrici fu- 
per figura . Nam cum, datis explicatis, detur etiam 
jario cylindri ad folidum rotundum ex figura j & 
cum hjcc ratio fit eadem ex fchol. 3. propofit. 10. 
huius , cum ratione prifmacis, nempe dimidij cylin- 
drici fuper parallelogrammo ,ad alterutrum trunco- 
rum cylindrici fuperfigura: patet dari talium trun- 
corum cubationes . 

:• '• .1 “ ' * v 

! SCHOLIVM III. 

’ ,m i, • ‘ •*. *. • > - - ’ . 

* ! Ex fupradi&a ergo do&rina, & ex didis in fcholijs 
antecedentis propofit. patet quomodo poffimiis ha- 
bere rationem cylindrorum circumfcriptorum om- 
nibus fufis parabolicis : omnibus annullis ftri&is 
infinitarum parabolarum acceptis iu*ta re&itudi- 
nem bafis : omnibus conoidibus parabolicis : om- 
nibus annullis ftri&is ortis ex rotatione femipara- 
bolarum circa du&am per extremitatem bafisdia- 
metro parallelam: omnibus foli dis ex rotatione in- 
finitarum trilineorum circa bafim : omnibus folidis 

V * f 

ex ijfdem reuolutis Circa parallelam bafi du&am per 
Vei licem: omnibus conicis : & oifinibus folidis ex 
ijfdem circa bafim femiparabota,ad ipfa folida • Sed 

quia 
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quia hx rationes infuperior,i libro patefatfat fimt, 
&ex di&is in prxfemi eadem colligerentur , ideo 
fciencer hoq relinquimus indu ftrife leporis . : v 
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PROPOSITIO ilVUH A « 


• r 'j cr j .* > 


jxi-ii «inoijLcIja mato:» »?j uud 


Solfda rotundi genita, ex duplici rettolutic ne iumhbet figu- 
ra plana circa axim taliter reuoUta , rvt w rvtraque re- 
Holutione axis figUra fit radius rotauouu, & axis e xtre- 
• mutts centra . Suntiadinuiccm m rationeipartium axis i 
figurafeQi v centra grauitatts figura, & terminat aturm 
ad centra r.euolutiormtHk rj-rid y o j.'.t 


- • ' • 4 • J J . o , J ) 

E Sto qualibet figura ABD, in fch.prop.ant.circa 
axim B E, cuius centrti mgnauitaris CXDico foli. 
dum rotundum ex figura ABD, circa AD, nempe 
Pdjusr^x rosionis 3 E, centrum £> adfbji- 
du^f.oumdurn ex eadem figura circa F C, nempe 
cuius radius rqtationis .BE centrum B^eflTe v$ 
E,p, j^d OB* F^gur^intelligatiiCcircumfcriptum 
p$rall ejog rarpip um F,p. Quoniam enim ratiofifc 
lidi rotundi $x figurae A BD„ circa AD, ad-fpr 
lidumex padem figura circa FC, componitur** 
rjttipneipfius ad cylindrum jex FD, fiue circa AD* 
F C ,, quia, oritut, idem cylindrus j & ^ 
ius.adfolidH^^x i^uracirca FC :^ex/cM«& 
proppf^t. ante^d.raqio ipficji ex figura A B Q > , dr r 
£? APi ad pyfodna^ componitur ,©x .ratione fi- 
gjwasad paralielograip»»m , & ex ratione EQ, 
n dimi- 
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dimidiam EBj & pariter ex eodem fcholio, ratio 
cylindri ex paralfeIogranimo,]ifl Olidum ex figura 
circa FC, componitur ex ratione parallelogram- 
mi ad figuram, & exaratione dimidkfe BF, ad & O. 
Ergo & ratio /olidi ex figura A BD, circa AD, 
ad folidum ex figura ABD, drca FC, compo- 
netur ex ratione figura: adparallelogrammum , & 
parallelogrammi ad>figuram (qu£ {ppportio ex his 
compofita, eft squalitatis ) & ex proportionibus 
E 0> ad dimidiam B£, & huius dimidiae ad B O, 
{nempe ex ratione EO, ad OBj. Ergo folidum ex 
figura circa AD, ad folidum ex figura circa FC, erit 
vx EO, ad O B. Quoderat oftendendum • 

• . ~ :: r ,ir in. : • u >r' -* • > • .• 

• • * • * ‘ s 


-• A L I T E R. 

S Vper figura ABD, concipiatur cylindricus 
re^us fedus diagonaliter plaftotratifeunte per 
AD, & per H . Quoniam ex propofit io. fecun- 
di, tam truncus dexter eft ad folidum ex ABD, 
drca FC, quam truncus finifter ad folidum ex ea- 
dem figura drca AD, vt H B , ad circimifereii- 
dam circuli , cuius radius B£ # Ergo & truncus 
dexter erit ad folidum circa FC, vt truncusfiiri- 
fterad folidum circa AD. Quare & permutando, 
vt truncus dexter ad truncum finiftrum ) nempe 
ex propofit. i . huius. vt reciproce BO, ad OE, fic 
folidum ex figura circa FC; ad folidum ex eadem 
figura circa A D . Quod &c- . - :/ ;■% C13 o 

SCHO- 
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SGHOL1VM, 


• : I I|. 'll. 


* * ‘ • • * . • * • • fc ^ A r. I i *• 

Quam vero fxcundae fine fuperiores propo/itio- 
nes , & quam copiofi fintfrudus , quos ex ip fis colli- 
gere licet, in fequentibus patebit. Interea (it. 


COROLLARIVM I- 


H: 

' vr? 


r Quod fi ABD,t fit quaelibet ex infinitis para- 
bolis: folidum cxipfa circa F C, nempe annulus 
Aridus fecundum reditudinetn bafis,erit ad folidum 
ex eadem figura circa A O, nempe ad fu fu m para- 
bolicum, vt numerus parabolg audus vnitate ad nu- 
merum parabolae. Nem pe in prima parabola vt 2. ad 
1 . In fecunda vt 3 . ad 2. &c. 


COROLLARIVM II. - 

-huov o. -r. . H ,CA 

Sivero BCD, quodlibet infinitorum trilineo- 
rum rotetur primo circa BE, deinde circa CD: 
^folidum ex trilineocirca BE, ad folidum extrili- 
"neo circa C D , erit vt numerus trilinei vnitate au- 
dus ad vnitatem. >1. . 

COROLLARIVM III. 

- r . » 

/. • 4 

Verum fi femiparabola BDE, rotetur prius cir- 
ca CD, poftea circa BE, vt fiateonoidespara- 

bolicuin: 


A - 

. J 1 ' 


bolicuh^folidam circa : C D, ad folidtira cirtra 0 P, 
trit vtriiimehis parabolae ternario 
runi parabdlae vnitare aiichim . "Nempe fn jJrHfca pa- 
rabola vt 4; ad 2. tri fecunda vt 5 . ad j. In tertia vt 
15. ad 4. Scidt in infinitum.- Rationes fupradiOoruih 

cdrolhrriorithi dependerit ex fchuliji primae huius. 

r.j<| vr. c» »r: I CJ ni v ? . a»! ' o rr 

- : PROPOSITld "■ !i 

Cuiufcumque femipAraboU centrum prauitatis 

•i. T o\\^y i otl 1 



E Sco femipa- 
rabo! a ABC, 
cuius vertex B, & 
oporteat eius cen* 
trumgrauiratisre- ' ^ 
perire . 

BA, 

D, vt 

D A, vt numerus ‘ ; 
parabola vnitare 
■au&us ad nurne- ^ Ji K * )L f 1 

rum parabolae. Er- 
go ex fcholio 1. propofit. t. huius, D, cft centrum 
grauiratis parabolae, &confcquentcr centrum aequi- 
iltrij femiparabolse ABC, a ppenfe fecundum BA. 
Ergofiducatur DF, AC, parallelam ea erit cen- 
trum grauitaciyfemiparabolae . Pariter C A , fic fe- 

Ff cetur 
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ii6 DE INFINITIS PARABOLIS RTC. 
cecurin E, vc CE, fit ad EA, vt numerus pa- 
rabolae ternario audus, ad numerum parabolae vni- 
tate aadum. Ergo ex fcholio 2 . eiufdem propofit. E, 
erit centram aequilibri; fcmiparaboke acceptae fe- 
.cundumreditudinem AC. Ergo fi ducatur EL, 
B A, parallela, in ipfaerit, centrum grauitatis fe- 
miparabols . Sed & in DF. Ergo erit pundum 
H. Inuentumeftergocf turum grauitatis femipara- 
bol«. C^uod&c. 

PROPOSITIO VI. 

Si per centrum grauitatis cuiufcumque femiparaboU^ &ftr 
uertuem ducatur Irnea fecans baftm, H*c eam taliter ■ 
fecabit ut pars ad dumetmm ,jit ad reliquam 

ut duplus numerus parabola 'vmtate j , ; 

au Cius ad ternarium . ( n:. 1 : 

S int eadem, quae in antecedenti propofit. & fie 
duda B H K . Dico A K, efle ad K C , vc 
duplus numerus parabola? audus vnitate, ad terna- 
rium. V.g. in prima parabola vt 3* ad 3. In fecunda 
vt 5. ad 3. in tertia vt 7. ad 3. In quarta vt 9. ad 3. 
&fic in infinitum. Semiparabola? circumfcribatur 
parallelograramum AM, & EG, producatur vf- 
que ad L. Quoniam enim triangulum BHL, ad 
verticem fimile eft triangulo E H k ; ergo vt LH, 
ad HE, fic BL, feu A E, ad Ek. Sed LF^ 
eft ad H E, vt numerus parabola: vnitate aud^ 

ad 
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ad numerum parabola? . Ergo & A E, erit ad E k, 
vc numerus parabolx vnicate audus ad numerum 
parabolx. Sed A E, ex didis, erae ad totam EC, 
vt numerus parabolx vnitate audus ad numerum.* 
parabolx au&um ternario. Ergo A E, erit ad re- 
liquam kC, vt numerus parabole vnitate audus 
adternarium;& Ek, erit ad eandem KC, vtnu- 
merus parabolx ad ternarium . Ergo componendo 
ambas fimul A E, Ek/ erit Ak, ad kC, vt du- 
plus numerus parabolx vnitate audus ad ternarium. 
l - Quod erat o ftendendum. 

PROPOSITIO VII. 

-M . * • / i rA ■ Jft Hi Jlrnli > • J FI * * .* * 

Rejidul cuiufcumque femiparaboU f dempto ab e a tr Ungulo 
injeripto , centrum gr duitatis afstgnare . 



D Etermina- 
utmus & 

fuperiori propofi- 
tione , & in prx- 
fenti, & in aliqui-* 
bus ex fequenti- 
bus procede re per q 
modum proble- 
matis , ob eu itan- 
dam titulorum», 
longitudinem, & A 
prolixitatem, qux 
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11 S DE INFMmS PARABOLIS ETC. 
eft ir,eu:tabilis (i tales prc portiones proponantur, 
per modum Theorematis, Sit ergo quarcumque fe- 
miparabola, prima except3, A DC, in qua fir inferi- 
ptumtrianguJum ADC. Oportet reliquae figura» 
contenta» fub reda j&cmua AC> cencrumgraui- 

tatisaifignarc . ; <*« unoif «e 3 / 0 

Diuidatur C D, inpundis F, & F; in F, vc 
CF, fit dupla FD; in E, vero, vt CE, fit ad 
E D, vt numetus paraboJx ternario audus , ad nu- 
merum parabolx audura vnitate. Fiat deinde; ytnu- 
merus parabola vnitate minutus 5 ad numerum para- 
bolx vnirate audum fic FE> ad EG; & per G, 
ducatur p H k,, paralleja djametjQ AP> Fecans 
redam AC,'in H, curuim ih k, tk X R, latuspa- 
rallelogrammicircumiciupti in T. Pariter AD, fe- 
cettirin L, vt AL, fit dupla LD; &in M, vt AM, 
fit ad M*D» vt numerus parabolx audus vnitate, ad 
numerum parabolae; & fiat vt F E, ad E G* fic EM» 
ad MJS lj8lLp£ILS5> fucatur N : QJ> parallela D.C^ 
fecans GT, inpundo Q. Dico centrum 

griui tat is figurxprxdidx. Q^on|§menira CF, e fir 
du >la F D . Ergo ex fchpf! 1 , jtropofir»^* huius, F >, 
eri centrum xquilibrij/rriangali A^DQ, iuxta re-: 
d^m D C , appt nfi. feriter qupniam C E , eft aa* 
Ep» vr numerus parabolx audiis ternario, ad nUr 
mjruifi parabolx audum vnitate; ergo ex fchol. t,- 
eiij /d. p ropof. erit E, centrum xqiulibrij totius fe- 
fjfiparjbolx acceptx fccundnrfr.redicudinern DC. 
Cum ergo fadum fit F E, ad E G, vt nmuegjspai;^* 

. •. bolx 
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bolas vnitate minutus ad numerum parabolas vni. 
cate au&um ; & cum fit vt numerus parabolas vnitate 
minutus, ad numerum parabolas vn itate au&um, fic> 
exconuerfo fcholij primi propofit. %. primi libri, fi- 


gura contenta Irefta^&curua AC, ad triangulum 
AC R, Teii D AC* ifl Ergo vi! F E, ad EG, ncreci-. 
proce figura APCA, ad triangulum ADC. Ergo 
ex Archimede in pritn asquipond. ( qrem neceffceft 
ledtorem ad fequentiura intelligentiam peroptime 
callere.) erit G, centrum asqu i librij figuras A PC, 
acceptsefecundum DCvErgoin Gk, eriteentrum 
grau itatis prsedi&as figuras i Eodem modo ofiende- 
tur L,eflcccntrum?quilibrij trianguli ADC, fecun-' 
dum reduudinem A Dj & M, efie centrum asqui- 
librij femiparabola: fecundum eandem redticudi- 
nemj & N, eife centrum acquilibrij figurat. A 1 > C > ' 

iuxta 
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iuxra eandem rectitudinem, ac proinde in NP, e£ 
fe centrum grauitatis figurae A V C . Sed & in G JC 
Ergo in Q. Repertum eft er go,&c. Quod &c- 

SCHOLIVMI. 


Sed ex dictis poffumus deducere, cxccflum femi- 
parabolae fupra triangulum (ibi inferiptum, in nulla 
parabola eflTe parabolam eiufdem rationis cum tota* 
nifi in fola parabola quadratica. Quod enim fit ve- 
ra parabola in quadrat ica, probatur abAppollonicr 
primo Conic. prop. 4 6 . Quod vero in nulla alia fit» 
patet . Nam fi tali s elfet, eius centrum grauitatis ef- 
fet in linea fecante AC» bifariam , qu$ eflet eius- 
diameter. Sed KH, in qua eft eius centrum graui- 
tatis , in nulla alia parabola a quadratica fecat A C r 
bifariam. Ergo non erit vera parabola. Quod vero' 
kH, non fecet AC, bifariam , quilibet poterit ex- 
periri methodo , qua nos deinceps experiemur in 
parabola cubica . Experietur enim, quod quo magis 
progredimur verfus parabolas altiorum potefta- 
tum,eo magis linea. Gk, accedit ad C R, fed tali- 
ter vt(emper CG» fitmaior dimidia DG; quiafo- 
lum in triangulo A RC, CG, eft dimidia G D. 
Centra ergo squilibrij infinitarum figurarum APC,. 
continentur omnia mlinea, qu£ fit fexta pars DC» 
ordine quarta a D. 

Modus autem patefaciendi GT, in nulla para- 
bola a quadratica fecare A C> bifariam , & expe- 
riendi, 

— , •yDigf/cd by Gc 

. . 'mM . . A’-. .... - 


LIBER TERTIVS. 



riendi , qu? dicta funt, fequens eft in parabola cubi-' 
ca . Quoniam ex fchol.2. propofit. 2. huius,qualium 
CE, eft 6 , talium D E, eft 4. Ergo qualium CE, 
eft p, talium DE, erit*. Tota CD, 15. & DF, 
qu£ erat tertia pars DC, jj FE, 1 j & FC, 10. 
Cum autem parallelogrammum DR, fitfefquiter- 
tiumfemiparabol^j ipfaerit fefquialtera trianguli. 
Vndediuidendo, figura A PC, erit dimidia trian- 
guli ADCEt confequenter ex fupradictis, qua- 
rum FE, eft 15 talium EG, erit a. Sed talium DF, 
erat 5, & tota DC, 15. Ergo talium DG, erit 8, 
Sc C C, 7. Eodem modo procedemus in alijs para- 
bolis , in quibus (emperinueniemus GT, magis 
accedere ad R. C , vt dictum eft • Sed cum talis 
methodus inueniendi tale centrum aequilibri) 
non contineat aliquam determinatam progreflio- 

nem, ' 
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nem, ideo de tali methodo amplius verba non fa- 
cimus. Jl T 

r * w .* i 

S C H O L I V M II. 

< _ -r . ~'2 

Si quis verofcire cupiat in qua proppjrtione fece- 
tur kH, 2 tentrograiiitatjs figur? APC id ei li- 
cebit inuenire operando congruenter vt nos ftatim 
faciemus in par3bola cubica, in qua; Quoniam du- 
cta Sk, parallela DC,eft DA, ad As, vt cu- 
bus DC, ad cubum S k: cubus autem DC, quia 
DC, eft 337 f», & cubus. DG, feti Sk, 

quia DG,eft 8, vt dictum eft, eft jn.ErgoDA, 
ad AS, erit vt 3375. ad j 1 1. Ergoperconucr- 
dionem rationis, erit Ao,ad DS, feuad Gk, vt 
3375. ad 2863, Verum in triangulo $I>C, vt DC, 
ad CG, nempe vt 15. ad 7. fic AD, ad HG. 

Ergo qualium AD, eft 15, talium HG, erit 7. 

Ergo qualium AD, eft 3 375 ) talium GH, ciit 
1575. Sed talium erat tota Gk, iStfj.Ergocalium 
erit KH, 1288. Pariter quoniam qualium A M, 
eft 4, talium MD, eft 3* Ergo qualium AM, 
eft 1 a. talium M D, erit 9 • & tota A D, 2 1 . Sed 
talium & DL, cift 7. Ergo DL, erit 7. L M, a. 

M A, ia. in eadem menfura. Quoniam autem pa- 
rallelogrammum eft fefquitertium femi parabolae, 

& femiparabola fefquialtera trianguli , & APC, 
fubdupla trianguli, fi N,fit centrum $quilibrij APC, 
quarum L M, erit 2, talium M N> erit 4* Ergo re» 

liqua 
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liqua N A, erit 8, qualium tota D A, eft 1 1. Ergo 
qualium DA, efl: 3575, talium AN, erit 1283, 
cum quindecim vigefimisprimis. Sed talium A S , 
erat 512. Ergo talium reliqua S N, feu K Q , erit 
773, cum 1 5. vigefimisprimis. Talium autem erat 
tota kH, 1288. Ergo talium erit Q^H, 518, cum 
6 . vigefimisprimis . Eodem modo licet difcureie in 
reliquis. Sed cum non contineant aliquam feriem, 
ideo omittuntur. 


Gg PRO- 
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PROPOSITIO VHL 

Qtmlibet 'infinitorum trtlmeorum centrum 
grauitatis repertre .. 

j ~ - ■ • • 

E Sto quodlibet tfilineum BMC, cuius opor- 
teat centrum grauitatis reperirc . Sit ei circum- 
fcriptumparalJclogrammum A M, & BM, ficdiui- 
daturin N, vt BN, fit ad NM, vi numerus para- 
bola: vnitatean&us ad vnitatem. Ergo N, erit cen- 
trum aequilibri j ttlHriei accepti fecundum BM, ex 
fchol.i.propofit. 2 . huius . Ducatur NOP, paral- 
lela B A . Ergo in ipfa erit centrum grauitatis trili- 
nei BMC. Diameter B A, femiparabol* diuida- 
tur bifariam in Q , & in D , vt B D , fit ad D A , vt 
numerus parabolas vnitate au&us ad numerum pa- 
rabolas. Deinde fiat vtvnitas ad numerum parabo- 
la:, fic DQ, ad QR, &per R, ducatur RGT, pa- 
rallela AC, fecans N P, in G. Dico G, effe cen- 
trum grauitatis trilinei B M C . Quoniam enim 
eft centrum acquilibrij parallelogrammi AM, acce- 
pti fecundum AB,& D , eft centrum asquilibrij 
fcmiparabolae ABC, ex fchol. i. fecunda: huius,& 
DQ^ad QjC fa&aeft vt vnitas ad numerum parabo- 
la ; nempe reciproce vttrihneum BMC, ad ferai- 
parabolam ABC. Ergo R , erit centrum asquili- 
bjij trilinei BMC. Ergo in R T, erit centrum gra- 
uitatis talis trilinei . Sed & in N P . Ergo in pun- 

do 
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G. Repertum eft ergo centrum grauitatis prae- 
didi trilinei . Quod erat faciendum . 

SCHOLIVM, 

% 

Ex didis facile 
poflumus deduce- 
re , centrum x- 
quijibrij trilinei 
B M C, accepti fe- 
cundum AB, feu 
C M, fic fecare v. 
g. CM, in T, vt 
C T , fit ad T M , 
vt triplus numerus 
parabolas vn itate 
audus, ad nume- 
rum parabolas vnitate audum . Quoniam enim BD, 
eft ad DA, vt numerus parabolae vnitate audus ad 
numerum parabolas 5 nempe vt duplus numerus pa- 
rabolas binario audus , ad duplum numerum para- 
bolas. Ergo qualium BA, eft quadruplus numerus 
parabolas binario audus, & talium AD, duplus nu- 
merus parabola , & BQ^ feu AQ^ duplus nume- 
rus vnitate audus, DQ^erit vnitas. Sed cum qua- 
lium DQ^eftvnitas talium QR, fic numerus pa- 
rabola? i Ergo talium reliqua BR, erit numerus pa- 
rabolg vnitate audus, & AR, triplus numerus pa- 
rabols vnitate audus . A R , ergo erit ad R B , feu 

Gg 2 C T, ad 
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C r, ad TM, vt triplus numerus parabolj vnitatc 
au&us, ad numerum parabol? vnitate au&um . Ex 
quibus poteft eflfe corollarium quartum ad propofit. 
4» huius, quod Gtrilineum BMC, roretur prius cir- 
ca AC, poftea circa BM: folidum ex trilmeo circa 
AC, erit ad folidum ex trilineo BMC, circa BM, 
vt triplus numerus parabol? vnirate auctus, ad nu- 
merum parabol? vnicate auctum. V.g. in primo trili. 
neo vt 4. ad 2. In fecundo vt7« ad 3. In teitio vt 10. 
ad 4. & ficin infinitum . 

« PROPOSITIO IX. ' 

St per centrum grauitatis cuiuslibet trihnei , & per aierti - 
cem ipjius ducatur Ime a fecum bafim . Haec eam tali - 
; texfecabity 'Z/t pars ad curuamftt ad reliquam 
ad diametrum vt triplus humerus trihnei 
ad numerum trilinei auSlum 
binario 4 - 

E Sto trilineum vtin antecedenti propofirione, 
& per B, & G, ducatur B G V, fecans bafim 
M C, in V. Dico C V, eflead V M, vt triplu s nu- 
merus trilinei , ad numerum trilinei binario au &um. 
Nempe in primo vt 3. ad 3. In fecundo vt 6. ad 4. In 
tertio vt 9 » ad 5. & ficin infinitum . Quoniam enim 
triangulum BRG, ad vemcem rft/imile triangulo 
TGV. Ergo BR, fcu Mt, erit ad TV, vt RG, 
ad G T i feu vt B N , ad NM; nempe vt numerus 

para- 
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vnitate au&us , T V , erit vnitas . Ergo reliqua 
CV, erit triplus numerus trilinei , & M V, erit 
numerus trilinei binario au&us . Quod erat often- 
dendum_. . 

COROLLARIVM- 

Ergo intrilineoquadratico,CV, erit fefquial- 
tera VM. Ex quibus conftat , propofitionem 2*, 
Lucae Valeri j lib.$.de cent. graui : fol.in qua hoc 
demonftrat, cflenoftrx corollarium; ficutieft co- 
rollarium piacfentis, & 6. huius propofitio 13- Ar- 
chimedis 1 • jEquipon. & omnium illorum } qui pro- 
bant centrum grauitatis trianguli efle in linea , quae 
dutfa a vertice fecatbafim bifariam. 

PRO- 
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h PjloposiTio X. 


FruBt cmtifcumque paraboU contentf duabus /meis bafi 
'V I par alie It s y centrum gf mtatis ajitgnare . 

* I " / > 

' / 

A o B 


mina 


E Sto qualibet parabola ABC, inquafitdufta 
H k , bafi parallela . Oporteat afngnare cen- 
trum grauiratis frufti AHKC. Secetur BE, in 
Qc vt BQ, fit ad QJE, vt numerus parabolae vni- 
tare auctus ad numerum parabolae; in tali ratione di- 
uidantur DE, in P, & BD, in S; deinde fu- 

P er 
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per bafi AC, & circa diametrum DE, conci- 
piatur parabola ADC, elufdem gradus cum ABC; 
fiatquevt BD, ad DJ? ? .fic SD, ad QR, au- 
ferrendam a Q S , incipiendo a Qj deinde fiat vt 
AO, quse fit differenti* inter A E, HD, ad HD, 
fic SR, ad RJ. Tandem ratio A E, ad HD, 
continuetur in tot remvnos, vt numerus eorum ex- 
cedac vnitate numerum parabolae^ fit L, vltimus 
terminus; TP, autem fic fecetur in V, vt PV, 
fic ad V T, vt L, ad reliquas proportionales. Dico 
V, efle centrum grauitatis, frufti AHkC. Quo- 
niam enim BE, diuifafuitin Q, vt BQ, fit ad 
QE, vt numerus parabolse vnitate au&us, ad nu 
merum parabola . Ergo ex fchol.i .propofit.i.hu- 
ius, Q, erit centrum grauitatis parabola ABC» 
Eodem modo patebit S, & P, efie centra graui- 
tatis parabolarum HBK, ADC. Verum quo- 
niam eadem pars eft tota EQ, totius EB,,ficuti 
pars EP, partis E D; ergo & reliqua PQ,erit 
eadem pars reliquae DB, ficuti tota EQ, totius 
EB. Sed & qualis pars erit EQ, ipfius EB, ta- 
lis pars eft etiam DS, eiufdem DB- Ergo duae 
PQ, DS, erunt squales. At quoniam ex prop. 
4* lib. primi, vt BE, ad E D, fic parabola ABC, 
ad parabolam ADC. Ergo& diuidendo, vt BD, 
ad DE, fic ABC D, ad parabolam ADC. Sed 
vt BD, ad DE, ficexconftrucfcione, SD, feu 
ei squalis P Q^, ad Q R . Ergo & vt P Q^, ad 
QJl, fic reciproce figura ABCP, ad parabolam 

ADC. 
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ADC. Sed, ex didis, Q, eft centrum grauitatis 
totius parabola? ABC, P, parabola? A DC. Er- 
go ex Archimede, R (vbicumque cadat) erit cen- 
trum grauitatis figura? ABCD. Pariter quoniam 
expropofit.5. lib.i.diuidendo, vt AO, ad HD, 
fic Tegmenta AH D, DkC, ad parabolam H Bk; 
& Tupra Ta&um eft vt A O, ad H D, fic S R, ad 
RT. Ergo vt SR, ad RT, fic reciproce Tegmen- 
ta A H D, D k C, ad parabolam H B K. At R, eft 
centrum figura? ABCD, S, parabola? HB k. Ergo 
cx Archimede, T,eric centrum Tegmentorum AHD, 
DKC, fimuITumptorum. At quoniam ex corollar. 

pre- 
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propofit. 8. lib. prim. talia fegmenta funt ad para- 
bolam ADc, vt vlcima proportionalium inuenta 
L, adfummam reliquarum j&vt talis proportiona- 
lis ad talem fummam fic fa<fta eft P V , ad V T . Er- 
* go vc P V, ad V T , fic talia fegmenta ad ADC. 
Ergo conuertendo, erit reciproce vt T V, ad VP, 
fic parabola A D C , ad fegmenta A H D , D k C. 
Verum T, eft centrum fegmentorum ; P, parabo- 
la: ADC. Ergo V, erit centrum totius frufti 
AHKC. ' ' 

V' Jk 

/ ■- ' 

SCHOL1VM I. 

Ex fqpradi&a noftra methodo vrtiuerfali inue- 
niendiucentrum grauitatis omnium fegmentorum 
parabolarum incluforum inter duas lineaS bafi pa- 
rallelas, poteft deduci id, quod particulariter Ar- 
chim. lib. r.y£quip. propofit. 15. &alij oftendunt. 
Nempe V, centrum grauitatis trapezij AHkC, cu- 
ius oppofita latera AC, Hk, funt parallela fic di- 
uidere T P, mediam tertiam partem D F, vt TV, 
fitad VP, vt A F, ad HD: & vt dupla A E , cum 
HD, ad duplam HD, cum A E, fic DV, ad VE. 
Quod vero res fic fe habeat ftatim patebit. Quo- 
niam enim in trapezio, PE, eft tertia pars DE, 
quia ADC, eft triangulum, & QP, ex oftenfis, 
aquatur S D, qua: eft tertia pars BD, & BS, eft 
dua: tertia partes eiufdcm BDj ergo SQ^, aqua- 
lis DP, erit dua: tertia: partes DE. Cum ve- 

Hh ro 
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ro Qjl, fit tertia pars eiufdem DE fquiafa&um 
cftvt BD, ad DE, /ic S D, tertiapars BD, ad 
QRJ. Ergo SR, erit tertia pars DE. Item cum 
fa&um fit vt A O, ad H D, nempe vt E D, ad D B, 
fic SR, nempe tertia pars DE, ad RT. ErgoRT, 
erit tertia pars B D; nempe squalis SD. Tuncpun- 
ftum R, velcaditin D, vel fuprajVel infra, fedfem- 
perfupra T,vt clare patet. Si cadit in D (Quod 
tunc Accidit quando pun&um D> fecat bifariam.. 
BE) cum TR, a:quetur SD; erit T D, tertiapars 
E>E. Si vero cadit fupra ( quod accidit quando E D f 
maior D B ) quoniam T R, eft aequalis SD^com- 

muni 
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fihani ablata RD,(fupponicurenim R, fupra D, li- 
cet fcultor non erpr^Uerit} remanet S R, tertia pars 
£> E, aequalis DT. Si vero tandem R, cadit inter 
T, D,( nempe quando BP, cll maior D E) .Tunc, 
quoniam T R, aequatur SD; commUni addita DR. 
*Ergo TD, xquabitur S Ri nempe tertix parti D E. 
Patet ergo femper DT, e fle tertiam partem D E: 
fed etiam, per noftram regulam, T P, qux efl: ter- 
tia pars DEjTic diurditurin A, vt TV, fitad VP, 
Vt A E, ad H D. Ergo ftatim admodum, quo fa- 
cit Archimedes , concludemus efle DV, ad V E, vt 
dupla A E , cum H D, ad duplam H D, cum A E* 
Quare &c. 

/ 

SCHOLIVM II/ 

" ** I 

Sed ex fliperioribus propofitionibus quam pluri- 
ma poflumus aflignare . Nam primo circum fer iptcf 
feg nento AHk G, parallelogrammo GC, reuo- 
lutoque hoccumfegmento vel circa AC, vel circi 
Hkj poflumus aflignare rationem cylindri ex GC, 
adfolidum ex fegmento AHkC, reuoluto vel circa 
AC, vclcirca HK. Nam exconuerfofecundx par- 
tis propo£t.8.p. habemus rationem parallelogram- 
mi adifegriientum;& ex hac habemus rationem D V, 
ad V E , & confcquenter dimidix D E * ad alterum 
traitfipfarum DV, VE, Exquibjsrationibuscom- 
ponitur,exfchotprim. propofit. i. huius, rafiocy- 
lindri ex GC, ad alterutrum folidorum rotundorum 
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ex Tegmento circa AC, vel Hk. 

Ratioergo cylindri ex GC, ad alterutrum Toli- 
dornm ex A H k C , fine circa A C , fiue circa_, 
Hk, componeturex ratione dimidia? DE, ad al- 
terutram ipfarum D V, V E , & ex ratione magni- 
tudinis, quae ad A E, HD, & ceteras tot propor- 
tionales quorus eft numerus parabola? Te habeat vt 
numerus parabola? vnirate au&us ad numerum-. 
par..bo!a? , ad A E , H D , & caeteras tot pro- 
portionales quotus efc numerus parabola: vnitate 
auftus . 

Quod fi AhKC, fit primum Tegmentum, 

nempe 
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nempe trapezium ordinarium. Erit cylindrus er 
GC, ad alterutrum folidorum ex trapezio , vt qua- 
dratum A E , fimulcumre&angulo A E, H D, ad 
re&angulum AE, HD, vna cum tertia parte qua- 
drati vel A E, vel HD, circa quam fit reuolutio, 
& cum fubfefquialtero quadrati A E, vel H D, cir- 
ca quam non fit reuolutio . Quod fic patebit . Nam 
ratio cylindri ex G C , ad (olidum ex trapezio v. g.' 
circa A C, ccmponiturex rationeduplae AE, ad 
AE, HD, ex 8. pri. huius, & cx ratione, dimidiE 
DE, ad EV. Verum, vt dimidia DE, ad EV, 
fic fefquialtera AE, cum fefquia Itera H D, ad 
duplam H D, cum AE. (Cumenimexfchol. an- 
teced, fitvt DV, ad VE, fic dupla A E, cum 
H D, ad duplam HD, cum A F, Ergo & com- 
ponendo, eritvttripla A£, cum tripla HD,ad 
duplam H D, cum AE, fic DE, ad EV. Et 
antecedentium djmidia. Ergo vt fefquialtera A E, 
cum fefquialtera HD, adduplam HD, cum A E, 
fic dimidia DE, ad EV.J Ergo ratio cylindri ad 
fohdum ex trapezio circa AC, componetur quo- 
que ex rationibus dupla? Ae, ad AE, HD, & 
fefquialterat compofitae ex AE, HD, ad duplain 
HD, cum AE, Sed ex iftis rationibus componitur 
quoque latio re&anguli fub dupla A E, in illam 
fefquialceram ; nempe re&anguli ei aequalis , fub 
A E, in triplam AH, & in triplam H D-, adredton- 
gulum fub compofita ex A E, HD, in duplam HD, 
&in AE, Ergo cylindrus erit ad illud folidum vt 
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re&angulum fub A E, in triplam AE^ & in tri-. 
piam H D^ nempe vt triplum quadrarum AEjctim 
triplore&angulo A E, HD , ad re&angulum fub; 
compoficaex A E, HD* in duplam HD, cum 
A E,- nempe ad triplum re&angujum A E , HD, 
cum duplo quadrato H D , & cumquadrato A E.- 
Ergo & cylindrus erit ad folidum vr terti» partes 
horum planorum ad inuicemj nempe vt quadratum’ 
A E, cumre&angulo A E, HD, adre&angulum 
A E, H D, cum tertia parte quadrati A E, & cum 
tertia parte duorum quadratorum HD ( nempe' 
cum fu bfcfquialtero quadrati HD. ) Eodem mo- 
do oftendetur cylindrum effe ad folidum ex trape-- 
zio circa H k, in pr»fata ratione. a 

Secundo fi concipiamus tam fuper parallelo»- 
grammo j quam fuper fegmento cylindricos re&os 
aquealcosfedos plandtranfeunteper ac, & per 
latus oppofituin ipfi GF$ habebimus cubationent 
vtrorumque truncorum r Nam ex fchol. s-propo-- 
fic. 10 fec. huius, prifma* quod eft dimidium cylin- 
drici fuper paralfelograntmo > eft ad alterutrum., 
truncorum cylindrici fuper fegmento , vt cylindrus 
ex paralklogrammo GCV circa Ac, vel GF y 
ad alterutrum folidorum ex fegmento circa A C, 
vel GF. 

Tertio ex propofit.4. huius, habemus rationem 
folidi ex fegmento circa H KT, ad folidum ex eodem 
fegmento circa Ac. Imo particularius in trape- 
zio habemus, quod folidum ex trapezio A H k CV 

circa 


Digitized by Google 


L 7 BBK TERTIM. 247 
circa HjK , ad folidum ex eodem trapezio circa 
AC, erit vt dupla A E, cum HD, ad duplam 
HD,cumAE. t j. 

• 1 

SCHOLIVM III. 

• •• • #* 

Segmenti ah K C, inuentumeft V, centrum 
grauitatis modo explicato, vt fimul explicaremus 
ca , qua; explicata funt j exterum tale centrum com- 
pendiofius poteft reperiri , inueniendo, vt fa&um 
eft, S, & G, centra grauitatis parabolarum Afic, 
H Bk: deinde rationem a E, a d HD, continuando 
in tot terminos, vt numerus eorum excedat nume- 
rum parabola; binatio , adeo vt vltimus minimus 
terminus fit L: tandem faciendo irrexcefljs A E J f'u_ 1 
pra L, ad L, fi c S ad Q_V . V , enim erit cen- 
trum quxfitum. Nam vt exceflus A E, f U p ra L, ad 
Ly nempe ex fchol. 2. propo/it.3. Iib. prim. diuiden- 
do,vt Tegmentum A HkC, ad Hfik, fic reciproce 
S Q, ad Q V. ErgoexArchim. V, eft centrum qu*- 
Titum. 

• • • 1 

PROPOSITIO XI. 

; * 

Segmenti cuiufcumque femrparabola contenti duabus lineis 
bajt parallelis , centrum aquihbrij in bap 
a/signare . 

^ • 

PRO- 
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E Sto quodlibet Tegmentum cuiufcumque Terni- 
parabole ABC D , adeo vt BC, Ad, fine 
bafi parallelae ; B A, fi t diameter Tegmenti , & A D, 
fit maior BC. Opoitet in aD, reperire centrum 
aequilibri) Tegmenti ABC D. Compleatur Terni pa- 
rabola a EX), &tam DA, quam C B, diuidantur 
in E, & G, vt tam DF, ad Fa, quam C G , ad 
GB, fint vt numerus parabol e ternario auctus ad 
numerum parabola? au&um vnitate ; & per pun&um 
G, ducatur GH, parallela EAj ratio DA, ad BC, 
continuetur in tot terminos, vt numerus eorum ex- 
cedat numerum parabole binario, & fit vicimus ter- 
minus L; & fiat vt differentia inter DA, & L , ad 
L, fic HF, ad FO. Dico O, effe centrum aequi- 
libri j Tegmenti abCD, accepti Tccundum A P$ 
feu effe centrum grauiratis duplicati Tegmenti 
AB£D , ad partem . ri Quoniam enim > ,tam 
P A, quam BC, Te&aTunt in pun&is F, p, fic 
vttam.p^ ad Fa, quam CG , ad 

ternario au<%US. p a “ 

raboiae vnitate au$um ; ergo ex lcbol.2. proppfit. 2. 
huius, F, & G, erunt centra aquilibrij Temipara- 
bolarumAED, BEC. Ergo & H, erit centrum 
aquilibrij Temiparabolae BEC: idem enim eftfi- 
ue fufpcndatur ex G, fiue exH. Verum quoniam 
expropofit. 5. primi, Temiparabola aED, eftad Te- 
miparabolam BEC, vtpotcftas aD, vnogradual- 
dor poteftate parabola , ad fimilem poteftatem B; 
nempe, vt aD, ad L. Ergo Scdiuidendo, erit ex- 

ceffus 
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ceflusTDA ) fupra L, feu HF, ad FO, reciproce vt 
Tegiitffitum a&CDj ad Temlparabolam BEC. 
Quare ex Archimede s O, erit centrum aequilibri/ 
Tegmenti ABCD. Quod erat oftendendum. 


Si quis vero cupiat inuenire centrum grauitatis 
Tegmenti A B C D; per propofit. anteced. inueniat 
M, centrum a?quihbrij Tegmenti accepti Tecundum 
B A; &perpun&a M, & O, a&is MP a ON> pa- 
rallelis AD, E A , se decubantibus in Q^Patet Q> 
effe centrum grauitatis Tegmenti . 

6 5 li SCHO- 



»:kjo DE INFINITIS PARABOLIS EIC. 

SCHOLIVMH 

# /- • . * ; 

Sed etiam in hac propofitione* exfuperius didis,' 
rria faciliter poflumus afTignare . Nam fcgmento 
circumfer '\pto paralJelogrammo AR$ & reuoluto 
ipfocumfcginento.fmccirca BA, (iuccirca R D : 
habebimus rationem cylindri ex parallelogrammo 
ad alterutrum folidorum ex Tegmento . Nam ex pro- 
pofit. 8. p. habemus rationem parallelogrammi AR, 
ad ipfum Tegmentum. Quae autem fit talis ratio , re- 
colenti fchol.2.anteccd propoiit- patebit. 

Secundo, (i tam fuper parallelogrammo, quam fu- 
perfegmcntoconcipiamus cylindricos redos jeque- 
altosfe&os diagonal iter plano tranfeunteper a B, 
& per latus oppofitum DR: habebimus cubatio- 
nem amborum truncorum cylindrici fuper Tegmen- 
to. Ratio autem huius aflerti recolenti fuperiora 
Eicileinnotefcet. 

Tertio dabitur ratio folidi rotundi ex Tegmento 
reuoluto circa R D, ad folidum ex eodem Tegmento 
reuoluto circa BA. ■ i 


fV ^ 1 ' 'i ' t' : 

PRO- 
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PROPOSITIO XII. 

<’ .i 

Qtiushbet trape%jj centrum tqmlibrij imtcmre 
in dimetro . 



s 


It quodlibet ex 
infinitis trili- 
neis , cuius trape- 
zium refe&umDE, 
bafi AC, paralle- 
la, fi c ADEC ; & i 
oporteat huiufmo- 
di trapezij cetrum 
aequilibrij in dia- 
metro E C, reperi- 
rc* Super bafi AC, 

& circa diametrum 
E C , concipiatur 
trilineum AEC, 
eiufdem generis 
cum ABC; diui- 
daturque BC, in '•* i 

F, EC, in G, & B‘E, in H, fic vt BF, ad 
F Cr B , H,'ad HE; & EG, ad GC, fint vt nume- 
rus trilinei vnitate auftus , ad vnitatem . Ergo ex 
fchol.2- propofit.z buiusjF , G, & H, erunt centra 
Squilibrijtrilincoru.n ABC, DBE, AEC, fecun- 
dum BC. Poftea fiat vt BE, ad EC, fic HE,ad 
: i-" Ji 2 FK, 


i 
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F K, auferrendamab FH, incipiendo ab F. Dein- 
de fiat vt A L, exceflus A C, fupra DE, ad DE, 
fic H k, ad F M . T andem MG,fic fecetur in N , 
vbicumque cadat pun&um N, vt GN> fit ad NM, 
vttot continue proportionales in ratione CB, ad 
B E, quotus eft numerus parabolx vn itate au&us, 
prima maiori excepta > nempe CB, adipfam CB. 
Dico pundtum N, efle centrum qua; fi tum. Huius 
afterti demonftratio eft fere eadem cumdemonftra- 
tione propofit. io. huius. Nam eodem modo de- 
monftrabimus GF, EH, tequalesefle. Jtem quo- 
niam F, eft centrum crquilibrij totius trilinei ABC, 
& G, partis eius ,• nempe trilinei ABC, &fa<ftum 
eftvt BE, ad ECj nempe diuidendo, ex propofit. 
4. lib. i . vt A B E, ad A E C, fic H E, feu ei arqua- 
lis G F, reciproce, ad Fk,- ergo k, erit centrum se- 
quilibrij figurae A BE. Pariter quoniam ta&um eft 
vt A L, ad DE3 nempecxpropoiic.6. prim.lib di 
uidendo,vt A DE, ad BDE, fic reciproce Hk, 
ad k M j ergo M, erit centrum a:quilibrij figurx 
A D E . T andem , quoniam fadhim eft vt totconti- 
nueproportionales in ratione CB, ad BE( ipfa 
CB, excepta) quarum numerus excedat numerum 
trilinei vnitate , ad ipfam C B; nempe ex corol. pro- 
pofit. 9 lib pri. vt A D E , ad A E C , fic G N , ad 
N M ; ergo N , erit centrum a?quilibrij trapezij 
ADEC;& coniequentergrauitatis eiufdem trapezij 
duplicati ad parces C E . Quod erat oftenden- 
dum_,. 

SCHO- 
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Cum in ferie 
infinitorum trape- 
ziorum fit primum 
trapezium , quod 
cft idem cum dimi- 
dio primi Tegmen- 
ti parabolici pro* 
pofit. 10. huius ; & 
cum ha? methodi 
inuenicndi centra 
grauitatis, Tcu ae- 
quilibri; primi tra- 
pezij , & primi ’ 

Tegmenti parabo- 
lici conueniant, ac 
fint vnum,&idcm, * 
vt experienti v- 
trafque methodos patebit ; Tequitur,quodcumin 
fchol. i.propofit. lo.oftenTumlitmethodumillam 
conutnire cum methodo Archimedis , & aliorum, 
qui reperierunt centrum grauitatis trapezij, etiam 
prceTensCum illaconueniat. 


SCHOLI VM II-. 

Sed etiam trapezij ADEC, licet centrum aequi- 

librij 
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2 j 4 &E INFINITIS PARABOLIS ETC. 
librij tompendiofius reperirc . Inuentis enim H, & 
F, centris trilineorura A B C , % D B I* , & ratione 
CB, ad BE, conrinuata in tot terminos vc nume- 
rus eorum excedat numerum trilinei binario , fitque 
'musterminus CGj fi fiat vt exceftiis CB,fu- 
CG, nempe BG, ad GC, fic HF, ad FN. 
N, centrum q- xTitum . Eft enim cx fchol. 
&: i.propofit. 3 - lib- prim. diuidendo ADEC, 
RDE, vt BG, ad GC j nempe reciproci 
HF, ad FN. _ . 

\i \ _ i i ' 

Tri^ autem, quatdiximiKin fuperioribus propo- 

(irionibus -deduci ex praedicis, deducentur etiam in 
ha F . Nam prirrr^ fi trapezio ADBC , intelliga- 
mi/s circumfcribi parallelagrammum OC, quod 
cum trapezio voluatur fiue circa Ac, fiue circa 
DE, habebimus rationem cylindri cx parallelo- 
grammo, ad folidum ex trapezio. Nam expropo- 
fic. 9 . j>ri lib- habemus rationem talis parallelogram- 
miad trapezium . 

Ratio ergo cylindri ex OC, ad folidum cx tra- 
pezio reuoluco fiue circa Ca, fiuecirca OE,erit 
eadem cum ratione re&anguli contenti fub dimidia 
E C, & fub tot C B , quotus eft numerus trilinei 
vnitateau&us , ad re&angulum fub altera ipfarum 
EN, NC, fecundum quod fit reuolutio, & fub 
CB, BE, &caeteris.totproportionalibus, quotus 

eft 
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eft numerus triiinei vnicate au&us. 

Deducitpr fecundo , quodfi tam fupefparallfelo. 
granimo, quarti 1 fiiper trapezio intelligfantur cylin- 
drici aquealtife&i diagonaliter plano tranfeunto 
per aC,& per latus oppofitum ipfi DE, habebimus 
cubationes.Vrforumque truncorum cylindrici fuper 
trapezio. 

Deducitur tertio dari rationem folidi rotundi ex 
trapezio circa AC, ad folidum rotundum ex ecdcm 
trapezio circa DE, 

• » r i / ; 

PROPOSITIO XIII. 

' T rn^ezjj cuiufcumque, centrum zquthbrij m 
ba{t afsignare . 

* ^ * t 

E Sto trapezium quodcum que ABCDj & o- 
porteat eius centrum arquilibrjj in bafi A D, 
reperire. Compleatur trilineum AED, cuius ip- 
fum efi trapezium j & tam A D , quam B C , fic 
diuidantur in F, & G, vt tam AF, ad FD, 
quam B G , ad GC, fit vt triplus numerus triiinei 
vnitate au&us , ad numerum triiinei vnitate au&um. 
Ergo ex fchol. propofit. 8/huius: tam F, quam G, 
erunt centra acquilibrijtrilineorum BEC, AED: 
& fi ipfi CG, fiatatqualis DHj etiam H, erit cen- 
trum atquilibrij triiinei BEC, appenfi fecundum 
A D . Ratio D E, ad E C , continuetur in tot ter- 
minos vt numerus eorum excedat numerum triiinei 

binarioj 
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255 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
binario j fitque yltimus miminus terminus k . .Ergo 
crilineum A E D, erit ad trilineum BEQex fchol- 
2. propofit. j.lib. pri. vt DE, ad K. Et diuiden- 
do, erit trapezium ABCD, ad trilineum BEC, vt 
cxccifus DE, fupra K,ad k. Fiat ergo vt exceifus 
D E , fupra k, ad k , fic H F, ad FL. Dico pun- 
fl-um L, effe centrum sequilibrij trapezij fecundum 
AD, appenfi . Quod facile patet, quia cum F, & 
H, fint centra crquilibrij trilineorum AED, BEC, 
& fa&um fit reciproce, vtexcdfus DE, fupra k, ad 
k, nempe vt A B C D, ad B E C , fle H F, ad F L. 
Ergo L, eritrequifitumcenttum. Quod erat inue- 
niendum-,. 

SCHOLIVM I- 

Si ergo perpun&um L, ducatur L.O, parallela 
DE, & per propofit. anteced. inveniatur M, cen- 
trum aequilibrii trapcz'j appenli fecundum CD, 6t 
ducatur MN, parallela AQ:N, erit centrum gta~ 
uitatis prsedi^i trapez ; j. 

Item fi trapezio circumferibatur parallelogram- 
mum PD, quod cum ipfo reuoluatur circa C D , 
feu circa PA* ex dicflis patet primo dari rationem 
cylindri ex PD» ad alterutrum folidorum ex trape- 
zio fiue circa C D, fiue circa PA. • 

Patet fecundo dari cubationes truncorum cylin- 
drici fuper trapezio refe&i plano tranfeunte per 

CD, &perlatu$oppoficuin ipG A P A. 
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nim 


Patet tertio dari rationem folidieitrapczio circa 
D C, ad folidum ex trapezio cirea P A 

V • V. . . « t • . . 

PROPOSITIO XIV. 

^Minoris portionis cuiu/cumque parabola refeSia linea 
diametro parallela , centrum aquiltbrij iit 
. : baji signare . u v 

E Stoquatlibet femiparabola DBC, cuius mi- 
inorportiofic KHC*adeovt Hk, fitdiai 
metro BD, parallela, & oporteat portionis kHC, 
centrum atquilibrij in bafi kC, repcrire, hoc eft 
centrum grauitatis portionis pridi&a duplicata; ad 

K k partes 




2 fg de infinitis parabolis eic. 

partes kC. Semiparabolx circumfcribatur paral- 
lelogrammuhi DE; & K H , producatur vfque 
ad G; & diuWatur K C, bifariamin L; &expro- 
pofit. i 2. huius, inucniatur M, centrum xquilibrij 
trapezij G H C E; & fiat C N, xqualis E M . Du- 
catur HA, parallela DC, &Eac v*t differentia in- 
ter tot EB, quotus, cft numerus parabola vnitate 
au&us , & inter E B , B G , & exteras %cpt continue 
proportionales in harum ratione quotus eft nume- 
rus parabola: vnitate au&us, ad has continue pro- 
portionales, ; fic NL, ad LO* Dico O, elfe ce n- 
trum acquiJibrij portionj$ H k C* Cum enim L,fit 
centrum xoiiilibri; parallelo gram mi k E, & N, tra- 
pezij H G'E C ; & cum factum (?t N L , ad L O, vt 
exceifustot EB, quotus eft numerus parabola: vni- 
tatteau&usfupra.EB, BG, & exteras tot propor- 
tionales quoefunt ipfae , ad eafdem proportionales ; 
nempe ex fecunda parte propofit. 9. lib pri conuer- 
tendo , -& dilidendo , fic reciproce H k C , ad 
HGEC. firgb ex Archim. O, erit centrum qur- 

fitppi. Qaod&c 


s 


C H O L I V M I. 


Verum cum indigeamus, prodicendis in fequen- 
ti libro, centris xquilibrij talis portionis, & aliorum 
Tegmentorum in parabola quadratica ; particularius 
pxplicabimusin ipfa <St nunc , & in fequentibus , re- 
gulas vniuerfalesdnucniendi talia centra aequilibri), 

m 
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In parabola ergo quadratica pun&um , quod eft' 
centrum, eftin bafi K C, portionis , prius fe&a bi- * 
fariamin L, & in N, fecundum centrum grauitat»' 
exceflus parallelogrammi GC, fupra portionem,; 
ineopun<5to,inquo Lk, ficdiuiditur, vt NL, fit 
ad NO, vt exceflus triplas C D, fupra C D, Dk, 
& harum tertiam minorem continui proportiona- 
lem, ad hastres continue proportionales, 

:J :i .'•..‘i . > . 


SCHOLIVM II. 

: : f >; . »:>. r ■ : • ; .i . , . 

Si vero portioni circumfer ibatur paratlelogranv 
mum k A, tria colligentur . Primum eft ratio cy- 

Kk a lindri 
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DE INFINITIS PAR4B0US ETC. 
lindriex kA, ad folidum rotundum ex portione, fi- 
ue reuoluantur circa H k , fiupjcirca A£. Hxcau- 
tem eadem erit cum ratione r&3 atiguli fpb k L , & 
fubcom polita ex CD, Dk , & csteristpt continue 
proportionalibus quotus eft numerus parabolae , ac- 
cepta fecundum numerum parabol? vmtjtte au&um, 
ad rc&angulum contentum vel fub kO, ve^ fub 
OC, fecundum quod fit reuolutio fiue circa Hk, 
fiuecirca AC, & fub compofita ex i jfdem propor- 
tionalibus, fed fic acceptis, vt CD, accipiatur fe. 
eundum nuineri/m parabolae $ Dk, fecundum nu- 
merum par bqflae vnitate miniitum ; tertia propor- 
tionalis, fe< u^dum numerum binario mi- . 


imo ex fcholioeiufdem particularius colligitur in 
parabola quadracica , eife dylindrum ad illud foli- r 
dum rotundum, vt re&angulum contentum fub K L, 
vel LC, & fub compofita ex CD, D k , adre&an- 
gulum contentum fub kO, vel OC, &fubc©mpo- 
fica exdimidijs CD, D k * & ex fexta parte k C. 

Secundum quod colligitur eft , quod fi fuper por-; 
tione concipiatur cylindricus re&us, fe&us diago- 
naliter plano tranfeunte per H K. , & per latus oppo- 
iitum ipfi AC, haberi cubationes vtrorumquetrun- 


Tertium eft , haberi rationem folidi ex portio- 
ne circa A C , ad folidum ex portione circa 


nucum ; & ficdcinceps-. > Rati 
pali ter dependet ex piojkt 5 • fib.p- 


icdu 



ierti princi- 


Q 


COrlltTLj. 


PRO- 
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PROPOSITIO XV. 

: ' .... . ’ ; / 

Emfdevt fortionis centrum rujmhbrij fecun* 
dum lineum diametro parallelam 
afsigmre. 



S Fd oporteat eiufdem portionis HKC, centrum 
aequilibri/ in HK, afTtgnare. Ducatur per H, 
HF, DC, parallela; & BF, B D, fccenturin A, 
L , vt B L, B A , fint ad LD, AF, vc numerus 
parabola: vnitate anSus , ad numerum parabola:. 
£rgo exfchol. p propofit-2 huius. A, & L, erunt 
centra aequilibrij femiparabolarum FBH, PBC. 

Pari- 
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16 1 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
Pariter fi FD, fececur bifariam in M, erit M, 
centrum aequilibri j parallejogrammi F K . Diuida- 
tur A Mi ficinN, vt AN, fit ad NM, vttot 
D F , quotils eft humerus parabola: vnitate au&us , 
ad tot BF, quotus eft numerus parabolae; nempe 
cxpropofit. ip.lib.pri. reciproce vtparallelogram- 
mum DHj ad fcmiparabolam FBH. Ergo N, 
erit centrum aequilibri; Tegmenti DBhK. Tunc 
ratio CD, ad DK, continuetur in tot terminos, 
vt numerus eorum excedat numerum parabola: vni- 
tate, & fit vltimus minimus terminus O; &fiatvt 
tocre&angula CDK, quotus eft numerus parabo- 
lae, vna cum redan gulo fub D k , inexcefiumCD, 
fupra O, adre&angulumiub k c, &fubexceflii 
tot CD, quotus eft numerus parabolae vnitate au- 
&us fupra C D , D K, & alias proportionales re- 
pertas j nempe ex propofit. 20. lib. prim. vt Tegmen- 
tum DBHk, ad portionem K H C, fici N L, re. 
ciprocc, ad LP. Etgo P, erit centrum aequili- 
brij portionis H kC,: accepta: fecundum DB . Si 
ergo fiat k aequalis, DP. Patet inuentum effe 
centrum arquilibrij portionis HkC , accepta' 
fecundum HH ^ Quod erat faciendum. '« • 

'■■■■■S C H O L I V M I. :: 

Si ergo ducatur QR, parallela KC, &perS, 
centrum sequilibrij portionis KHC, appenfae, ex 
propofit. aineced. fecundum K C, ducatur ST> 

paral- 
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parallela H K , occurrens QR, io f T; pater T> cflfe 
centrum grauicadspr*di(5lar portionis. , t < , Vj , 


SCHOLIVMi II- 



Sed in fu per patet ad modum fuperiorum tria col- 
ligi . Primum eft, ratio cylindri ex K V, ad alteru- 
trum folidorum ex HkC, reuolutacum kV, fiue 
crrca k C, fiue circa HV. 

Secundum eft , cubatio truncorum cylindri- 
ci re&i fuper portione , refe&i plano tranfeuntc 
diagonaliter per kC, & per latus oppofitum ip- 
fr HV. 

Tertium eft , ratio folidi ex portione circa H V , 

ad 
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264 DE m?{NmS PARABOLIS ETC. 
adfolidufft rottmdume* eadem portionefcwca k C, 
quod erit Tegmentum fufi parabolici . 

scholivm ni- 

Imo lic*f notare , quomodo in progteflu demon- 
ftrationis jm icH W w r fa l > bri) i c g- 

menti ad diametrum DBH !k . QJip cc^tro i nuen- 
to tria parier. licet colligere. Qaorumjprmum-i, cit 
ratio cylindri ex paraUelogaammo DG, ad alte- 
rutrum Tolidorum rotundorum cx Tegmento rcuolu- 
tocum parillelograrrvi^o fiuecirca BG, fiue circa 
D k . Talis ergo rati<e> erit eadem cum, ratione re^tan- 
guli contenti Tub dimidia BD, &'ftp tot * 

quotus eft numetus parabola vuitateauftus , ad re- 

Ctangulum fub alterutra -ipfetum BN, ND, ic- 
cundum qujod fit reuolutio , & Tub compofita ex tot 
CD, quotus eft numerus parabole, &excxceflu 
C D , fupra O , vt cfcwe colligitur ex propofjf. « °- 
lib. prim. Sicuti extcfioTT. eiuldem prop. colligitur 
particulariter in parabola quadratica , e e J ‘ 
Ctum cylindrum, ad alrerutrum pr*diforum fohdo- 
rum, vt reftangulum fub dimidia D B, ^CD, 
ad reSangulum fub alterutra ipfarum BN, N U, 
& fub compofita cx Ck, ex duabus tcitijs parti- 
bus D k , & ex tertia parte exceflus U , lu- 

pra O. . 

imocxfchol 2. eiuldem propofitionis licet vnt- 

ucrfalifet colligere, pntdi&um cylindrum etle a 

vnum, 
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vnum >vel alrcrum ipforum folidorum, vtre&angu- 
lum fub dimidia DB, & fub tot DB, qu©ms*eflr 
numerus parabola? vnitate auditis, adre&angulum 
vel fub BN, vel fub ND, & fub compolita eaf 
tot B O, quotus cft odmerusparabol e, Bc ex vnf- 
ca q i, ibus poftea,& ex fchol. ?-eiufd.pro- 

^tparticuJar^eoHig^e , cylindrum e fle 
ad foltdum ex feg mento in parabola q-adfratica, vi 
dmndium quadrati B D, ad reflang^nm fub BN, 
vd Nt), &r«bcompofieae* DF, & ex duabus 
ternjrpatribus BF. , .... L 

Secundum , qu^collfeittfr, cft cubano trunco* 
rvm cylindrici reCHfupeV Tegmento BH*'Oy rt « 
lecw plano ctan&urtte per Dk , & pei larus cppo- 


?* 

Toibe hk' ; 

hii_ 

T' 
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fitumipfi BG. T alis enim cubatio habetur omni- 
bus modis* quibus in prafenti fcholio explicata fuic 
ratio eylitodri ad folida rotunda ex fegmento corref- 

pondentia truncis. . ^ # ‘ . . 

J ertium demum, quod colligitur eit ratio folidi 
ex fegmento circa B G, quod eft pars annuli ftri^i 
ft eundum reditudine^h bafis , ad fojiefum ex eodem 
fegmentcjcirca DK; quod eft fegmetatum fufi pa- 
rabolici. ■ ’ 


propositio xvjl 

i ; ■ I " 

; j ^ j | * 

Segmenti /emipar^oU cuiufcumque td dime- 
trum , cenfrum aquihbrif in btfi 
af signare . 


->*!'• 


Erum oporteat Tegmenti' DBHk, centrum 
^ aqtftJibrijmbafi Dk, ; aflignare. Dk, fe- 
cetur bifariam in A, & BG, fiefeceturin j vt 

BF> ficad numerus parabolxvnitace au- 

dus ad vnitatem j & fiat k L, squafis V r 8 
tam. E* quam L, erunt centra aequibbnj trilinet 
BGH> appenfi fecundum D k, ex fcholpri.pro- 
pofir.x. huius. Vt ergo fartum eftin anteced. pro- 
pofit. ratio. C D * ad Dk, intelligatur continua- 

tavfquead O, adeo vt numerus proportionalium 

excedat/mmefu^P 3 ^^ vqitace j & ® x " 

cefltis ux* q P , n qpptus numerus P jrabo x l f ' yj:’ 

tace andusfupr^ Q* fic U A» ad A W- M 

/TTT V * ’ • copun- 

#1? » x 
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co pun&um M , eflfe centrum asquilibrij quasfi- 
tum. Na*P A„ centrum totiys pataHelogram- 
mi DG, & L, trilinei BGH: cum autemfa* 
<ium fit vc exceflfus tot DC, quotus eft numerus 
parabolas vnitate au&us fupra O, ad O, nempe ex 
propofit. io. primi diuidendcr , vi ifegtiientuni-. 
I?B,HK, ad triljneum BGH, fic reciproce LA, 
ad AM. Patet M, efle centrum aquilibrij Teg- 
menti B H k P • Quod &c. 


Si ergo inuento N , centro aequilibrij Tegmenti, 

L 1 2 ducan- 


X 



%6& DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
ducantur NP, parallelae DC, BD, fimul 
conuenientibus in Q^atet Q,eflfe centrum graui- 
tatis prsrdi^ki iegmeati — ; — — * pr 

In Tegmento ergo parabola: quadraticar, centrum 
aequilibrij fegmenti DB HK> feugrauitatis dupli- 
cati Tegmenti ad partes Dk, eftinbalt Dk, prius 
bifariam fe&ain A/ deinde aK, bifariam in L; 
tandem DA, in M, tali pun&o, in quo DA, (ic 
diuiditur , vt LA, quarta pars Dk, ficad AM, vt 
dupla CD, cumexcelTu CD, fupra O, ad O. 

Sed alia rjitio inueniendi centrifm sqmlibrij prar- 
di&i Tegmenti in Dk, poteft haberi exfchol. 2.& 
3. citatsprppofit. & h^ctam vniuerftlis jai Tegmen- 
tis parabol* cuiufcum 4 ue J c[uafii particularis in Teg- 
mento parabola: quadraticat , qua: ex induftria relin- 
quitur diligentia: le doris. 

1 * *• *• • , 

SCHOLIVM II- 

Imo ad modum fu periorum etiam nunc licet tria 
colligere. Nempe ratio cylindri ex DG, ad lo- 
lida ex Tegmento reuoluto tam circa Hk , quam 
circa BD. Cubatio truncorum cylindrici redii 
fuper Tegmento , refedii plano diagonaliter tran- 
Teunte per B D, & per latus oppoutum ipfi H K. 
Et ratio folidi ex Tegmento reuoluto circa DB, 
ad folidum ex eodem Tegmento reuoluto cir- 
ca HK. 

PRO- 
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PROPOSITIO XVII. 

* 

Segmenti interne dij J emiparaboU ciitufcumque re * 
feti* duabus lineis diametro parallelis , cen- 
trum xquiltbrij in baji djjignare - 



S Ed ferai parabola DBC, fecetur GH, LM, 
diametro BD, parallelis, & oportear Teg- 
menti HGLM, centrum «Tquilibnj in bafi HM, 
reperire . SemiparaboJ* » cuius eft Tegmentum , in- 
tefligatur circumfcriptum parallelogrammum D E 
& HG, MLj intelligantur produci vfque ad F, 
K: HM» autem fecetur bifariam i% N, & ex 

pror 
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propofit. 12* huius , inueniatur in Fk, O, cen- 
trum aequilibri) trapezi; GFKLj &ipfi KO,fiat 
aequalis M P . Iam patet N, P, efle centra aequili- 
bri;, N, quidem parallelogrammi H k, P, vero tra- 
pezi; G F K L , fecundum H M : appenforunu. - 
Tunc ratio CD, ad DM, continuetur in tot ter- 
minos , vt numerus eorum excedat numerum para- 
bola: vnitate , fitque vltimus minimus terminus R r 
fiat autem vc M D, ad D H, fic R, ad S; qua: ra- 
tio continuetur in tot terminos, vt numerus eorum 
itidem excedat numerum parabola: vnitate ; fitque 
vltimus minimus terminus T. Fiat vero, vt excek 
fus tot DC, quotus eft numerus parabola: vnitate 
au&usfupra R, O, & exteras tot proportionales 
quotfunt ipfx, ad has proportionales, fic PN, ad 
NQ^ Dico pnn&um Q^effe quxfitum centrum* 
Nam cx propofit. 1 2. lib.pri.eft diuidendo, &con- 
uertendo, vt prxdiftus.exceflus ad prxdi&as pro- 
portionales ' } nempe vt P N , ad N Q, fic reciproce 
Tegmentum H G L M, ad trapezium G F k L. Qua- 
re patet propofit’’ m . 

!,• S C H O L I y M I. 

'i; 

In fegmento ergo parabola: quadrati cx, centrum 
aequilibri; , erit in H M , prius feda bifariam in N j 
deinde.£b<3a N M, in P, fecundum centrum aqui- 
li bri; trapezij FGLkj& in dimidia; H N, & in 
eiiifdem tali pun&o Q, vt PN, fit ad NQ, vte»- 

ccfius 
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certus tripla? CD, fupratres R,S,T, adipfas. Vel 
ex fchol 2. praicit. propofit. polTiimus inferre, effe 
in Q^, fic, vt PN, fit ad N Q, vt re&angula 
DCM, OMC, OHM, cum duob js tertijs qua* 
drati HM, ad re&angulum MDH,- cum tertia 
parte quadrati H M . Hoc aurem le&or ex fchol. ci- 
tato, facile proprio Marte eliciet. ‘ * 

• ; . ■ ;i i ■' . . •• -• : * ' * 

SCHOLIVM II. ; 

_ • t ■ r 

Tria autem folica etiam in hac propoficione licet 
colligere . Primum eft , circumfcripco figmento 
parallelogrammo HA, rafio cylindri ex paralle- 
logrammo, ad alterutrum folidorum ex fegmento 

reuo- 
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reuoluto tam circa H G , quam circa M L . Hacc 
autem ratio iic colligetur. Ratio CD, ad DHi 
continuetur in tot terminos vt numerus eorum ex- 
cedat numerum parabolae vnitate , fitque vltimus 
minimus terminus V : Eodem modo continuetur 
ratio CD, ad DM; fitque vicimus minimus ter- 
minus R; &fiatvt M D, ad L)H, fic R, ad ‘jquae 
ratio continuetur pariter in tot terminos T, &c. vc 
numerus eorum excedat numerum parabola: vmca- 
te. Colligetur ergo, hispera&is, expropoiir. • 8. 
lib. pri. cylindrum ex HA, efle ad folida ex fig- 
mentomodoantedi&o reuoluro , vt re&arg ilum_. 
fubdimidia MH, & (ub tot tactilibus C L», f pra 
V, quotuseft numerus patfabola?vnitarc.>u£tus, ad 
re&angulum, velTub MQ, veffub HQ^ & Tub 
$xceflfu tot C D, quotus eil numerus parabolae vni- 
tate a udus, fu pra R, s, & ci teras tot numero pro- 
portionales, 

Secundum >. quod colligitur , cft folita cubatio 
truncorum cylipdrici redh Tuper Tegmento» refecti 
plano tranfeumeper H G , & per latus oppofuum 
ipfi M l . 

Tertium eft ratio folidi ex Tegmento circa G H , 
ad folidumex eodem Tegmento circa M L. 

PROPOSITIO XV1IL 

frddiffi figmenti, in maiori line^dumetrafaraUeU 
r.. V, “ftrhm tqmlibrij repcnrc. 

Sed 
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fegmcti HGL’ M, 
inucnire centrum a»- 
quiiibrij in GH.Sece- 
tur FH,in A, bifariam 
& cx prop. 13. huius, 
inueniarur in bafi kL, 

V, centrum $quilibrij 
trapezij G FkL,& ipfi 
KV, , fiat aqualis FO. 

Ergo A, erit centrum 
xquilibrij parallelo- 
grammi Hk, & O, » 
pariter erit centrum 
xquilibrij trapexij 

G FkL, fi ambo intelliganturappenfa fecundum 
FH. Fiat ergo vterceflus tot DC, quotus eft nu- 
merus parabola: vnicate au&us ( fada prius conftru- 
dione propofit. anteced . ) fupra R, S, T, &c. 
fic OA, ad AN. N, erit centrum Aequilibrii 
qua?fitum. Ratio aflerti eft ctariffima j quia O A, 
cftad AN, vt ille exceflus ad illas proportionales; 
nempe reciproce, vt HGL M, ad GFkL. Qua- 
re &c. - '' 7” 

SCHOLIVM. 

Siergo ducatur NP, parallela DC, &per Q, 
centrum aquilibrij eiufdem fegmenti inbaliduca- 

Mm tur 
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tuirj QXjrjjiJ D, parallela, N P, in X, occurrens « 
X ‘ prirreqtrum grauitatis Tegmenti. \ ^ 

Segmento autem circumfcripto parallelogram- 
mo HZ , concludentur tria folica. Nempe iatio 
cyljndri ex parallelogrammo ad folida ex Tegmento 
fiu^ circa HM, fiue circa GZ Cubatio trunco- 
rum cylindrici redi fu per Tegmento, refe&i plano 
tranfeunte per HM , & per latus oppoficum ipit 
Gt. Et ratio folidi ex Tegmento circa H M, ad To- 
lidum ex eodem Tegmento circa GZ. 

- .propositio xix.' 1 

r~*-i v*, ¥ i ^ i.'. «:ir 

r Portionis maioris par abolx cuiufcumque refettx lima 
diametro parallela, centrum fqudibrij in 

. m. .v . bap a/figrar^t . , r T*/if 

* * ' * . , • * 1 J ' . i X ' f 1 \ 9 ’ ' M 

E Sto <|uacli)b^E portio maior ARGC,; para bolae 
cuiufcumque, refedae CG, diametro RD, 
parallela, & oporteat eius centrum $quilibrij in AC, 
bafiadinuenire. Portioni ipfi circumTcribaturpa- 
rallelogrammum EC, & AC, fecetur bifariam 
in H. Erit ergo pun&um H, centrum a^quilibrij 
parallelogtamnii EC. Jterum Tccentur RF, RF, 
in k, & L, fic vt Rk, ad kE* & R L, ad 
L F , fint vt numerus parabolae vnitate au&us ad 
vnitatem . Ergo ex Tchol. pri. propofit. i. huius, k , 
&L, erunt centra a’quilibrij trilineorum AER, 
R F G . Cum ergo ex Tchol. pri. propofit. 3 . lib. pri. 
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fittriiineum R E A, adttilineum RFG, vtpotc- 
fta$ EU, vno gradu altiqrpoteftate parabolas, ad 
fi mile m pote ftatem E, fi kL, taliter fecetur inM, 
vc LM, fit ad M k, vc reciproce poteftas ER, vno 
gradu altior poteftate parabola?, ad fimilcm potefta- 
tem RF: ex Archim.fxpe citato, M, erit centrum 
aequilibrij auoruidtrilineorum fimul vnitorum : & fi 
AN, fiat aqualis EM; etiam N, erit centrum §qui- 
librij talium trilineorum 'fecundum AC, appenlb- 
rum. Fiatcrgovtdi&umeft; & ratio AD, adDC, 
continuetur" in tot terminos vt numerus eorum ex- 
cedat numerum parabolae binario , & fit vicimus mi- 
nimus terminus Q. Cum ergoexpropofit. i ?.bb. 

> Mm 2 prim. 
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27 6 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 
prim. diu’dendo,&conuertcndo, (it portio ARGC, 
ad trilinea^A E R , RFC, vt tot AC, quotus eft 
numerus parabolae, vna cum exceflu DC, fupra Q, 
ad AC, minys exceffu DC, fupra Qj. nempe vt 
didum antecedens, ad AD,& fimulj fi fiat in 
praedidayationertciproce N H, ad H O. Erit O, 
centrum arquilibrij qusefitiim. Quod erat inue- 
nkndum. 

SCHOLIVM L 

> ; . i f \ T 

In maiori ergo portione parabola? quadratica?, 
centrufn a?quilibrij eft in bafi prius feda bifariam in 
H, & deinde in B,&Z, fic, vt DB, 8$ p4,fint tri- 
pla: ipfarumAB, ZCj terno fic diuifa Z B, in N, 
vt ZNffit ad N B, vtcubusWD, ad cubum DC, 
f* u vt A D, ad Q, quartam proportionalem ipfarum 
AD, DC; tandemin N, &ineiufdempundo O, 
taliter conftituto , vt NH , fit ad H O, vr du- 
pla AC, cum differentia inter DC, & ad 
A D, cum Q. • 

SCHOLIVM II- 

• * » „ 

- Tria autem folira deducitxfimiKbusanteceden- 

t bus propofitiombus elicientur pariter ex pr.rfea- 
ti . Quorum primum eft ratio cylindri ex paralfe- 
logrammo EC, ad folida ex portione, reuolutis 
ambobus tam circa A E, quam circa FC , Haec 

vero 


Digitized by Googli 


, LIBER TERT1VS. ' »77 



vero ratio , eft eadem cum ratione re&anguli > cuius 
vnum latus fit AH, aliud tot AC, quotus eft nu- 
merus parabola? vnitate audus , ad re&angulum , cu- 
ius vnuo» latus fk altera ipfarum AO, OC, aliud 
compofita ex AC, accepta fecundum numerum 
parabola?, & exexceffu I>C, fupra Q^vc elicitur 
ex prxcitata prop. 1 j.p. 

Secundum eft cubatio truncorum cylindrici re&i 
refeci plano diagonaliter tranfeunte per CF, & 
per latus oppofitum ipfi A E . Tertium eft ratio 
folidorum ex fegmento ad inuicem reuoluto circa 
AE, CG. 


PRO- 
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-PROPOSITIO XX? 

s 1 s 

Pr&diSta portionis centrum aejuilibrij in linea dia - 
| y metro paralldanperire . 

-/ ! \ I 

S Fd oporteat praedirae portionis centrum aequili- 
bri j reperirc in CG, parallela B D, etiam pro- 
duda fi opus fit. FC, diuidatur bifarianl in T, 
adeo vt T, fit centrum aequilibrijparalleloigrammi 
EC. A E, vero j & GF, fic fecencty- irf H, & 
K, vt A H, G K, fintad HE, Fk, vt triplus nu- 
merus trjlinei vnitateau&us, ad numerurpj trilinei 
vnitate aludum . Ergo ex fchol. propofit. 8 . huius. 
H, & k, iiinteentratrilineorum AEI& BFC, in 
„ bafibus : & fi fiat FL, tequalir E-H, erit L,cen- 
trumtequilibrij trilinei AEB, appelhfi fecundum 
FC. Quoniam autem trilineu ni A EB, eftadtri- 
lineum BFG, vt fupra dicium eft , vt AD, ad 
fi K L , ficdiuidatur in O, vtfitvt AD, ad 
fic reciproce kO, ,ad OL . Ergo O , erit 
centrum sequiiibri; amborum trilineorum fimul 
coniunftorum,&cx O, appenforum. Cum vero 
etiam T, fit centrum acquilibrij totius parallelo- 
grammi EC, fit fiat vt ABGC, ad trilinea , 
nempe in ratione di&a in fuperiori propofitione , fic 
O T, ad TM. Patet M , eife centrum qua?fi- 
tum . Quod &c. 


SCHO- 
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Du&a ergo TN, parallela AC, & per P, 
centrum aequilibri/ Tegmenti in bafi , du&a PR> pa- 
rallela BD, occurrens NT, in R; patet R , ef- 
fe centrum grauitatis prodidi Tegmenti. Tria au- 
tem ordinarie collc&t in fuperioribus propofitio- 
nibus, etiam nunc colligentur j quod indicafle le- 
^ori fufficiac. 


PRO- 




t8o DE INFINITIS PARABOLIS ETC • 

PROPOSITIO XXI. 

Segmenti ^etr tboUcmttfinmqnerefeR* duabus lineis 

diametro parallelis includentibus diametrum , 

- - centrum tcqnilibrij m bajt ' ~ ' 

v; ' ' / ( \reperire . i 

/ ! \ i 

/ ) ' * 

E Sto quadibet parabola, qua® refe&a lineis A £, 

CG, diametro BH, parallelis» & ipfam_. 
intercipientibus, exhibeat Tegmentum AHBGC. 
Oportet talis fegmfcnti centrutTl^gqOilibrij in bafi 
AC, reperire. Segmento circumfcribatur paral* 
lelogrammum Du, & AC, diuidatur bifariam 
in K, adeo vt k,' fit centrum acquilibrij paralle- 
logrammi DC. Ad modum autem propofitionis 
19. inueniatur M, Vel ( N, centrum sequilibrij tri- 
lineorum EDB , feFG ,_fimul coniunrStorum ; 
fit OH, ba fis femiparabote , & fiat vt CH, ad 
HA, fic OH, ad PLj & fiat vtvnitas ad nume- 
rum parabolx, fic P L , ad L$i ratio autem OH, 
ad HC, continuetur in tot terminos, quorum viti- 
mus minimus fit Q, vt numerus eorum excedat nu- 
merum parabola? vnitate , & in totidem terminos 
continuetur ratio OH, ad HA, fitquevltimus mi- 
nimus terminus R. Denuofiac vttot OH, quotus 
eft numerus parabola; vnitate audus ad cxceflum 
ipfarumTupra R, fic PS, ad ST. Tandem fiarve 
ST,vnacumtot OH, quotus eft numerus parabo- 
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la» , & cum exceftu O H > fupra ad TP, & Q, 
fic N k , ad K I . Affirmo pun&um I , efle centrum 
aquilibrij regmenti A E B GC, in bafi A C • Nam 
vtdi&umeft, k,& N,funt centra aequilibrij totius 
parallelogrammi, &trilineorum fimul coniundo- 
rum. Cumergoexpropofit. 14. lib. pri.fitvtparal- 
lelogrammum A F , ad Tegmentum A E B G C , fic 
PS, ( qujeeft PL, accepta fecundum numerum.» 
parabola; vnitate auctum) vnacum tot OH, quo- 
tus eft numerus parabola? vnitate auctus, ad .ST, vna 
cum exceftu tot OH, quotus eft numerus parabolae 
. Nn vni- 
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vnitateau&us fupra Q. Ergo & diuidendo , trili- 
nea erunt ad Tegmentum vt PT,& ad TS, cum 

tot HO, quotus eft numeru s parabola?, vna cum ex- 
ceflu OH, fupra Q. Quare conuertendo, erit feg- 
mentu m A E B G C, ad trilinea E D B F G, vt T S, 
vna cum H O, accepta fecundum numerum parabo- 
lae , & cum exceffu O H, fupra Q, ad PT, fimul cum 
Q; nempe ex conftru&ione , reciproce vK2n K, 
^d KI. Erit ergo 1, centrum quxfitum. Quod &c. 


SCHOLIVM I. ; 


i 


In Tegmento ergo parabolae quadratiese, erit cen- 
trum aequilibri) inbafi AC, prius fe&a bifariam in 
k,- deinde in V, & X, fic, vt HV, HX.* fint triplae 
ipfarum VA , XC .* denuoficin N, vt VN, iit ad 
NX, vt cubus CH, ad cubum HA: tandem in A k, 
iiimidia totius attingente minorem E A, diametro 
p&rafflclam, & fn jfiufdenipun&o I, vbiiic diuidkur, 
Vt N kifit-adrK I, vt STy cum dupla H O, &cum 
exceilulpfius fupra Q, quae iit tertia minor propor- 
tionalis ipiarum OH, HC, ad PT, vna cum Q. 

/ 


i 


SCHOLIVM II- 

f . • . ♦ * • . i L . 4 . rr * 


- r Sed &Ttria ordinaria colligentur . Solum adnote- 
tur , rationem cylindri ex parallelogrammo ad foli- 
da ex Tegmento reuoluto cum ipfo tam circa DA, 
ijuam circa F Q , effe eandem cum ratione re&angu- 

Ii fub 
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li fub A k, & fub compofica ex P S> & ex tot O H, 
quotus cft numerus parabolae vnitate au&us , ad re- 
&angulum vel fub A I, vel fub I C, & fub compoti- 
ta ex T &, ex HO, accepta fecundum numerum par 
tabola?, & ex excelfu OH, fupra Q. 

PROPOSITIO XXIL 

Eiufdem fegmenti centrum aquihbrij referire m alte- 
rutra diametro parallela . 

Nn 2 Sed 
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S Ed oporteat Tegmenti AEBGC, reperire cen- 
trum atquilib j »n alterutra ipfarum A E, C G, 
etiam produ&a fi opus fit ► Verumcum talis modus 
non diff' rat a modoinuenrendi tale centrum in por- 
tione maiori parabola: , qui explicatus fuit propofit. 
20 huius^ideolecrorad ipfius imitationem tale cen- 
trum reperiet , adhibendo congruam proportionem 
fegmenti ad trilinca , in antecedent, pi opofit. vfam. 
Sicuti etiam ad modum eorum , quar di<Sh funt tot 
vicibus adinueniet centrum grauitatis pnrdidi feg- 
menti ; pariterque etiam agnofeet , tria folita dcdiL- 
ci^etiam elici in prxfentiarum» 

SCHOLIVM. 

• * 

Quam longe, lateque pateat vius trium propor- 
fitionum- initio huius libri explicatarum, lenior ex 
fupra di<5b’s,. potuit animaduertere- Verum etiam 
a’ijs infcruirepolfunt. Ipfisenim medijspoflumus 
reperire centra grauitatis partium circuli methodo 
diuerfaab ea , qua ipfa inuenerunt acutiflimi geo- 
metr? loanncs della Failla, Guldinus , & forfitan 
alij > Ovaria tradere ciica folida quadam rotunda ex. 
circuli partibus, reuolutis varie genica . Sit ergo- 


PRO- 
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PROPOSITIO XXIII. 

f 

St cuilibet fiStori circuli minori fimictrculo fit circumfert - 
ptum re&Angulum fluod cum fiEtore rotetur circa Juum 
latus tranfiens per centrum feStoris . Cylindrus 
cx re 51 angulo erit fi fiqui&lt er fiolidi 
ex fictore . 



S it fe&or minor femicirculo H DE, cuius axis; 

BD, & cui fit circumfcriptum redangulum 
k N . Dico cylindrum ex k N, circa- M N, elTefef- 
quialcerum folidi ex fe&ore HBED, circa MN, 
Compleatur femicirculus ABC, & ei^ fit circum- 
fcriptum reiaangulum; FC, & hsc omnia intelligan- 
tur rotari circa A C . Sedor iolidus genitus a fedo- 
re HBED) erit squalis cono, cuius bafis fitjqualis 
fuperficiei fphanicsipfms ( qu ? fuperficiesencqu?- 
dam zona) altitudo vero squalis ftrnidiametro BD, 
vc facile, elicitur ex. Archim.pri. de fphsr. & cylin. 

pro- 
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propofit.42.Sed vt deducitur ex eodem ibidem pro- 
poli t. 3 1 . & j 2. etiam fphsera eft squalis cono, cuius 
bafisaequetur fuperficiei fphaericae, altitudo vero fi& 
a:qualis femidiametro. Ergo fphasra erit ad talem 
fe&orem folidum, vtfuperficicsfphaera?, ad fuperfi- 
ciemfe&oris folidi; Sedfuperficiesfphrcrse, eft ad 
fuperficiem fphaericam talis femoris folidi vt AC,ad 
MN, vt elicitur cx eodem Archim. fupracitato 
propofit. 40. & 41. Ergo & vt AC, ad MN, fic 
Jphgra ad talem fe<ftorem folidum. Sedvt AC, ad 
MN, fic cylindrus ex reftangulo FC, circa AC, ad 
cylindrum ex re&angulo KN, circa M N. Ergo 
& vt cylindrus ad cylindrum , fic fphjera ad folidum 
exfediore. Et permutando, vtcylindrusex FC,ad 
fphaeram,ficcylindrusex KN, circa MN, adfo- 
lidum ex fedore HDEB, circa M N . Sed cylin- 
drus, ex Archim. citato propofit. 32. eft fefquia Iter 
fphaera?. Ergo& cylindrus ex k N, eritfefquialter 
folidi ex fe&ore, &c. Quod &c. 

PROPOSITIO XXIV. 1 

Si femicirculi 3 feu fcclons eius cuiufcumque femidiameter 
Jic fecetunn punBoy vt Jit Jicut dimidia peripharia femi~ 
circuli feu fetioris ad tertiam partem chorda eiuf 
dem y fic femidiameter ad fui partem ah f in- 
dendam incipiendo a centro. Tale pun- 
, Bumerit centrum grauitatisfe- 

micirculi y fcii f Baris . 

Efto 
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E Sto ABCD, vel fcmicirculus , vel quilibet 
-circuli fe&or, cuius centrum D, axis BD; & 
intelligamusefle vt AB, circumferentia, ad A E, 
quas fit tertia pars chordae AC, fic B D, ad DF. 
E$co F, efle centrum grauitatis femicirculi , feu fe- 
moris . 

Probatur primo in femicirculo , cui circumfcri- 
baturre&angulum GC, quod cum femicirculo ro- 
tetur circa AC. Ergo ex Archim. cita. cylindrus 
erit fefquialter fphtrae. Quare cum A E, fit duo 
tertia AD, quia eft vnum tertium AC; ergocy- 
lindruserit ad fphasram , vt D A, ad A E. At ratio 
D A, ad A E ( de foris fumpta circumferentia A B,) 
componitur cx rationibus DA, ad AB, circumfe- 
rentiam, 
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rentiam, & huius ad AH. Ergo & ratio cylindri 
ad fphseram componeturrx ijfdem rationibus . Ve- 
rum exfchol. prim. propofit. 3. huius. xatio cylindri 
ad fphaeram componitur quoque ex ratione re&an- 
guli G D , ad AB C , femicirculum , & ex ratione 
BD, ad interceptam inter D, & centrum grauita- 
tis femicirculi. Ergo rationes DA, ad circumfe- 
rentiam AB, & huius ad A*E, acquaTes erunt ratio- 
nibus G D, ad femicirculum, & BJ>, ad interce- 
ptam inter D, & centrum grauitatis femicirculi. 
Verum quoniam, vt elicitur ex Archim. de circuli 
quadratura ,&ex nobis propofit.6-lib.2* re&angu- 
lum G D, eft ad femicirculum, -vt D A , ad circum- 
ferentiam AB. Ergo fi hae duas rationes cequa/es 
fubtrahantur, remanebunt etiam aliae duae ratio nes 
aequales. Ergo ratio circumferentiae AB, ad A E, 
asqualis erit rationi BD, ad interceptam inter D, 
& centrum grauitatis femicirculi. Sed ex conftru- 
.ftione, fa&umeft vt circumferentia Ab, ad A e, 
fic BD, ad DF. Ergo F, erit centrum grauitatis 
femicirculi . 

In fectore minori , ei circumfcripto rectangulo 
G L , erit fere eadem demon ftratio. Quia in pro- 
pofit. anteced. oftenfum eft cylindrum ex parallelo- 
grammo, G L, eifefefquialterumfolidiexfectore, 
reuolutis ambobus circa k L; & etiam facile dedu- 
cetur tam ex Archim. quam cx nobis, rectangulum 
GD, efleadfectorem vt GB, feu AM, ad A E. 
ynde eodem modo concludetur F, elTe centrum-. 

graui* 
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grauieatis fe&oris , Ac in fe&ore maiori compleatur 
circulus, cuius eft fe&or,Oiius diameter fic Bkifc. 



aorifque minoris ADCK, fit centrum §rauirati s 
L; &natvt BA> dimidia periph?ria fe&oris maio- 
ris, ad Ak, dimidiam minoris, fic LD, ad DF.lEric , 
vt LD, ad DF, fic fe&or maior A B C D, ad fe&o- 
rem minorem A K C D , quia fe&or 9 eft ad fe&o- 
rem, vt circumferentia, ad circumferentiam, feii vc 
dimidia circumferentia ad dimidiam circumferen- 
tiam . Sed D, eft centrum totius circuli, L, fedtoris 
minoris j ergo ex Archimede ftepecirato, F, erit 
centrum fe&oris maioris . Quod vero pun&um F , 
ficinuentum, fit idem cumpun&o F, prius inuen- 
to , fic patebit . Nam quoniam perconftrudtignem, 
eft vc circumferentia AB, ad circumferentiam-. 

A k i fic L D , ad D F ; ergo & permutando , vt pe- 
riph$ria BA, ad LD, ficperipb$ria Ak, ad DF. 

Oo Sed 
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Sed vt oftenfum eft fupia conuertendo, vt A E, 
circumferentiam A k, fic DL, ad Dk. Ergo 
squali in perturbata analogia ,vt periphfria AB> 
ad Dk, fic A E, ad DF. Et permutando, vt cir- 
cumferentia AB, ad A E, fic kD, feu BD, ad 
DF. Ergo pacet propofitum. Quod 6co 

t . 

SCHOLIVM. 

Ex praefenti propof & ex propofit.4. huius, pof- 
fumus inferre dari rationem (olidi rotundi vel ex fe- 
micirculo ABC> vel cx quolibet (e^ore ABCD, 
reuoluto circa GH, ipfos tangentem in B, adfo- 
lidumex ijfdem reuolutis circa, A C, KL. In femicir- 
culo ergo,& in fe&ore minori, ratio talis eadem erit 
cum ratione BF, ad FDj feu cum ratione exceflus 
circumferentias A B , fupra a E , ad a E. in femo- 
re vero maiori femicirculo, eadem erit cum ratione 
BF, ad FG. 

I nfuper notetur qualiter dentur cubationes trun- 
ci finiftri cylindri re&i tam fuperfemicirculo,quam 
fuperfectore minori refecti plano tranfeunte, in fc- 
micirculoper AC» & per latus oppcficum ipfi GHj 
in fectore vero minori , per K L , & per latus oppo- 
fitum ipfi G H . Ratio cft , quia cum in femicirculo, 
ex Archimede , cylindrus ex parallelogrammo GC, 
fit ad fph^ram ex femicirculo in ratione fefquialte- 
ra j &cum cx fupra dictis, fit truncus finifter cylin- 
drici fuper parallelogrammo , nempe prifma , ad 

trun- 
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truncum finiftrum cylindri, quem afij vngulaut vo- 
cant , vt cylindrus ad fph$ram. Ergo tale prifma, 
erit fefquialtemai talis vngulst. Idem probabitur in 
fectore minori, quia fupra probatum eft cylindrum 
fefquialterum eife folidi ex fectore. Et vtpatet, ta- 
les cubationes habentur fine circuli quadratura. 
Non fic habentur cubationes truncorum dextro- 
rum talium cylindricorum j quae tamen etiam ha- 
bentur , fuppofira circuli quadratura, quia fuppo- 
fita circuli quadratura , habentur rationes cylin- 
drorum ex G C , in femidrculo , & ex G L , in 
fectore minori ad annulosftrictosex femieirculo, & 
ex fectore minori, reuolutis circa GH. Ratio au- 

Oo 2 tcm 
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tem ha?c in femicirculo eft eadem cum ratione a D y 
femidiametri, ad exceifum circumferentiae ab, fu- 
pra a E. Infectore autem, eft eadem cum ratione 
k D, ad ilhititexceflum : nempe eft eadem cum ra- 
tione dimidiae chordae ad exccflum dimidiae circum- 
ferentiae fupra tertiam partem eiufdem chordae. 
Nam , cum fit cylindrus ex parallelogrammo fefqui- 
alter folidi ex femicirculo , vel ex fccrore circa a C r 
feu kL, nempe ad ipfum,vtfefquialtera FD, ad 
FD: folidum vero circa AC, vel' kL, fitadfoli- 
dum circa CH, vt DF, ad FB. Ergoexxqua- 
li, erit cylindrus ex parallelogrammo, ad folidum 
ex femicirculo , vel ex lectore circa G H , vc fefqui- 
altera FD, ad FB; nempe vr AD,velKD,ad ex- 
ceffum circumferentis A B, fupra a E. 

f 

PROPOSITIO XXV. 

■ i . . * .. , • . /t 

t • • * 

Sedor circuli , eft ad fmm triangulum , njt quadratum fe— 
midiamctri , ad reti angulum fub altitudine trianguli , 

O* fub fefqm&ltera intercepta mter centrum 
circuli , & centrum grauttatis 
, feli oris . 

S Tnt fectore;minor AkCD, Si maior ABC D, 
in figfcq quorum triangulum aDC, quomi- 
nor excedicportionem AkC, maior vero deficit a 
portione ABC, centra vero grauitatis ipforum». 
lint F, L;F, quidem maioris, L, vero minoris. Di- 
co 
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co fectorem A k C D, efle ad triangulum ADC f 
vt quadratum k D , ad redanguiuna fub G D , in 
fefquialteram DL: fe&oremvero ABCD, efle 
ad idem triangulum > vt idem quadratum ad rectan- 
gulumfub GD y in fefquialteram FD. •' 

Quoniam enim , vt deducitur ex fchol. propofic. 
6.1ib.2. fector AkCD, eft squalis triangulo, cu.* 
ius bafis eft squalis circumferentis A KC, alticu- 
do kD; fic triangulorum proportio adinuicem com- 
ponitur ex ratiofie bafium , & altitudinum . Ergo ra- 
tio fectoris A k C D, ad triangulum ADC, com- 
ponitur ex ratione circumferentis AkC, ad AC, 
feu circumferentis Ak, ad AG, & ex ratione 
kD, ad DG. Verumquoniam»expropofic.an- 
teced patet efle vt circumferentia Ak, ad A E, fle 
kD, ad DL* Ergo, &vt circumferentia Ak.ad 
A G, fefquialteram A E, fle kD, ad fefquialteram 
DL. Ergo & ratio fecroris AKCD, ad triangu- 
lum A DC, componetur ex ratione KD, ad DG, 
& ex ratione KD, ad fefquialteram D L , Sed ex 
jjfdem rationibus componitur ratio quadrati 11 D , 
adrectangulum fub G D, &fubfefquialtera DL. 
Ergo fector erit ad triangulum vt illud quadratum 
ad illud re< 3 angulum . Eodem modo demonftra- 
bitur etiam in fe&ore maiori . Quare patet pro- 
pofitum-j . 


CO- 
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COROLLARIVM- 

Ergo diuidendo , portio minor AKC, erit ad 
triangulum ADC, vt exceflus quadrati kD, fu- 
pra Te fquialterum rectanguli GDL, adipfumfef- 
quialterum rectangul i GDL . Componendo vero > 
portio maior AfiC, erit ad idem triangulum, vt 
quadratum BD, eum fefquialtero rc&anguli GDF > 
ad tale fefquial terum rectanguli G D F 

SCHQLIVM I. 

^ 0 . . . , t < a , 

His pnroftenfis r facile adinueniemus centrum 
grauitatis cuiuslibet ponionis circuli r fi enim inue- 
niamus L , centrum grauitatis fc&orrs minoris 
A D K C, & O, centrum grauitatis trianguli ADC> 

& fiat vt exceflus quadrati K D, fupra fefquialte- 
rum re&anguli G D L, ad idem rectangulumj nem- 
pe vt portio AkQ adtriangulum ADC, ficre- 
ciproce OL, ad LP. P, erit centrum grauitatis 
portionis AKc. Pariter fi FO, ficdiuidarur in 
Q>. vt fit ficut quadrarum BD, ad fefquialterum 
rcdhnguli GDF, nempe vtfe&or maior, ad trian- 
gulum, fic reciproce OQ, ad Q^F . Patet Q^ef- 
Te centrum grauitatis portionis maioris ARC. Im- 
mo patet qualiter etiam poflimus habere centrum 
grauitatis cuiuslibetfegmenti circuli refe&i duabus 
chordis parallelis. Cum enim Tegmentum tafe-f 

- J aliud 

■ Digitized by Google 


-i LIBBR T ER Tivs, : A 



aliud non (it quam differentia duarum portionum , 
& quidem circa eundem axim cum ipns ; patet ex 
centris grauitatis ipfarum > licere adinuenire cen- 
trum grauitatis fegmenci. 

PROPOSITIO XXVI. 

* t 

Si fuper bap , @r circa axim maioris portionis circuli fiat re~ 
d 'angulum , quod fimut cum portione r vduatur etrea ba- 
pm ippus portionis . Cylindrus ad f olidum ex portione , 
ent njt paralleleptpedum fub quadrato axis portionis , 
fob fcfqutaltera intercepta inter centrum circuli, & cen- 
trum grauitatis fetioris , ad parallclepipedum fub qua- 
drato femt diametri tn interceptam inter centrum gr aut- 
tatis ^ & bafim portionis , njna cum par alie leptpedo fub 
eadem intere epta y & fub reti angulo , cuius <■ vnum latus , 
fit altitudo coni fetioris, aliud njero ,fefqutaltera inter - 
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cepia inter centrum circuli, & centrum gr duitatis fe- 
tioris . . 

• r 

m • V 

E Sto ABC, qualibet portio circuli maior, cu- 
ius cerarum E, L, centrum grauitatis, H, 
vero centrum graui tatis 'ABC E, femoris, & EK, 
fit fefquialtera E H,~ iflco^cyfindrum ex paralle- 
logrammo F C, drca A C ? adYolidum ex portio- 
ne ABC, circa Ac, efl*e vt p^fillelepipedum 
fub quadrato BD, in E k , ad fadlum fub qua- 
drato BE, in. L D,' ArnacUh) parallelepipedofub 
eadem D L, in re&angulum DE k . Nam ex fchol. 
pri. propofit. j. huius , ratioxylindri adtalefolidum 
componitur ex ratione parallelogrammi PD, ad 
portionem ABC, 6: ex ratione BD, ad DL j 
portio autem confiat ex fc&ore, & ex triangulo $ in- 
ueniendsergo funt rationes illius parallelogrammi 
ad fe&orem*& ad triangulum, vtindecompendio- 
fius eliciatur ratio parallelogrammi ad portionem. 
Ex fchoJ. prcpofic. 6. lib. 2 . fcdor eft a:qualis re- 
ciangulo, cuius vnum latus BE, aliud circumfe- 
rentia AB- & cum rationes redlangulorum compo- 
nantur ex rationibus laterum . Ergo ratio re&an- 
guli FD, ad fcctorcm, componetur ex ratione DB, 
ad BE, &cx latione A D, ad circumferentiam AB. 
Verum., quoniam cxfupraoftenfis, cum H, fiteen- 
trumgraoitarisfectoris,eft vt A E>, ad circumferen- 
tiam A B, fic &k, fefquialtera EH, ad EB. Ergo 
r^cio rc^tanguli F D , ad fectorcm , componetur ex 

ratio- 


Digitized by Googlj ■ 


■ LIBER TERTirs. 


*9J 



ratione DB, ad B E, & ex ratione Ek, ad eandem 
E B j nempe erit ad fcdorem , vt rectangulum fub 
DB, Ek, ad quadratum EB. Pariter re&angulum 
FD, eft ad triangulum AEC, vt B D, ad DEj 
nempe vt rectangulum fub DB, EK, adre&angu- 
lum D E k . Ergo colligendo ambo confequentia , 
erit FD, ad portionem, vt rectangulum fub B D, 
EK, ad quadratum BE,cum rc&angulo DEk. 
Quare ratio cylindri ex parallelogrammo F C , ad 
folidom ex portione , ambobus reuolutis circa A C, 
-componetur ex ratione re&anguli DB, E K, ad 
quadratum BE, cum re&arrgufo DEK, & ex ra- 
tione DB, ad DL. Erit ergo cylindrus ad illud fo- 
lidum vtparaHelepipedum, cuius bafis quadratum 
DB , altitudo E K, ad parallelepipedum fubqua- 
-dra«o Bf$, Sn DE» vna cum parallelepipedo fub 
'J>L, inre&angulum D £ k. 

P p SCHO- 
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SCHOL IV M I. 

' ■ i x i • 

Ex didis facile poffumus elicere,, cylindrum ex 

parallelogrammo FC,' Circa FG, efleadannulum 
ftridum ex portione circa FG, vtidem antecedens, 
ad parallelepipeda fubBL^in quadratum BE, & 
in redangulura D Ek . Nam ex propafit.4. huius, 
folidum ex portione circa AC, eft ad folidum ex 
portione circa FG, vcDL, ad LB;' nempe vtpa- 
rallelepipeda fub quadrato B E ; &Jub redangulo 
DEk, & fub altitudine DL, ad parallelepipedafub 
ijfdem planis, & fub LB, Ergo ex {quali» patet pro- 
pofitura . Notetur tamen, in progreflu prsefenc/s 
propofit. probatum e(Te,redangulum F elfe ad 
portionem, vtre&angulum E> B, EK, ad quadra- 
tum B E , cum re&angulo D E k . Ex quibus dedu- 
cetur, totum redangulum F C, efle ad portionem, 
vt duplum redangulum E>B, EK; nempe vt triplum 
rcdangulum £> B, EH, ad eadem confequentia_,. 
Vnde fubtriplando terminos, erit idem paralielo- 
grammum ad eandem portionem, vt re&angulum 
DB, EH, ad tertiam partem quadrati B E, cum di- 
midiorectangulo I>EH. m { . ..p 

SCHOLIVM It 

F t HIlABjft i y: . .,H ,i I * • . )]i I.H r vi , I 

Sed rationem cylindri ex F C, ad folidum ex por- 
tione circ3 AC, poflu mus aliter proponeres nempe 

... <.Ji «q cfle 
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cffe vt idem antecedens pratentis propofitionis , ad 
parallelepipedum &b quadrato femidiametri B E , 
in H D, interceptam inter bafim portionis ,*& ccn» 
tium grauitatis fectoris, vna cum parallelepipedo 
fub quadrato DE, altitudine coni, in dimidiam EHj 
interceptam inter centrum circuli 3 & centrum gra- 
uitatis Tectori s . Ha?c vero ratio deducetur compa-' 
rando cylindrum ex FC, ad fo! i da exTectore, & ex 
cono circa A C, Nam ratio cylindri, ad folidum 
ex fectote A B C E , circa AC, componitur exra- 
tione rect anguli FD, ad iectorcm,- nempe vt nota- 
tum eft in fcbol, anteced. cx ratione rectanguli BD, 
E K, a d quadratum B £, & ex ratione B D, a d DH. 
Ex iftis veroration busccmponitur ratioparallele- 
pipedi fub quadrato DB, in EK, adparallelep.pe- 
dum fub quadtato BE, in HD, Ergo cylindrus 
erit ad folidum ex fectoic in ratione pnedicto- 
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rum folidorum . Pariter idem cylindrus , eft ad % 
Rhombum ex trungulo & ECj drc^.A C, vt qua- 
dratum B D, a3 (ertwffrpa/ tetn tjiia< r3ti DEj nem- 
pe vt folidum fub quadr^td BD, in ' l K, ad folidum 
fub tertia parjp^cjiiadratr in E O\quod aequa- 
tur folido fub quadrato indi mk ia™ EH. Ergo 
colligendo, cylindrus erit a$ambo'folida, nempe 
ad folidum ex portione, circa A C, vt parallelepi- 
pedum fub quadrato BD,in K £, ad parallelepipe- 
dum fub quadrato B E, in HD, vqa cum parallele- 
pipedo fub quadrato D E, in-dtmirfiafcn E H . 

Notetur tamen inprogreifu huius fcholij, proba- 
tum efle cylindrum ex F C, ad folidum ex fe&ore 
circa A C, clfe vt parallelepipedum fub quadrato 

BD, in Ek, ad parallelepipedum fub quadrato 

BE, in HD. Ex quo facile poteft concludi, cylin- 
drum ex eodem parallelogrammo circa F G, elfe ad 
folidum ex eodem fe&ore circa F G, vt idem antece- 
dens,adfa&um fub quadrato BE,in BH. 

Ex om nibus ergo di&is licuic.animaduertere, qua- 
liter fuppofita circuli quadratura, dentur cubationes, 
truncorum omnium cylindricorum re&orum tam lu* 
per portione ABC, quamfuper femore ABCE, con« 
fueto modo refe&orum . 




Jft 
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PROPOSITIO XXVII. 

» « ' . i ’ ' 

Si cuilibet portioni rumori circuli jit circumfcriptum re&an- 
gulum , quod cum tpfit cluatur circa chordamportimis . 
Erit cylindrus e x re St angulo ad filidum expertione , n/t 
antecedens propofitioms antecedentis ^ ad par ali clepi pe- 
dum fub intercepta inter cordam , tsf centrum grauitatis 
portionis in re Si angulum contentum fubfimtdiametro^ 
fub excejfu ipfius fupra fi fqmalteratn intercepta inter 
centrum circuli , @r centrum grauitatis femoris , <vna 
1 cum parailelepipedo fub eadem intercepta inter cordam , 
& centrum grauitatis p6riionis \ in reti angulum , cuius 
evnum latus fit axis portionis , aliud fefquialtera interce - 
pta inter centra circuli 3 (tir arauitatts fiSIorts . 
r ■ : '• • 

E Sto portiotninor circuli ABC, cumfibidr- 
cumfcripto re&angulo FC, & cam fuo fe- 
more ABC E 5 fit autem H, cencritm grauitatis 
fe&oris ABC E, Ek, iit fefquialtera EH, L, ve- 
to iit centrum grauitatis portionis , & intelligamus 
ambas figuras rotari circa AC. Dico cylindrum 
ex FC, c(fe ad folidumex portione vtparallelepi- 
pedum fub quadrato DB, in Ek, ad parallelepi- 
pedum fub LD, & fub re&angulo EBk, vna_* 
cum parallelepipedo fub eadem LD, inre&angu- 
lum DB, kE. 

Quoniam enim exfchol.pri- propofic. 3. huius, 
cylindrus ex parallelogrammo ad folidum cx por- 
tione 
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tione habet rationem compofitam ex ratione re- 
danguli FD, ad portionem ,& ex ratione BD, 
ad D L : ratio vero redanguli ad portionem com- 
ponitur ex ratione redanguli ad fetorem , & huius 
ad portionem. Ergo & ratio cylindri ad folidum 
componetur ex ijfdemrationibus. Atratioredan- 
guli FD, ad fedorem ABC E, componitur ex 
ratione A D , ad circumferentiam AB, & ex ra- 
tione DB, ad EB; & vt deducitur ex propofit. 
24. huius, eftvt AD, ad circumferentiam AB, fic 
K E , ad E B 5 vnde ratio redanguli F D , ad Te- 
ctorem componitur ex ratione kE, ad EB, &ex 
ratione DB, ad EB,- nempe reda ngulum FD, 
eft adfedorem vtre&angulum Ek, DB, ad qua- 
dratum BE. Pariter fedoreftad portionem vt qua- 
dratum BE, ad exceflum ipfius fupra re&angu- 
lum DEk, ex conuerfione rationis propofit. 25. 
huius- Ergo ratio FD, ad portionem A B i, com- 
ponetur ex ratione rectanguli Ek, D&, ad qua- 
dracum B E; & huius ad exceflum eiufdem fupra 
tedangulum DEk; nempe FD, erit ad ABC, 
vt redangulum BD, Ek, ad exceflum quadrati 
EB, fupra rectangulum DEk. Cum eTgo talis ex- 
cellas fit rectangulum kB E, cum rectangulo kE, 

DB f quia quadratum BE , arquatur rectangulis 
kBE, kEB, quod rectangulum KEB, diuiditur 
inrcctangula kEU, & kE, DB.)Ergo FD,erit 
ad ABc, vt rectangulum K E, DB, adrectan- 
gula kBE; kE, DB. 

Ergo 
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Ergo a primo ad vltimum, ratio cylindri ex F C, 
circa A C, ad folidum ex ABC, circa AC, com- 
ponetur ex ratione rectanguli BD, kE, adrectan- 
gula KBEj KE, f)B, & ex ratione B D, ad DL. 
Sed ex ijfdem rationibus componitur ratio paralle- 
lepipedifub rectangulo BD,KE,inBD$ nempe 
fub quadrato ®D, in KE, ad duo parallelepipeda , 
quorum altitudo fit DL, bafes vero rectangula^ 
kBE-BD, KE. Ergo cylindrus eft ad folidum vt il- 
lud parallelepipcdurn,ad h?c parallelepipeda.Quod 
erat oftendendum . 


Sed etiam in hac propofitione facile poflumus 
deducere, rationem cylindri ex eodem rectangulo 
circa FG, ad annulum ft rictum ex eadem portione 
circa FG. Hanc autem faciliter patebit, efle ean- 


. , '.SCHOLIVM I 
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lepipeda, quorum altitudo fit BL, bafes vero pro- 
dicta rectangula. ,* - * 

Notetur tamen in progreffu demonftrationisfii- 
ptriorisoftenfum eiT- , F O , eflead portionem, vc 
rectangulum kE, DB, ad idem rectangulum , cum 
reccangulo EBk, Ex quibus deducitur, reccangu- 
lum F C , elfe ad eandem portionem , vt duplum 
rectangulum B eadem rectangula con- 

fequencia-, . 


SCHOLIVM II* 

• » . * ■* 

•• • i » <• . j 

Veruto aliam rationem cylindri ex FC, ad prae-- 
dicta folida poflfumus aflignare. Nimirum quod fit, 
vt prodictum antecedens adparallelepipeda, quo- 
rum altitudo fit LD, bafes vero rectangula DBE ; 
D Bj{kB ( j fi cylindrum referatur ad folidum ex por. 
tionedrca A C) vel quorum altitudo fit B L, bafes 
vero eadem rectangula ( fi cylindrus comparetur 
cum folklo ex portione circa F G ) . Ratio eft, quia 
quadratum EB, non folum excedit rectangulum-» 
D E k, rectangulis EBk > E k , d B, vt dictum eft ; fed 
etiam rectangulis DB E $ E D, k B, vtconfidcranti 
patebit. 

Exdictisergo licet a nimaduertere, qualiter etiam, 
fuppofita cittuli quadratura , dentur cubationes 
truncorum amborum cylindrici recti fuper qualibet 
circuli portione exiftencis, & confueto mododiago- 
tiali ter refecti, &c. 

Verum 
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Verum antequam finem huic tertio libro impo- 
namus, vtmagis, magilque appareat facunditas 
propofitionumfupra explicatarum , non erit inutile 
aliquid circa folida cycloidalia pronuntiare. Torri- 
cellius lib.pri.de motu gra fchol. propofic. i8.ait. 
Satis fit interea le 61 orem hic admonuifse quod fi cyloidis 
fpatium ctrcabafim conuertatur,ent folidum xd cylindrum 
arcum fcriptum ^vt 5. Ad 8 . fi <~vero etrea tangentem bafi 
parallelam <~utq % ad 8* centrum cycloidis axem fccat Spar- 
tes pnt<-vt 7. ad 5. Tria ergo pronuntiat Torricel- 
lius , quorum vno dato , reliqua nequeunt latere , vt 
patebit. Supponendo ergo centrum grau itat is cy- 
cloidis fecareaxim» vt pars ad verticem fit ad reli- 
quam vty. ad j. fit, 

PROPOSITIO XXVIII. 

Sicycloidi primaria fit circumjcrtptum parallelogrammum , 
quod cum ipfa rotetur circa bafim . Erit cylindrus ad 
fufum cycloidalem <x>t S. ad $.fi uero conuer- 
tantur ambo circa latus t angens, fed bafi 
parallelum . Erit cylindrus ad fo- 
4 . liduwrvtft.ad 7 . '• 

. i . * * 

E Sto cyclois primaria ABC, cum fibi circum- 
fer i pto reda n gulo GC, & cuius axis BD. 
Dicoquod fi ambo rotentur circa AC, erit cylin- 
drus ad folidum ex cycloide ( quod ad imitationem 
antecedentium vocamus fufum cycloidalem) vt 8. 

Qcj ad $. 
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ad 5. Adannulum vero ftridum ex cycloide circa 
GH, vt 8. ad 7.. 


Probatur prima pars . Quia ex eodem Torricel- 
lio in appendice de cycloide , & ex Tacquet in dif- 
fert. de motu, &c. thcor. 20, pa ral lel og ram munu. 
GC, eft fefquitertium cycloidis, vnde eft ad ip- 
fam vt4. ad 3. fed ex propofit.3. huius, ratio cylin- 
dri ad fufum cycloidalem componitur ex ratione^ 
GC, ad cycloidem, & ex ratione E D, (fupponen- 
d 0 E D, dimidiam BD) ad F D ( fupponen- 
do Fj efle centrum grauitatis cycloidis ) qua? ratio 
E D, ad DF, fft vt 6, ad j. Ergo ratio cylindri ad 
jfufum componitur ex rationibus 4. ad j.& 6 . ad 5. 
Sed ex iflis rationibus componitur quoque ratio 
24, ad 1 5. Ergo cylindrus erit ad fufum. vt 24. ad 
15. nempe vt 8. ad 5. 

Secunda pars facile patebit , quia ex propofit. 4. 
Jiuius/ufes ex cy<:loidc,eil adannulum ftri&uraex 
eadem circa GH, vt DF, ad FB; nempe vc 
p ad 7. Quare ex aquali patet etiam fecundum, 
Qliod &C. ... . . !•* 

’ ' • ‘ SCHO- 
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Ex didis patet, qualiter habeamus cubationes 
truncorum cylindrici redi fuper eycloide exiftentis^ 
rtffedi vt farpe di dum eft . 


PROPOSITIO XXIX. 


Rufus cycloiddis eftrxd dnnttlttm Hritfum ek clrcufa 

* genitore, njt 5, ad 2. 

: ' -|/ .. ‘ ’ 

S Ed fupponamus cycloidem cum circulo geni- 
tore rotari circa A C . Dico fufum cycloids- 
lem efle ad annulum ftridum vt 5 . ad 1. Patet faci- 
liter, quia fufusad illum annulum habet rationem 
compoficam,ex 3. huius, cx ratione cycloidw ad cir- 
culum ; nempe ex ratione 3. ad i.&cx ratione DF, 
ad D E; nempe cx ratione 5 . ad 5 .Sed cx iftisratf#-" 
nibus componitur ratio 15, ad 6. Ergo fufuS erit ad 
illum annulum ftridum vt 15. ad 6, nempe vt 5. ad 
2> Quod &c. 


COROLLARIVM* 

Ergo antnulus ftridus ex cycloide circa G H, erit 
adannulumftrictum ex circulo prxdictovt 7. ad 2- 


Qq 2 SCHOc 


Digitized by Google 


jo8 DE INFINITIS PARABOLIS ETC. 

SCHOLIVM. 

Torricellius in prscitato ioco de motu grauium , 
ftibiungit DemonTIratur etiam ratio foliducirca axem ad 
} cylindrum circum/iriptums item in qua Ime a axi parallela Jit 
cmtrum femicydoidis . Paret ex dictis, vno,veI altero 
dato, ftatim aliud innotefccre. Nos in pr.efent i nec 
vnum,nec aliud habemus, nec tempus adeft ha?c ipfa 
rimandi Plura indigefta,imniaturaquc phantafiam 
occupant circa cycloidem ordinariam, & alias infini- 
tas diuerfi generis illarum,quaj circumferuntur^qua? 
forfitan aliquando, fi Deus vitam, fanitatem, & ma- 
ius comodum prasft.bit, lectori communicabimus. 
Interea , antequam huic tertio libro finem impona- 
mus, notetur, non foIum,inuentaefle centra grauita- 
tis praedictarum figurarum , quarum inuenta funr , 
fed etiam facile haberi pofle centra grauitatis om- 
nium cylindricorum fuper ijfdem exifiemibus’. Si 
enim linea centra grauitatis oppofitarum bafium_, 
coniungensbifecetur, punctum bifectionisprarfta- 
bit centrum grauitatis cylindrici. Quod indicaiTe 
lectori fufficiat. 

Explicit Liber Tertius. 


DE 
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LIBER QVARTVS. 

Cutiffimus Caualerius in Tuis exer- 
citationibus geometricis exercit. 
5. noiium modum inftituit confi- 
derandi grauitatem,vcl in eam ha- 
bentibus, vel in eam habere conce. 
ptis. Cum enim fvtipfemet ait in 
praefatione eiufdem exercitationis ) geometria ad 
fu a tempora vfque grauitatemnoo nifi vniformem 
in eadem quantitate agnouerit, licet in diuerfis cor- 
poribus varios gradus eiufdem admiferit , ipfe dein- 
ceps Caualerius rerum pulcherrimarum indagator, 
caepit philofophari circa diuerfafymptomata, qua? 
tunc acciderent fi eadem quantitas non fuppona- 
turvniformiccrgrauis, fed vniformiter cumdiffor- 
mitatequadam . inter extera principia, quae iecic 

pro 
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pro hurufcedpeciofi «difitij mole fulcienda, extarif 
tamejuam principalia definitio 12. & propofit. 9. 
Verum quia htfc , ficati & alia, conftructa funtin- 
comparabili methodo indiuifibilium , per quam ( li- 
cet a nobis regalem profpe&am ) non intelligimus 
procedere ih fcquefitibus jidec^cum prxeitatis prin- 
cipijs indigeamus pro aliquibus tradendis, fcieca- 
dem explicabimus , licet methodo a caualerianadi. 
uerfa. Procedemus autem abfque in tiiuifibilibus, 
& grauitatem tantumvniformcm in eadem quanti- 
tate confidcrabi mus. In prodenti autem ex defini- 
tioneCaualerij,eIiciemus%i nos definirionem quan- 
dam pro noftro mlHtuto,vniuer{aliori tamen modo- 
propofitam. Sit ergo. 

DEFINITIO./ 

■ 1 r rz} 7 . \Vv* 

• 3 # 

Plana, vel folida proportionaliter analpgain maij 
gnirudinc, dicentur, in quibus du&is ILncfcf, vel pla- 
nis, linef, vel plano pro regula inferuieluc,pBtafldrs, 
& lineam quandam,qu? fit vd altitudo, vel veluti al- 
titudo figurarum proportionaliter fecantibus, fefn- 
per feeabunt plana , vel folida proportionaliter, fc& 
in parces proportronalesr. - u<; 

V erum , vt hasc definitio clarius erplicetur , den- 
tur duo plana, vel folida, vel vnum planum, alterum* 
folidum ACB,. DFE, quorum altitudines, fed 
vcluti altitudines AB, DE, fiue finrxquales, fi- 
ne inatqualcs, fecentur propoi rionaliter in quibusli- 
bet 
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bet pun&is L, K, P, R, lineis, vel planis L M, PS; 
k N, R V, B C, E F, parallelis, adeo vt fit vt B A, ad 
A L, fic E D, ad D P 3 - vel vt B A, ad A k, fic JB D, 
ad D R . Si quam proportionem habet Tegmentum 
L M C B, ad Tegmentum A M L , hanc eandem ha- 
beat Tegmentum PSFE, ad .Tegmentum DSP; 
vel Tegmentum KNCB, fit ad Tegmentum^ 
,ANk> vt Tegmentum REFV , ad Tegmentum^ 
D V R, & fic Temper, vbicutnque plana , vel Tolida 
jdu&aTuerint . Plana, vel Tolida AC B, DFE, di- 
centur plana , yel Tolida proportionaliter analoga in 
magnitudine. 

- •• • t • 


PRO- 
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PROPOSITIO I. 

S | ,,»i" 

Sidatis duabus fer icbus continentibus antecedentia^ con- 
suentia quotcumque magnitudinum numero ecqualium , 
fint magnitudines prima fenei proportionales fingillatim 
magnitudinibus Ji eunda ftriei} fntque omnia anteceden- 
- tia prima feriet proportionalia cum omnibus antecedenti- 
bus fecunda fenei . Erunt colleftiue omnia antecedentia 
prima fcrieijad omnia confquentta eitifdcm fenei gvt om- 
nia ante cedent lajiecun da fenei , ad omnia conCcqucntia 
emfdem fcriqi . 

f 

S Incdacx dux feries continentes quotcumque-* 
magnitudines j in prima fine A, B, C, antece- 
dentes, & D, E, F, confequentes i in fecunda 
antecedentes fint G, H, K,confequentes L,M,N$ 
fitque vt A, ad D, fic G, ad L; & vc B, ad E, 
fic H, ad M , &c. Pariter fitvt A, ad B, <ic G,ad 
H j & vt B, ad C, fic H,ad K. Dico colligendo, 
A,B,C,eifead DjEjFjVt G,H,k, ad L,M,N. 
Quoniam enim vt A, ad B, fic G, ad Hj erit com- 
ponendo, A, cum B, ad B, vt G, cum H, ad H. Ve! 
conuertendo, & componendo, B, cum A, ad A, vt 
H, cum G, ad G . Cum vero fit A, ad D, vt G, ad 
L . Ergo ex aequali , erit vt B, cum A, ad D, fic H, 
cum G, adL. Pariter cum fit vt B, ad E, fic 
H, ad M. Ergoitem cx xquali, erit vt A, cum 
ad E, fic G, cum H, ad M. Quare etiam 

colli- 
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colligendo , erit vt A, cum B, ad D, cum E, 
fic G, cum H, ad L, cum M. Denu6,cumfic 
vt A> cum B, ad B, fic G, cum H> ad Hj & 
pariter fit vt B, ad C, fic H, ad k. Ergo exseqpali, 
& componendo>erit vt A, B, C,ad G, fic G,H, K, 
ad k. Velexsequali, conuertendo, & componens 
do , vt C, B, A, ad B, A, fic k, H, G, ad H, G . At 
vt B, A, ad E, D, fic H, G, ad M, L. Ergo vt C > 
B, A> ad D, E, fic k, H, G, ad L, M . Pariter cum 
fit vt O, ad F,fic K,ad N. Ergortirfum ex aqua- 
li , erit vt A, B, C* ad F, fic G> H, k, ad N . Ergo 
denuo colligendo , erit A,B, C, ad D,E, F, vt G, 
H, k, ad L,M,N. Quod erat oftendendum. 


Rr PRO- 
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PROPOSITIO II. 

» » •* 

~ ‘"j l - *. ' * 

Sit <vna feries continens quotcumque continue proportlona- 
les A, B y Q fit alia feries continens alias continue 
proportionales y Z), £, F, G, H y K, qua fint numero du- 
pla magnitudinum prime feriei y fed fint tnfubduplicata. 
proportione magnitudinum prime fertei i fit autem aha 
magnitudo L , que ad A,B> (fif ceteras proportionales yfi 
fint y n/ltima femper excepta t habeat eandem rationem 
quam numerus omnium proportionalium ad numerum mi- 
nitate minorem : item Ah ad D, Ey &c. duabus ulti- 
mis exi eptis } habeat fandem rationem quam numerus 
omnium proportionalium ad numerum minorem fe bina- 

. rio . Erip Ly ad omnes proportionales prime feneiyUt Ah 
ad omnes proportionales fecunde feriei* 

* , c r t i L C ' . . . 

, W . T f > rx ( > •»» Jml f r » f* >1 * JWfl \ fl » 

y k : • f , • ^ J y • • w 

C X Vonia n enim, D, E, F, & ceterae magni tu di- 
Jr -i nes fecunda feriei fune fubduplicatazm pro- 
portione cum magnitudinibus A,B,C> pr.imrefe- 
ricij ergo erit vt A, ad B,fic D, ad F» &vt B, 
aci C, fic F, ad H. Pariter vt A, ad B, fic E, ad 
G, & G ad k . Vnde D., F, H, ficuti etiam E,G,k, 
eruntproportionalescum A,B,C. Eritergovt A, 
ad A, B,C, fimul, fictam D, ad D, F, H, fimul, 
guam E, ad E,G,k,fimul. Quare erit etiam vt A, 
ad A, B, C, fimul, fic D,& E, fimul ad D, E, F,G, 
H, k, fimul . Eodem modo probabitur efle vt B, ad 
A, B, C, fimul, fictam F, ad D, F, H, fimul, quam 

G,ad 
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G, ad E S G, K, (imul : & pariter probabitur vt B, ad 
A, B, C, fimul , fic ambas F, G, ad omne^. Quare 
probabitur etiam vt A, cum B, ad A, B,Cjnempe om- 
nes proportionales primas ferici,vltima excepta, ad 
Omnes proportionales prinraferiei/icDjEjF^ad 
D, ti, F, G, H,k j nempe omnes proportionales fe- 
cundae feriei duabus vltimis exceptis, ad omnes pro- 
portionales eiufdem feriei . Verum cum L,ad A,B, 

K. r 2 (it 
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fit ex hypoth^fijVt numerus proportionalium prima; 
feriei ad nuriterum vnitate minorem; & cum fit vc 
numerus proportio»aUtmr prtmse Seriei adnttme- 
rum vnitate minoremjfic numerus proportionalium 
fecundae fenei ad numerum binario minorem (efi 
eninxexhypotbofinu merus propor nonalium fecun- 
daeferiei duplus numeri proportionalium primxfc- 
riei ) & cum pariter fit ex hypothcfi , vt numerus 
proportionalium fecunda ferieiad numerum bina- 
rio minorem» fic M, ad D, E, F, G . Ergp erit vt E, 
ad A,B, fic M, ad D, E, F,G. Sed etiam fupra 
probatum eftrS-fle A,B, ad A,B,C, vt D,E,F,G, 
ad D, E, F> G, H, k .. Ergo ex aequali, erit L, ad 
A, B 3 C, vt' M, ad D, E, Fj Gj H, K . Quod erat 
©ftendendum- 

PROPOSITIO III. 

-- I • 

Cylindrus circumferimus cuilibet conoidi paraboheo , auius 
exponens ft numerus par , eH ad tpfum , <-jt parallelo - 
grammum circumfer iptum parabola: , cuius exponens ft 
bc fibduplus numeri conoidis , ad ipftm parabolam , (fj hoc 
tam fienndum totum , quam fecundum partes propoic- 
tionales _ 

- 

E Sto quodlibet conoidcsparabolicum ABC, cu*- 
ius exponens fit numerus par , nempe fit vet 
quadraticum, vel quadi atoquad ratitum , vel cubo- 
cubicum&Ci cui fir circumfcriptus cylindrus EC; 

' <;'j . • iuppo- 


Digitized by 


• LIBER JQjfAftTVS, ; 1 $17 

-f i ;i.' 'i r”..!!' ' : r' ! ■ ! , ;;<• ; / • *- i 



fupponatur autem ABC, efle etiam parabolam^ 
cum fibi circumfcripto parallelogrammo E C, cu- 
ius exponens fit fubduplus exponetis numeri conoi- 
dis. V. g. fi conoidcs fit quadraticufn, parabola fit li- 
J^arisr. Siconoides fitquadratoquadraticum , pa- 
rabola fit quadratica.. Si conoides fit cubocubicuir y 
parabola fit cubica, &c. Dico cylindrum EC, efle 
ad conoidcS' A B C y vc parallelograromum E C, ad 
parabolani ABC. Pariter fi diametri DB, invtra- 
que figura feccntur proportionalitcr in F , adeo vt 
DB, ad BF, inconoidcfitvt DB, ad BF, in pa- 
rabola , & in conoide ducaiur planum G H, AC, 
parallelum , in parabola vero linea itidem AC, pa- 
rallela . Dico efle cylindrum AH, ad frufturr^ 

AkLC, 
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A k L C, vt parallelogrammum A H, ad Tegmen- 
tum AkLC. Idem intelligatur de alijs partibus 
proportionalibus. Diametri DB,fecentur propor- 
tionaliter in pungis F, M, &c. & per illa tranfeant 
in conoide, plana A C; parallela , in parabola vero 
linea? j & in cylindro intelligantur cylindri G O, 
NC, parte$cyiind:i;inparallelogrammo vero, pa- 
rallelogratnma iplius partes . Itemin conoide intel- 
ligantur fuper balibus k L, P Q^ cylindri k R, PSj 
in parallelogrammo parallelogramma, vt in fchema- 
te. Tunc. Quoniam in conoide vtpotcftas AD, 
congruens conoidi ad fimilem poteftatem PM, fic 
DB,adBMj & vc DB, ad B M, in conoide, fic 
D B, ad B M , in parabola j&vt DB, ad BM, in 
parabola, fic poreftas AD, congruens parabola: ad 
fimilem poteftatem PM. £rgo vt in conoide pote- 
ftas AD, ipfi congruens ad fimilem poteftatem 
P M, ficin parabola poteftas AD, ipfi congruens 
ad fimilem potcftatem P M . At proportiones po- 
teftacum conoidis funt duplicata? poteftatum para- 
bola? $ nempe exponentes poteftatum conoidis tot 
vicibus continent binarium, quot vicibus exponen- 
tes poteftatum parabolx continent vmtatem . £rgo 
& vt prima? poteftates conoidis ad Te inuicem , fic 
prima: poteftates parabola? ad Te inuicem ; nempe vt 
quadratum AD, feti NM, in conoide ad qua- 
dratum P M , fic linea AD, feu NM, in para- 
bola, ad PM. 

Qua: vfque modo di&a funt conferuentur , quia 
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licet cert£ teneamus haec viris geometris clara cffe , 
attamen libet exemplo explicare quid per fuperiora 
intellexerimus . Exemplificetur autem in conoide 
cubocubico, & in parabola cubica. Quoniam enim 
exponens, feu numerus conoidis cubocubici eft 6, 
exponens vero parabolae cubica: & quoniam pro- 

batum eft efife vt cubocubus AD, feu NM, ad 
cubocubum PM, fic in parabola cubus AD, feu 
NM, ad cubum PM. Ergo &fubtriplicando pro- 
portiones, illa: proportiones fubtriplicatse erunt ae* 
quales j nempe erit vc in conoide quadratum NM, 
ad quadratum P M, fic in parabola latus NM, ad 
latus PM Sicuri enim proportio quadratorum eft 
fubtriplicata proportionis cubocuborm ,u fic pro- 
portio 
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portio laterum efi fubtriplicata proportionis cubo- 
rum. Sed ad ipfam denionftrationem redeamus. 

Sed vt quadratum N M, in conoide, ad quadra- 
tum P M, fi c cylindrus N-C, ad cyftndrum P S: & 
vt NM, ad BM, in parabola, ficparalielogram- 
mum NC, a4 parallelogrammum PS. Ergo & 
vt cylindrus ad cyliiy^rum, fic parVUfilogrammum 
ad parallelogrammum . Eodem modo oftendetur 
cylindrum GO, efie ad cylindrum KR , vtpa- 
rallelogrammum GO, ad parallelogrammum k R. 
Idemqueoftendereturde omnibus alijs, fi diametri 
in plures,plurefque partes proportionales eifent fe- 
Olx . Et cum fit vt cylindrus AO, ad cylindrum 
NH, fic parallelogrammum A O, ad parallelo- 
grammum NH. Ergo ,exprimahuius, vt omnes 
cylindri antecedentes ad omnes cylindros conie- 
quentes , fic omnia parallelogramma antecedentia , 
ad omnia parallelogramma confequentia 5 nempe 
fic cylindrus GC, ad cylindros KR,PS, vtparal- 
Iclogrammuin GC, ad parallelogramma k R, PS. 

Cum autem fit etiam cylindrus EC, ad cylindrum 
GC, vt parallelogrammum E C, ad parallelogram- 
mum GC. Ergo ex squali, cylindrus EC, erit ad 
omnes cylindros in conoide inferiptos, vtparalle- 
logrammuni ad omnia parallelogramma in parabo- 
la infici ipta . Facile autem probabitur modo Archi- 
medeo, efie cylindrum ad conoides, vt parallelo- 
grammum ad parabolam: quia in conoide inferibe- 
tur folidumconftans ex cylindris fibi fuperimpofids 
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deficiens a conoide defe&u quocumque dato mino- 
ri : pariter in parabola poflunt infcribi parallelo- 
gramma deficientia a parabola defe&u minori qua- 
cumque magnitudine data , Quare per dedu&io- 
nem ad impo(Iibile,concludeturpropofitum . Cum 
autem ha?c fint nimis Geometris familiaria, & nimis 
viris Euclideis , & Archimedeis obuia > & cum hnius 
dedu&ionis ad impoffibile fint nonnulla exempla in 
fecundo libro, ideo propter tedij ablationem, ex in- 
duftria relinquuntur . 

Non diflimili Methodo patebit, quamlibet par- 
tem cylindri circumfcripti conoidi , efle ad partem 
conoidis, quam includit, vt qualibet pars parallelo- 
grammi circumfcripti parabola, ad portionem ip- 

S f fius, 
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fins, quam includit, dum tamen antecedentia /inc 
proportionalia fuis confequentibus . Quare proba- 
tum eft,quod probandum erat.. 

Notandum tamen eft , cum hoc etiam probatum 
efie per conuerfionem rationis,exceifum cylindri fu- 
pra conoides, effead ipfumtam fecundum totum, 
quam fecundum parces ficuti cxceflus parallelo- 
grammi fupra parabolam ad ipfam. . 


a 
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SCHOLIVM I 

Ex didis facile eliciemastalia conoidea eife ma- 
gnitudines proportionaliteraoalogascum ipfis pa- 
rabolis, iuxtafeinfumdcfinitionis prius tradita:, ram 
fecundum totum quam fecundum partes proporrio- 
nales . Nam cum fit v. g. conuertendo, fegmentum 
conoidis AkLC, ad cylindrum GC, vt feg- 
mentum parabola AKLC, ad parallelogrammum 
G C :& cum vt cylindrus AH, ad cylindrum HE, 
Cc parallelogrammum AH, adparaHelogrammum 
HE: & pariter cum fit cylindrus EH, adconoides 
kBL, vt parallelogrammum EH, ad parabolam 
kBL. Ergo exxquali , erit Tegmen tum conoidis 
AkLC, ad conoides ad verticem kBL, vt feg- 
mentum parabolae AkLC, ad parabolam ad ver- 
ticem kBL. Eodem modo probabitur exceflum 
cylindri fupra conoides , efie magnitudinem pro- 
portipnaliter analogam cum exceflu parallelogram* 
mi fiipra parabolam. tam fecundum totum, quam fe- 
cundum partes proportionales. 
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Edam ergo ex di&is inhacpropoficione, pacet 
qualiter habeamus non modo rationem cylindro- 
xum circumfcriptorum conoidibus parabolicis,quo- 
rum exponentes fine pares , ad ipfa conoidea , fed e- 
tiam rationem cylindrorum circumfcriptorum fru- 
His eorum, plano bafi parallelo refe&orum. Nam ex 
di&is in primo lib. propofit. pri. & 8. habemus qua- 
draturas infinitarum parabolarum , & rationem > 
quam habet in qualibet parabola parallelogram-. 
mum circumfcriptum fegmento parabolae refedae li- 
nea bafi parallela > ad ipfum fegmentum . Erit ergo - 
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cylindrus ad primum conoides par, nempe ad qua- 
draticum, vt r. ad r . Ad fecundum r nempe ad qua- 
dratoquadraticum, vt 3 . ad 2. Ad tertio m, nempe ad 
cubocubicum vt 4. ad 3 . Et fic in infinitum • Nempe 
cylindrus eft ad conoides tale, vt dimidium numeri 
conoidis vnitate audum , ad dimidium numeri co- 
noidis, Qux r concordant cum didis in vltimapro- 
pofit.2. libri huiuSjVtexpeiientipatebitjquia eadem 
eft ratio prxdida cum ratione ibidem aflignataj 
nempe , quam habet numerus concidis audus bina- 
rio ad numerum conoidis. Pariter erit wg. cylin- 
drus GC, ad fegmentum conoidis AkLC, vt 
magnitudo , quas ad AD, K P, & cafteras tot 
continue in harum proportione, vt numerus earum 
asquetur numero parabolas , fit vt numerus parabolas 
vnitate audus ad numerum parabolas , ad A D, k F, 
& casteras tot continue proportionales, vt carum nu- 
merus excedat numerum parabolas vnitate. Nam 
fic ex propofit. 8. lib. prim. eft parallelogrammum 
AH, ad fegmentum parabolas AKLC. £t hasc 
concordant cum didis in fcholio2. propofit.vlcimas 
x. libri . Nam eadem eft ratio hic aftignata r cum ra- 
tione ibidem alfignata. Eandem enim rationem in 
parabola habet magnitudo, quas ad AD, K F, & 
casteras rot proportionales quotus eft numerus pa- 
rabola fit vt numerus parabolas, vnitate a udus ad 
numerum parabolas, ad AD, kF, & casteras tot 
proportionales quotus dft numerus parabolas vriita- 
te audus , quam habeat in conoide , cuius exponens 
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fit duplus exponentis parabolae , magnitudo, quae ad 
A D , k F , & eseteras tQt proporcionales*quotus eft 
numerus conoidis^fk vt numerus conokiisvnitate-* 
au&us ad numerum concidis , ad AD, k' F, & c.e- 
teras tot proportionales vt numerus earujn excedaf 
numerum conoidis binario . Quod patet ex propo- 
fit. 2. huius- 

t / " 


>. PROPOSITIO IV. 

I 

Cylindm i eircumfi/ipqis cidhbet infinitorum conicorum , 
eft dfl ipfum.y^vt parallelogrammum circumfcriptum 
tfikneo , filius exponens fit duplus exponentis 
conipl) ad ipfium , tam fecundum totum , 
j f quam fecundum partes pro- 

portionale sfT '***” j 




E Sto quodlibet infinitorum trilineorum ABD, 
cx cuius reuolutione circa diametrum BD, fit 
orrus conicus ABC, cui fit circumfcriptus cylin- 
drus E C : item fupponamus A B D , aliud efle 
trilineum, cuius exponens fit duplus exponentis co- 
nici ABC, iitque ei circum fer iptum parallelo- 
grammum ED. A flero cylindrum EC, efle ad 
conicum ABC, vt parallelogrammum ED, ad 
trilineum ABD, & hoc tam fecundum totum , 
quam fecundum partes proportionales, iuxta expli- 
cata inantecedeoti propofir. 1 • : 

Diametri BD, fecentur proportionallter rh_r 
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quibuslibet pundis F, G, &c. & per illa tranfeant 
in conico, & cylindro, plana HFk, LG M, pla- 
no ADC, parallela; in trilineo vero , &paralle- 
logrammo, HF, LG,-bafi AC, parallela:. In . 
conico autem intelligantur cylindri NO, PQ^ 
infcripti; in trilineo vero parallelogramma NG, 
PD, pariter ipfi infcripta. Tunc. Quoniam BD» 
feftasfupponuntur proportionalirer in G; ergovt 
DB, ad BG, in* conico, fic DB, ad BG, in 
trilineo. Quare & in trilineo, vtpoteftas DB,eiu£ 
dem gradus cum trilineo ad firrilem poreftatem B G, 
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fic in conico fimilis poteftas DB, ad fimilem pote- 
ftatem BG. Atvt poteftas DB, in trilineoeiuf- 
dem cum ipfo gradu, ad fimilem poteftatem BG, 
fic ex natura parabolarum, & trilineorum, Iinea_> 
AD, ad lineam P G y & pariter vt in conico po- 
teftas D B , eiufdem gradus cum poteftate trilinei 
A B D , ad fimilem pocdftatem B G , fic in conico - 
quadratum AD, ad quadratum PG ( nam pote- 
ftas in conico ha:c DB, ad BG, fupponiturdu- 
plicara poteftatis D B, eiufdem gradus conici , ad 
fimilem, poteftatem BG: cumque fic vt poteftas 
D B , eiufdem gradusconici ad fimilem poteftatem 
BG, fic AD, ad PG. Erit etiam vt poteftas 
D B , gradus duplicati jpfiusconioh ad fimilem po- 
teftatem BG, fic quadratuoi AdDf,. ad quadratum 
PG.) Ergo vtintruineo, A E, feu LG, ad PGj 
feu vcparallelogrammum L D , ad parallelogram- 
mum PD, fic in conico , quadratum AD, feu 
quadratam t‘G , ad quadratum PG; feu cylin- 
drus LG, adcylindrum PQ. Qua; vfque modo 
di£h funt , patent ex excmplificatis in ante, propof. 
Eodem modo probabitur cylindrum HM, eflead 
cylindrum NO, vcparallelogrammum HG, adpa- 
rallelogramiiium NG. Et eodem modo probaretur 
in omnibus alijs. Quare etiam ad modum anteceden- 
tis propofitionis concludetur, cylindrum EC, eife 
ad conicum ABC, vtparallelogrammum ED, ad 
tnlineum ABD, & hoc tam fecundum totum, quam 
fecundum partfcs proportionales. 

CO- 
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COROLLARIYM- 



Ergo & per conuerfioncm rationis, erit cylindrus 
EC, adannulum ftri&um ortum cx rcuolutione fe- 
miparabola? EBA, reuolutx ciVca BD, vt pa- 
rallelogrammum ED, ad femiparabolam EBA» 
& hoc tam fecundum totum>quam fecundum partes 
proportionales. 
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Patet ergo ex didis, conicos prxdidos efle ma- 
gnitudines proportionalicer analogas cum fupradi- 
dis trilineis. item prsedidos annulosftridos ortos 
ex reuolutione femiparabolarum circa ipfas tan- 
gentes in vertice , efle magnitudines proportionali- 
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ter analogas cum prsdidis parabolis . 
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Patet etiam quomodo ex hac propofit. non modo 
habeamus rationem cylindrorum circumfcripto- 
rum infinitis conicis, & infinitis annulis praedidis, 
adipfosj fed etiam rationem cylindrorum circum- 
feripeorum omnibus fruftis praedidorum folidorum 
refedorumplanis bafi parallelis, adipfa. Sedh.tc 
funt diligentius explicanda . 

Habemus ergo in primis rationem cylindrorum 
circumfcriptorum infinitis conicis, ad ipfos . Nam 
ex didis in propofit.pri. lib.pri. habemus quadratu- 
ras infinitorum trilineorum j nimirum quod paralie* 
logramma ipfis circumfcripta , fint ad ipfa vt nume- 
rus rrilinei vnitate audus , ad vnitatem . £rgo & cy- 
lindrus circumfcriptus cuilibet conico, erit ad ip- 
fum , vt numerus trilinei, cui s exponens fit duplus 
exponentis conici vnitare audus, nempe vt duplus 
numerus conici vnitate audus , ad vnitatem . Qax 
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concordant cum didis in fchol. 3. propofit. 14. fe- 

cundi libri. 

Habemus fecundo rationem cylindrorum circum- 
fcripnorum infinitis fruftis conicis refedis plano ba- 
fi ; parallelo . Nam ex propofit. 9- pri- lib. habemus , 
parallelogrammum L D, circumfcriptum cuilibet 
trapeiio A P C D , cfle ad ipfum , vt D B , acce- 
pta fecundum numerum trilinei vnitateaudum , ad 
eandem DB> &ad GB, diametrum trilinei ad 
vere ic'. m » vna cum rot cteteris harum continue pro- 
portionalibus , vt numerus omnium excedat nume- 
rum 



E 
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rum trilinei vnitate . Quae concordant cum didis in 
fchol.3. propofit. 14. 2. lib. In hoc enim fcholio 
oftenditur cylindrum circum fcriptum frufto coni- 
co, eflfe ad ipfum, vt tot diametri conici, cuius eft 
frudum, vt carum numerus accipiatur fecundum du- 
plum numerum conici vnitate audum, ad tot con- 
tinue proportionales quot funt tales diametri , 6 c 
quarum prima maior fit diameter DB, fecunda 
diameter GB, nempe diameter conici ad ver- 
ticem.. c 




Habemus tertio rationem, quam habet cylindrus 
EC, adannulos ftridos infinitos ex femiparabolis 
EBA, circa BD, genitos. Namcxpropofir.tr 
lib. 1 .habemus parallclogrammum E P, eflead fe- 
miparabolam EBA, vt numerus parabolae vnita- 
te audus ad numerum parabolas : cumque numerus 
parabolae fupponatur duplus numeri annuli, ficuti 
etiam numerus trilinei fupponitur duplus numeri 
conicijeritparallelogrammum ED, adfemipara- 
bolam EBA, vt duplus numerus conici , feuan- 
nuli vnitate audus, ad duplum numerum conici, feu 
'annuli. Ergo & cylindrus EC, erit ad prxdidum 
annulumex EBA, circa BD, vtduplus nume- 
rus conici , fui annuli vnitate audusad duplum nu- 
merum annuli : nempe vt numerus annuli audus di- 
midia vnitate, ad numerum annuli. Quae concordant 
cum didis in lec. parte prop. 14. fec.Iibri. 

Habemus 4. rationem, quam habet v.g- cylin- 
drus H C, ad frudum annuli ex portione H Nr A , 

v'.' Tt 2 reuo- 
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reuolutacirca BD. Ratio eft, quia curo habeamus 
ex propofit.* pri.lib. per conuerfionem rationis, ra- 
tionem parallclogrammi H D, ad portionem pa- 
rabolae HNA$ nempe quod fit vt DB, accepta 
fecundum numerum trilinei, feii parabola: vnitate_> 
au&um,adexceifumipfiusfupra DB, BF, & ce- 
teras tot proportionales vt pariter carum numerus 
excedat numerum trilinei vnitate j erit etiam cylin- 
drus HC, ad praedi&um annulum in eadem ratio- 
ne : nempe erit in conico vt tot D B, quotus eft du- 
plus numerus conici vnitate au&us, ad cxcefium ip- 
farum fupra DB, BF, & ceteras tot proportio- 
nalesquotfuntipfac . Qua: concordant cum fchol- 
4- propofit. 14. lib. 2. arguendo per conuerfionem 
rationis. 

Habemus quinto rationem cuiuslibec cylindri 
intermedij HM, ad annulum latum ex fegmento 
intermedio HNPL, circa BD. Quia ex pro- 
pofit. 1 2. prim. huius , habemus rationem parallelo- 
grammi HG, in parabola, ad fegmentum HNPL. 
Ha:c autem cum ficeademcum ea, quam habet DB, 
accepta fecundum numerum parabola: vnitate au- 
dum , ad exceflum ipfius fupra tot numero propor- 
tionales in rationem G B, ad BF, quarumprima 
inaxima, fit vltima minima proportionis DB, ad 
BG, continuata: in tot terminos, vt numerus eorum 
excedat numerum paitbola: vnitate,- erit etiam cy- 
lindrus H M , ad annulum latum cx fegmento 
HNPL, circa BD, vt DB, accepta fecundum 

duplum 
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duplum numerum annuli vnitateau&um , ad excef- 
fum ipfius fupra tot numero proportionales in ratio- 
ne GB, ad BF, in conico , quarum maxima fit 
minima proportionis D B , ad B G , continuatae 
in tot terminos , vt numerus eorum fit duplus vnita- 
te au&us numeri conici , feu annuli . 

Habemus fexco rationem cylindri Ek, adan- 
nulumftriftumcx Tegmento EBNH, circa BD. 
Namcumexpropofit. io. prim. fit parallelogram- 
mumJEF,ad Tegmentum ad diametrum EBNH, 
vt DB, accepta fecundum numerum parabolae vni- 
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tate au<fium,ad excciTum ipfius fupra vltimam mino- 
rem proportionalem proportionis DB, ad BF, con- 
tinuatae in tot terminos y vt numerus eorum excedar 
numerum parabolae vnitate; ergo etiam cylindrus 
EK, eritadprsdidumannulum,vt DB, accepta 
fecundum duplum numerum conici, fcu annuli vni- 
tate aucium, ad exceffum ipfius fupra vlrimam mi- 
norem proportionalem proportionis DB, ad BF y 
continuatae in tot terminos vt numerus corum_r 
fic duplusj vnitate au&us numeri conici y feti an- 
nuli, 1 




O.LIVM III- 


Sed nonfolui^i ca , qux vfque mododi&a funr 
verificantur*’fed etiam, exdi&is, alia poliunt colli- 
gi; nempenon modo eandem c fle rationem cylindri 
E C , ad annulum ftri&um ex femiparabola E B A y 
circa B D, reuoluta, cum ratione parailelogrammi 
E D, ad femiparabolam E B A, cuius exponens fit 
duplusexponenris prioris femipaiabolae, & hoc tam 
fecundum totum 1 , quam fecundum partes propor- 
tionales ; verum etiam completis integris parabolis, 
& duplicatis tnlineis, parallelogrammis, conicis, 
&C2er r eandem elfe rationem ( vtmanifefte patet) 
parailelogrammi ad duos trilineos, tam fecundum 
totum, quam fecundum partes proportionales , ac 
cylindri , ad duos conicos . Item , eandem eflfi ra- 
tionem parallelogrum. ni ad integram pivabolam-- 
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tam fecundum totum , quam fecundum partes pro- 
portionales , ac totius cylindii ad annuli m iftri&i m 
ex tota parabola : & confequenrer tam totum annu- 
lumeife magnitudinem proportionalitcr analogam 
cum tota parabola, quam duos conicos inuerse poli- 
tos , efle magnitudines proportionaliter analogas 
cum dticbus trilineis itidem inueise politis . £x 
quibus . 

Habemusprimo,quodfidiuifis SD, proportio- 
naliter in G, & in cylindro du&o plano LGM, 
ADC, parallelo, in paralie Iogrammo vero dutfa 
LG, AD, parallela 5 habebimus rationem cylindri 
RM , ad annulum ftri&um ex maiori portione-» 
RBPL, rcuoluta circa SD. Nam ex propofit. 
1 3 . lib. i. facile deducemus, cylindrum RM, eife 
ad praedirum annulum, vt S G, accepta fecundum 
duplum numerum annuli vnitate aurium, ad $G, 
acccpram fecundum duplum numerum annuli , vna 
cumcxceflu BG, fupra vltimam minorem propor- 
tionalem proportionis SB, ad BG, continuat e in tot 
terminos, vt eorum numerus excedat duplumnu- 
merum annuli binario. Patet , quia loco citato pro- 
batumeft, parallelogrammum RG, dTeadportio- 
nem maiorem parabola: RBPL, vt SG, accepta 
‘ fecundum numerum parabolae vnitate au^um , ad 
SG, acceptam fecundum numerum parabola, vna 
cum excelui B G , fupra vltimam minorem propor- 
tionalem proportionis SB, ad BG, continuata: 
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in tot terminos , vt numerus eorum 'excedat nume- 
rum parabolae binario • 

Habemus fecundo,quod fi du&is plano ITVX, 
& linea !TV, paallelisve fupra, fecantibus pa- 
riter SH, proporcionalircr in V; habebimusra- 
tionemcy’indri IM> ad annulumftri&umex feg- 
tnento ITBPL, rc.ioluto circa SD. Ha»c au- 
tem fic obtinebitur. Fiatvc VB, ad BG, fic^B, 
ad Fj ratio vero SB, ad BV, continuetur in 

tot 


■ . " 
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tot terminos vt numerus eorum excedat duplum nu- 
merum annuli vnitate, fitquevltimus minimus ter- 
minus H. Eodem modo continuetur ratio DB, ad 
BG> fitque vltimus minimus terminus N. Tan- 
dem fiat vttot SB, quotus eft duplus numerus an- 
nuli vnitate au&us, ad cxceflfum ipfarum fupra N, 
lic F, accepta fecundum duplum numerum annuli 
vnitate aiuftum, ad O. Ex propofit. 14. Iibprim. 
haurietur ,efie cylindrum 1M, adpra?dictumfeg- 
mentum annuli, quod includit, vt F, amSB, ac- 
ceptis ambabus fecundum duplum numerum annu- 
li vnitate auctum, ad O, vnacumexceflutot SB, 
quotus eft duplus numerus annuli vnitate auctus fu- 
pra H. 

SCHOLIVM IV. 

Sed hic libet lectori confiderandum proponere 
accidens quodam circa h^c folida contingens, quod 
.vtique nobis videtur admirabile, & confideratione 
dignum. Non eft difficultas, quod quot funt para- 
bola^ tot funt & trilinea,& conoidea, & conici : Vel 
vt melius fortaffis loquamur, cuilibet parabola?, cor- 
refpondcnt fuum conoides , fuum trilineum , & fuus 
conicus. Quapropter, cum ad menfuranda infini- 
ta conoidea , adhibitas fint ipfemet infinita? parabo- 
la?, quae tot funt, quotfuntipfa conoidea ; vtique ex 
analogia infinitarum parabolarum, nempe ex pro- 
, portione parallclogrammicircumfcripti infinitis 
, : V u para- 
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parabolis ad ipfas, videtu r conueniens elfe colligere 
proportionem cylindri circumfcripti o rmb /s to- 
noidibus parabohcis, ad ipfa conoidea . Quod at- 
tamen ex fu perior ibus patuit haud venficari . Nam 
ex proportione paralielogrammi ad infinitas para- 
bolas, non elicimus mfi proportionem cylindrorum 
ad omnia conoidea, quorum exponentes fint numeri 
pares i adeout inter quarlibet duo conoidea, quorum 
analogia affignatur, mediet conoides . Verum enim 
veroquan.uis eodem modo fe videantur haberi in- 
finita? parabolae refpectu infinitorum conoideorum, 
ficuti infinita trilinea refpc< tu infinitorum conico- 
rum, quiaexreuolutione infinitarum parabolarum, 
& infinitorum trilineorum oriuntur infinita conoi- 
dea^ infiniti conici; attamen non eodem modo ex 
proportione paralielogrammi ad plana , elicimus 
analogiam proportionis c ylindri ad folida . Nam ex 
proportioneomnium parallelogrammorum ad infi- 
nitas parabolas, non colligimus nifi rationem cylin- 
drorum ad aliqua conoidea; in pra?fentivero propo- 
fit. ex proportione parallelogrammorum ad aliqua 
tantum trilinea, nempe ad ea, quorum exponentes 
funt numeri pares, elicimus analogiam proportio- 
nis infinitorumcylindrorumad infinitos conicos. At 
quod vfque modo videbatur admirabile , videbitur 
admirabilius , fi conficeretur hanc diucrfitatem re- 
periri etiam in folidis gemitis ex reuolutionibus di- 
uerfis carundem numero figurarum . Nam ex infini- 
tis parabolis rotatis circa diametros, generantur in- 
finita 
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finita conoidea * ex ijfdcm vero rotatiscirca ipfas in 
vertice tangentes» oriuntur infiniti annuli ftri&i. 
Modo fi adhibeamus proportionem, quae reperitur 
inter parallelogramma & infinitas parabolas, non 
poflumus aflignare nifi rationem cylindrorum ad 
conoidea , quorum exponentes fint numeri pares: at 
vice verfa, adhibendo proportionem, qua: reperitur 
inter parallelogramma, & parabolas, quarum expo- 
nentes firit numeri pares, elicimus proportionem., 
cylindrorum ad infinitos annutos prsedi&os . Sed 
hsec & fimilia* funtde numero illorum mirabilium , 
de quibus loquitur Galileus in poftremis Dialogis , 
Dial.p. pag. apud nos, 24, 


SCHOLIVM V- 


Initio huiufce operis, fuppofuimus infinitarum 
parabolarum quadraturam afiigoatam a Caualerio 
per indiuifibilia- Reliqua omnia, vfque modo often- 
fa , methodo antiquorum procedere. Sed ex vfque 
modo di&is, pofiumus deducere, methodo antiquo- 
rum, quadraturam omnium illarum parabolarum, 
quarum exponentes conftituunt progreffionem du- 
plam,ab vnitate inclufiue,incipientem:nempe, qua- 
rum exponentes funt i- 2. 4. 8. itf, 32. &c. Quod 
fic patebit. Nam parabolas, quarum exponentes 
funt i.& z. nempe triangulum & parabolam qua- 


draticam , more antiquorum quadrari , etiam modi- 
ce fii geometria verfatis , patet . Dealijs fic pate- 

V u 2 bit. 
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bit . Data parabolae quadratic* quadratura, habetur 
ratio cylindri circumfcripti conico quadratico adip- 
fum. Habita hac,habeturetiam ratio parallelogram- 
mi ex propofit. antec. circumfcripti trilineo quadra- 
toquadratico, cuius exponens 4. ad ipfum . Hac ob- 
tenta, obtinetur etiam ratio cylindri circumfcripti 
conicoexipfo, ad ipfum conicum . Hx hac deduci- 
tur ratio parallelogrammi circumfcripti trilineo, cu- 
ius exponens 8. ad ipfum . Et confequcnter ratio cy- 
lindri ad conicum. Ex qua ratione hauritur ratio pa- 
rallelogrammi ad trilineum , cuius exponens 16 , Et 
fic in infinitum, 

PROPOSITIO V. 

\ . \ . : t 

Si parabola quadrat ica fit circum fer tpt um parallelogram- 
mum 3 quod cum tpfa fecetur duabus lineis bafi parallelis , 
a qualiter diH antibus, 'vna a <-vertice> altera a bafi. Rc- 
61 angulum contentum fttb partibus njnius refebl a a cur - 
ua parabolica 3 erit aquale quadrato dimidia alterius ordi- 
natim applicata ad diametrum parabola. 

H Oc idemoftenditura nobis in noftro libello 
Venetijs impr^flfo, cuius titulus. Sexaginta 
problemata Geometrica, in appendice pro indiuifi. 
bilibus. Sit ergo parabola quadratica BAC, cui 
fit circum feriptum parallelogrammum HC, quod 
cum parabola fic fe&um duabus DG, kN, ipfi 
BC, parallelis, tali lege, vt AF, MO- iint. equa- 

les. 
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les . Dico re&angulum D E G , aequale efle qua- 
drato LM 5 , vicittimque re&anguluni kLN, x- 
qualccfle quadrato EF. Quoniaroenim exfchol. 
propofit. i t .lib. piiin. quadratum BO, feu DF, 
aequatur quadratis EF, LM, & pariter aequatur 
quadrato EF *, &- re&angulo DEG; ergo qua- 
drata EF, LM, aequabuntur re&angulo DEC, 
& quadrato EF . Quo ablato hinc inde . Ergo 
re&angulum DEG, erit aequale quadrato LM, 
Eodem modo attendetur re&angulum kLN, ae- 
quari quadrato, EF. Quare patet propofitum* 

v, ..... . ■ * ; 

PRO 
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PROPOSITIO VJ. 


I -- — •*; ■ — — • -- • ■*«< » * *vn ~ i >r» 

Siquatuctr magmtudinump^pmjonalium prima , tert i a 
proportionaliter fic/nturw purffio ^ fit que pars prima ad 
paiUmfeenrrd^ *VT parsTmufimVis' parti prima ad 
partem quart / . Erit reliqua pars prima ad reliquam 
parterkfiecuntia , ^ut reliqua pars tertia ad reliquam par- 
tem quarte» \ f 
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S Tnt quatuormagnitudinesproportionales, A B, 
prima, CD, fecunda, B F, tertia, & GH, 
quarta, vtiit,.AB, ad CD, vt EF, ad GH; 
fintque A B, ; piima,& .£F, t$rfia fc&j; propor- 
cion aliter in k, & M, vt AB, fit ad BK, vt 
EF, ad F\i; pariter CD, GH, ilnt fcctas in 

L,N, 


j 
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JL , N , vt fit k B , ad L D , vt MF, ad N- FL. 

Dico Ak/ efiead CL,vt EM, ad GN. Quo- 
niam ex hy<pothefi , efi conuertendo, C D, ad A B, 
vt/G H, ad EF; tte AB, ad BK, vc tF> ad 
F M; & kB, ad LD, vt MF, ad NH. Ergo 
cx «quali, erit diuidendo, CL, ad LD,vtGN, 
ad N H . • • i f , 

Ru fiim quoniam ex hyporhcfi conuertendo, vt 
L D , ad k B , fic N H , ad M F, & pariter, ex hy- 
pothefi diuidendo, & conuertendo, eft BK , ad 
kA, vt FM, ad ME. Ergo pariter ex squa- 
li, erit CL, ad AK, vt GN, ad £M. Con- 
uertendoque,erit Ak, ad CL, vc EM, ad GN. 
Quod,&c. 

/ •’ ' i • , ' 

PROPOSITIO VII. 

, V 

Excejfus cylindri circumfcripti conoidi par abolito quadratt- 
co /apra tpfutn , aquatur ipfi conoidi . Jguodhbttue feg- 
mentum talis exccjjus rcfiSii plano , r vel planis b >ft pa- 
rallelis , aquatur fegmemo eiufdem conoidis muerse pofi- 
ti,ac contento inter eadem plana . 

E Sto conoides parabolicum B A C, cui fit cir- 
cumfcriptus cylindrus HC. Dicoprimo, ex- 
cefium cylindri fupra conoides squari conoidi. Se- 
da diametro DA, in quotcumque partes aequale9 
A E, E F, F G; G D, &c. per pun&a E, F, G,cran- 
feant plana k L, MN, OP, ipfi BDC, parallela; 

fuper 
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344 INFINITIS PARABOLIS PTC. 
fuperbafi autem I E Q, intelliganturcylindri XQ, 
Q&i itemfuperbafi RFS, cylindri SY, S*j p a . 
riterque fuperbafi TGV, cylindri VZ, T^-. Pa- 
tet , in exceflii cylindri fupra conoides , inferipeos 
efle tubos , cylindricos fibi fuper impoficos ortos ex 
reuolucione parallelogrammorum kX, KR, MT, 
circa A D: item in conoide, inferipeos eflccylin- 
dros Qjjt, S*, T *f», vt in fchemate, tot numero 
quot funt tubi infcripti in exceflii. Tunc , quoniam 
A E, aequatur D G; ergqexpropofit.ancec.reccan- 
gulum klL, erit squale quadrato TG. Ergo &c ar- 
milla circularis, cuius laciendo k I, erit squalis cir- 
culo, cuius femidiameter T G. Ergo tubus cylindri- 
cus k X L., inferiptus in exceflii erit squalis cylin- 
dro T*f«, inferipto in conoide, quia & bafes, & al- 
titudines horum folidorum funt squales. Eodem 
modo oftendetur cubum MYN, sqiari cylindro 

5 *: itemque tubum OZ P, aequari cylindro 

6 idem ofterideretiir de omnibus alijs, quia fune 
aequales numero, dummodo tubus , qui comparatur 
cum cyKndro, aequaliter diftet ab A, ficuci cylin- 
drus a D. Ergo ovones tubi infcripti in exceflii, 
erunt squales omnibus cylindris inferi ptis in conoi- 
de. Ergo & exceflfus erit squalis conoidi . Nam 
cum per continuatam Blfe&ionetn , & fubife&io- 
nem A D, partiumque ei 1 1 fde m , poffint, more v li- 
tato apud geometras, inferibi in exceflii tot tubi cy- 
lindrici, in conoide vero rot cylindri, vt illi quidem 
ab exceflii , hi vero a conoide ,defficiant quantitate 

minori 
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minori quacumque data , facile probabitur abfur- 
dum fi aliter dicatur quam nos dicimus* Exceflus 
ergo praedi&us , erit aqualis conoidi . Quare patet 
primum . 

Dico fecundo 3 quod fi A E, fit aequalis G D , 
adeo vt fi conoides inuerfe poneretur, fegmenturn 
3TVC, contineretur inter plana H 2 , kL; nihi- 
lominus exceflum cylindri HL, fupra conoides 
I A Q , aequari fegmento conoidis B T V C . Nam 
diuidendo A E, in quotlibet partes, & GD, in 
totipfisin A E, numero aequales, & per puntfa 
-A E, G D, du&is planis B D C, parallelis j modo 
ifupra expofito , in exceflu k A L, inferiberentur tu- 

Xx bi 
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bi cylindrici, in Tegmento vero B T V C, cylindri $ 
tubique cylindrici eflent aequales numero cylindris j 
&omnesrubi cylindrici probarentur aequales om- 
nibus cylindris, comparando femper tubum aequa- 
liter diftantem ab A, cum cylindro aequaliter diftan- 
tea D. Vnde etiam, more vfitato apud geometras, 
perdedudionemad impoflibi!eoftenderetur,exceT- 
Tum pra:didum K A L , aequari Tegmento B T V C. 
Quare patet etiam Tccundum. 

COROLLARIVM- 

Ergo totus cylindrjseritduplusconoidis . Ergo 
conoideserit feTquialcerum coni qui eft tertia pars 
cylindri Tibi circumfcripti . Ergo conoides erit Tub- 
TeTquitertium hemiTphrrij , TeiihemiTphaeroidis in- 
Tcripti in eodem cylindro HC. Quae omnia concor- 
danccumdodrinis Archimedis, & aliorum . 

SCHOLIVM. 

Patet ergo ex didis in hac, & Tuperioribus pro- 
polit exceflumpraedidum cylindri Tiipra conoides, 
ipTumque conoides, efle magnitudines proportio- 
naliter analogas , iuxta TenTum definitionis fupra 
politae. 

Ad vberriorem autem dodrinam notetur, quod 
cum inTchol.i. propofic. t $ lib.2. vniuerTalicer affi- 
gnarafic ratio, quam habet cylindrus v g. OC, ad 

Tru- 
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fruftum BTVC, conoidis cuiufeumque paraboli- 
ci a se incluii qua? in conoide quadratico,vt ex regu- 
la generali ibidem tradita elicitur, eft: eadem cum 
ea , quam habent dua? BD, cumduabus TG,nem- 
pe BC, cum T V, ad BD, T G, cumalijs duabus 
fequentibus in continua proportione B D, ad f Gj. 
&cum (fupponendo A E, GD, aequales ede) pro- 
batum fit, exceflum cylindri H L, fupra I AQ, x- 
qualem etfe f. gmento BTVC, & pariter cylin- 
tiius HL, fit aqualis cylindro OC: fequitur e- 
tiam, cylindrum H L, effe ad exceflum ipfius fu- 
praconoides IAQ, vt BC, T V, ad B D, TG, 
cum illis duabus proportionalibus . Ex quibus patet 

Xx 2 per 
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per conucrfioncm rationis, quatnam fit ratio cylin- 
dri H L, ad conoides 2 A Q . 

Sed etiam ad vberriorem icientiam, licet in co- 
noideparabolicoquadratico aliam rationem cylin- 
dri OC, adfruftum BTVC, colligere- Nimi- 
rum , quod fit vt dupla Da, ad DA, cum AG, 
feu vt duplum quadratum B D , ad quadrata B D, 
TG. Quod fic patebit. Cylindrus HL, ad cylin- 
drum XQ, eft vt quadratum eK E, ad quadratum 
EI j nempe vt duplum quadratum k E, ad duplum 
quadratum EI. Cylindrus X Q, eft ad conoides 
1AQ, vt duplum quadratum IE, ad quadratum 
I E . Ergo ex squali , cylindrus H L, erit ad conoi- 
des I A Q^vt duplum quadratum kE, ad quadra- 
tum I E. Ergo & per conuerfionem rationis, cylin- 
drus HL, erit ad excefium ipfius fupra conoides, vt 
duplum quadratum kE, ad exceiTum i piius fupra 
quadratum IE. Quare & cylindrus OC, squalis 
H L ( fuppofitis A E, G D, squalibusj erit ad Teg- 
mentum BTVC, squale pra?di&ocxcc filii, vt duo 
quadrata k E, fcu BD, adcxccfiTumipforum fup r a 
quadratum IE,- nempe ad quadrata BD, TG; 
quia quadrata IE, TG, aqualia funt quadrato B D. 
Cum autem fic vt quadratum B D, ad quadratum 
TG, fic DA, ad AG. Ergo & vt duo quadrata 
BD, ad quadrata BD, TG, fic dupla D A , ad 
DA, AG. Patet etgo in omnibus, & per omnia , 
propofitum . 

PRO- 
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PROPOSITIO VIII. 

Tarallelogrammum circumferat um parabola quadratica^eH 
ad tp/am , <-vt cylindrus circum fcriptus fehxra^njel fpba- 
roidi ad fpharam, <-vel J pbaroides , tam fecundum totum , 
quam fecundum p-rtes proportio» ales-, fi diameter fpbai a 
< velfpbaroidis , ($f bafes parabola feccntur in partes pro- 
portionales . 

E Sto parabola ABC, cum fibi circumfcripto 
parallelogrammo DA, fitqucciusbafis C Aj 
item fit femicirculus , vel femiellipfis C F A ffiue 
C A, diameter ipfius fit aequalis bafi C A, parabolse, ' 
nue non , nam ponitur eadem facilitatis gratia ) cum 
fibi circumfcripto re 3 :angulo GA; & inteJligamus 
jpfum cum femicirculo , vel femiellipfi rotari circa 
CA. Dico parallelogrammum DA, eflead para- 
bolam A BC, vt cylindrus cx G A , ad fphaeram , vel 
fphaeroides, (quod femper debet intelligi ) ex CFA. 
Pari ter dico fi CA, feceturproportionaliter, &in 
parabola, & parallelogrammo ducantur linea» BE, 
parallelae , & in fphaera ducentur plana parallela cir- 
„ culodefcripto afemidiametro E F; femper paralle- 
logrammum, & parabolam*, itemque fphaeram, & 
cylindrum, fecari in partes proportionales. Hoco- 
iccndctur primo in fcmipara.boIa EBC, & inhemif- 
phaerio cx C F E. Diuidantur CE, femibafis pa- 
rabolae, & femidiamecer circuli proportionaliter in 

pungis 
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punftjs H,k,&c. & in parabola ducantur HL, K f, 
c, parallelae , in lemicirculo vero H P, k Q E p 
parallela?: item ducentur M T, OV, RX, SZ Ca’ 
parallelae, vt apparer in fchcmate. Tunc . Quoniam 

j" pa ?p°' a d j “ corolL Pfopofit. 21. p. redtangu- 
lum A E C, ad reftangulum A k C, vt B E, ad O k, 

cuad VE ; hoc cft vt parallelogrammum Bk, ad 
paralldogramraum Vk; eftquc vt reflangulum 
AhC, in parabola, ad reclangulum AkC, ficre- 
ftangulum A E C, in fpha?ra , vel fplmoide , adre- 
ftangulum A k C ; & vt reftangulum A £ C, ad re- 
«angulum AkC, fic ex Apollon.p. conic. propo. 
ut.2i. quadratum F. F, adquadratum kS, feti £ Z 
&vt quadratum E F, adquadratum EZ, fic cylin- 
drus ex parallclogrammo EQ^, circa CA, a d cy- 
bn dium ex ES, circa eandem. Ergo & vtparalle- 
logrammum BX, ad parallelogrammum Vk, fic 
cylindrus ex E ad cylindrum ex ES. Eodem 
modo oftendetur, efTc parallelogrammum 1H, ad 
parallelogrammum TH, vt cylindrus ex k P, ad 
cylindrum ex KR; idemque offenderetur de alijs, 
fiadeflent. Ergoad modum ruperiorum facile con- 
cludemus, parallelogrammum DE, cflead paralle- 
logramma in femiparabola inferipta, vt cylindrus 
cx EG, ad omnes cylindros in hemifphserio inferi- - 
ptos. Quare etiam modo Archimedeo facile con- 
cludemus, efle D E, ad E B C, femiparabolam, vt 
c) Iindius cx E G , ad ipf.im hemifpharrium , feu 
hemilpfmoides. Poffumus enim in femiparabola, 

& in 
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& in hemifpha?rio infcribere figuras conflantes ex 
parallelogrammis, & cylindris , defficientes ab ipfis 
deflc<5hi quacumque data magnitudine minori . 
Cum autem fitparallelogrammum D E, ad femipa- 
rabolam BC E, vt cylindrus ex CF, adhemifpha> 
rium , feu hemifphsroides ex C F E j erit etiam vt 
parallelogrammum DA , ad parabolam ABC, 
ficcylindrusex AG, ad fphseram , feu fphseroides 
ex C F A . 


Probabimus fecundo , parallelogrammum v. g. 

L E, 
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L E, cfle ad F. B M H, Tegmentum parabola; ad dia- 
metrum, vt cylindrus ex HF, ad Tegmentum ex 
H RF E; (fupponendo HE, efle partes proportio- 
nales CA, bafis parabolae, & diametri circuli, &el- 
lipfis , quod Temper debet intelligi . ) Demonftratio 
autem non erit diuerTa a Tupra pofita j quia Tecando 
HE, in pun&isproportionaliter, & Taciendoprio- 
remconftru&ionem : nihilominus probabimus pa- 
rallelogrammum LE, efleadomniaparallelogram- 
ma infegmento LBMH, inferipta, vtcylindrus 
ex H F , ad cylindros ex parallelogrammis in_. 
H R F E , inTcriptis . Et tandem probabimus modo 
Archimedco, LE, efle ad Tegmentum i pTum , vc 
cylindrus ex HF, ad Tegmentum Tphcera: ex Teg- 
mento HRFE, 

Non aliter demonflrabitur cfle Lk, ad Tegmen- 
tum intermedium kOMH, vtcylindrus ex HQ^ 
ad Tegmentum ex Tegmento HRSk. Quod etiam 
probari pcteltcx propofit. anteccd. Qmacum fit vc 
LE, prima ad EBMH, Tecundam, Tic tertia cy- 
lindrus cx HF, ad quartam Tegmentum ex Teg- 
mento HRFE,- & cum prima , LE, & tertia 
cylindrus ex H F, fupponantur fe&a; proportiona- 
liter ( nam debet Tupponi e fle LE,ad Lk, vtcy- 
Iindrusex HF, ad cylindrum cx H Q) itemquclit 
i E, ad Tegmentum addiametrum EBOK, vtcy- 
lindrus ex K F, ad Tegmentum cx Tegmento KSFE. 
Fricat LK, ad KO mH, vt cylindrus ex HQ^ 
ad Tegmentum ex Tegmento HRSk. 

Eodem 
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Eodem modo patebit , efle DH, ad HMC,vt 
cylindrus ex CP, ad portionem ex portione CRH. 
Nam DE, eftad EBC, vt cylindrus ex CF, ad 
hemifphzrinm: item LE, eftad EBMH,vty- 
lindrusex HF, ad Tegmentum ex Tegmento HRFE 
(Tupponi autem debet efle ED, ad DH, vt cy- 
lindrus ex £G , ad cylindrum ex CP. ) Quare 
DH, eritad HMC, vt cylindrus ex CP, ad por- 
tionem ex portione CRH. 

Pariter, cum fit DA, ad parabolam, vt cylin- 

Y y . drus 


Digitized by Google 



354 DE infMtis Parabolis ltc . 

drus ex A G, ad fphaeram : item D H, ad H M C, 
vt cylindrus ex CP, ad portionem ex portione 
C RH*'. Si fupponatur DA, ad AL, vc cylin- 
drus ex AG, ad cylindrum ex AP, erit LA, ad 
portionem piaiorem A B M H, vt cylindrus ex AP, 
ad portionem ex portione HRFA. 

Quod fi iterum, CA, bafis, & diameter fecen- 
tur proportionalitcr in 9t, & ducantur parallela? , 
vt prius: faciliter ex di^is probabitur, LRt, e fle 
ad Tegmentum itiMH, vtcylindrusex & P, ad 
Tegmentum ex Tegmento HR$9<. Patet ergo om- 
nibus jnodis probatum ede , DA, cfle ad parabo- 
lam, tam fecundum torum, quam fecundum partes 
proportionales, vt cylindrus ex A G, ad fphxram, 
vel fphsroides. Quod &c. 

COROLLARIVM- 


Ergo & pcrconuerfionem rationis, erit D A, ad 
exceflum ipfius fupra parabolam , nempe ad trili- 
nea, vt cylindrus ex A G, ad exceflum ipfius Ca- 
pra lphxram, vel fplvvroidcs, & hoc tam fecundum 
totum, quam fecundum partes proportionales. m 


SCHOLIVM I. 

Patet.ergo.ex dtdlls ,ad modum fiiperiomm rn »v 


clud'p qf,-. 
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logas iuxta fenfum definitionis fupra expofitx. Itera 
cum eliciatur ex fchol.pri.propofit.4. huius, femipa- 
rabolam quadraticam eflfe magnitudinem propor- 
tionaliter analogam , cumexcetfu cylindri fupra-. 
fuum conum; vnde ex di&is ibidem, facile poffit eli- 
ci , totam parabolam quadraticam , e fle magnitudi- 
nem proportionalitcr analogam cum exceffu cylin- 
dri R C , in jfchemate illius propofit. pagina 3 5 & 
'fupra duos conos RBZ, ABC, & duo trilinea , 
nempe cxceflumparalldogranimi fupra parabolam 

Yy i qua- 
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qufidraticam , cflc magnitudinem proportionaliter 
analogam cum ipfis duobus conis R B Z , ABC* 
fequitur conclua' polle, exceflum praedidum cylin- 
dri fupra duos conos, parabolam, fphxram,& fphae- 
roides, efle magnitudines proportionaliter analo- 
gas . Item duos conos prxdi&os , duo trilinea qua- 
dratica, &excclfum cylindri circum feripti fphxrx, 
vel fph t roidi, fupra hgc folida,efle pariter magnitu- 
dines proportional ter analogas. 

Patet ergo ex di&is, qualiter habita ratione vnius 
ex praedi&is magnitudinibus circomfcriptis , ad ma- 
gnitudinem, cui circumfcribitur, detur ratio reli- 
quarum magnitudinum circumlcriptanm, ad ma- 
gnitudines rcliquasquibuscircumfcribuntur. V.g. 
fi detur ratio cylindri circumfcripti fphxrar, ad ip- 
fam fphxram j liat im patet haberi rationes, & cylin- 
dri ad exceffum fupra duos conos, & confequenter 
ad ipfos conos j & parallelogrammi , ad parabo- 
lam ,&c- 

Item patet qualiter ex vniuerfaliflima do&rina, 
probatum remaneat id , qued Lucas Valerius, & 
nonnulli alij particulariter probant . Nimirum, ex- 
ccfTum cylindri fupra conum, elfe squalem hemif- 
j hxrio , fcu hemifphxroidi in cylindro inferipto. 
Alfertum autem hoc parebit vnicuiquc confiderarv 
ti, eunde m cylindrum circumfcnbere hxc folida , & 
ad ipfa eandem habere rationem. Hoc vero, patet ex 
di&is, vet ifican tam fecundum totum, quam fecun- 
dum partes proportionales « 

^ • SCHO- 
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Praeter aurem ea * qu* in pnefenti propofir. pro- 
bata Jutit dc proportione parallelogrammi ad para- 
bolam quadraticam * & cylindri ad fphaeram, &c. 
etiam facile probari poteft , quod (i infchem.fe- 
<juenti, C A , bafis parabola:, & diameter femicir- 
culi , f<“u femiellipfis fecentur proportionaliter in 
H, & per H, agantur BMP, HRQ, BE, 
EF, parallela:, &perpun<fta M, R, item agan- 
tur kL, NO, parallelae CAj probari inquam 
poteft , parallelogrammum kH, efle ad portionem 
parabola: MCH, vt cylindrus ex parallelogram- 
mo HN, ad portionem ex portione CRH, re- 
uolutis vtrifque circa C A . Q^iod patet , quia faci- 
le patebit , efle H M , ad E B , fcu ad H P ; nem- 
pe parallelogrammum Hk, ad HD, vt quadra- 
tum H R, ad quadratum E F, feu ad quadratum 
* HQj nempe vt cylindrus ex parallelogrammo 
HN, ad cylindrum ex parallelogrammo HG. Ac 
fupra probatum eft , D H , efle ad M C H , vt cy- 
lindrus ex H G, ad portionem ex portione C R B . 
Ergo ex squali, erit kH, ad MCH, vt cylindrus 
ex HN, ad portionem ex CRH. Eodem modo 
probabitur efle LH, ad portionem H M B A # 
vt cylindrus ex H O, ad portionem ex portione 

hrfa. 

Item probari poteft , quod fi fefla H E , propor- 
tione 
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tionalrter iti $v agantur fc-S£ffeT, paralMa; 8 E, 
iE F y item S X, T V*, : parallelae C A : probati in- 
duam poteft, S H, efle ad Tegmentum intermediutti 
ftSMH', vc cylindrus ex ifc V* ad Tegmentum ex 
Tegmento 9 jTRH. Quam vero faecunda fit do- 
Arina. Tupra expofita , & quot pofiint deduci ex 
his, & ex traditis in primo libro , patebit in propo- 
fit. Tequenti , in qua quamplurima explicabuntur 
circa partes Tphaerae, & fphaeroidis « Exquibuspa- 
tebunt quamplurima , qua.’ traduntur fparfim ab Ar- 
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cbimede > a Luca Valerio , a Caualerio > a Riccardo 
Albio.. fle ab ali^s authoribus . . x : A 

l i‘.V*. r *"5v , -V >*■» '. s ■> rr ^ric • i*' 'i L.r, : V ; "f u* 

propositio ix. • 


1 :•* 


r> 

% • u- " 


. * r 


• - .» 


Rationes cylindrorum ad «- varia fegmenta Jpbara y 

<x>el Jpbaroidis ajp gnare . ' I' - O 1 


r i 


O Mnia,quae in hac propoli tio ne rradencur, po- 
tui ifent vtique proponi per modum theore- 
matum , fed breuicatis gratia , ftatuimus ipfa fic ex- 
ponere_>. «’ 

Eftohemifphasriurn, vel hemi^phxroides BCF> 
cui fit circumfcriptus cylindrus GF, qui cum he- 
mifphserio , vel hemifphaeroide fic feftus plano 
MQ, parallelo BF, plano ,& fiat vt CE, ad 
EO, fic EO, ad R. ’ \/ ■ 

Dico primo, cylindrum GQ; efle.ad poYtio- 
nem NCP, vt tripla C;E, adexceflumipfiusfu- 
pra C E, E O, & R. Intelligamus CF E, nobis 
reprefentare femiparabolam quadraticam,cuius ba- 
fis CE; diameter EF; vertex F; & paraUelogram- 
muraipfi circumfcriptumfit CF, quodemfemi» 
parabola fic feth mime a OPQ, diametro EF, pa-' 
ralle la . Ergo ex propofic anteced erir 'parallclod 
graminum C Q , ad ipezium C.L Q P, vr cyltn- 
drus CC>, aci oxeclaka Jpfius. fupra poitioncm.y 
N C PJqSod ; . ■ p.vz.iv. . .• / r: - bb -prun,’ 

lumini ! • CA. f/5. iJ> oiiaj, 
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ad trapezium CLQP, vt tripla CE, ad CEJ 
E O, & R . Ergo etiam cylindrus G Q, erit ad er- f 
cefiiim ipfius fupra portionem N C P, vt tripla CE* 
ad CE, EO, & R. Ergo &perconuerfionem ra- 
tionis , erit cylindrus G Q , ad ipfam portionem 
N CP, vt tripla C E, ad exceffum ipfius fupra CE* 

E O, & R. Quod &c. 

Dico fecundo, pradi&um cylindrum cfl*eadpr£~ 
diiftam portionem N C P, vt quadratum C E, ad re* 
ftangulum COE, cum duobus tertijs quadrati 
C O . Cum enim probatum fit G Q , effe ad excef- 
fum ipfius fupra portionem N C P, vt tripla CE* 
ad CE, EO, & R. Ergo ducendo omnia in CE* 
erit GQ, ad praedi&um exceflum, vt triplum qua- 
dratum CE, ad quadratum CE, cum re&angulo 
CEO, & cum re&angulo CE, R ( nempe cum 
quadrato EO.) Ergo per conuerfionem rationis, 
erit G Q, ad portionem N CP, vt triplum quadra- V 
tum C E , ad exceftum ipfius fupra quadrata CE, 

E O , & fupra re&angulum CEO. Ergo & vt ter- t 
tix partes horum planorum; nempe vt quadratum * 
CE, ad tertiam partem prsdi&i excelTus. Sed ter- 
tia pars excelTus pradi&i , eft arqualis re&angulo 
COE, & duobus tertijs quadrati CO, vt ftatim pro- 
babitur. Quare &c. Quod & c. 

Aflumptum fic patebit. Nam triplum quadra- 
tum C E, excedit quadrata CE, EO, &re&angu- 
lum CEO, tribus re&angulis COE, & duplo qua- 
drato C O . Quorum tertia pars eft redangulunu* 

*■ v> COE,. 
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COE, cum fubfefquialtero quadrati C O, 

Dico tertio, quod conftruftis ijfdcm, qujefupra, 
erit cylindrus M F, ad Tegmentum BNPF, vel vc 
tripla C F, ad duplam CE, vnacum exce/Tu CE , 
fupra R j vel vt CE, ad CO, cum duabus certijs 
partibus OE, & cum tertia parte exceflus OE, fu- 
pra R . Ratio eft , quia ex fchol. prim. propofit. 1 o. 
lib.prim. parallelogrammum EQ, eft in parabola 
quadratica,ad Tegmentum E O P F, ad diametrum, 
in pradidis rationibus , 



Dico quarto, eundem cylindrum MF, efleid 
rdem Tegmentum B NJ P F, vt triplum quadratum 
CF, ad duplum quadratum CF, vnacum rc lan- 
gulis COE, F<"Q. Vel Tubtriplando rvrminos, 
Vt quaJracum CE, ad TublcTquiaPerum quadrati 

Zz CE, 
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C E, cum tertia parte re&angulorum COE, ECO’. • 

- Ratio eft , quia ex fchol. ter. cit. propofit. eft pnral- 
lelogrammum EQ, ad Tegmentum ad diamtrum 
EOPF, vt tripla E F, ad duplam EF, cum O P. 

Sed ex fchol. propofit. 22. lib.prim. huius. Eft EF, 
ad OP, vt quadratum CE, ad re&angula CO E, 
ECO; vndeeftvt tripla EF, adduplain EF, cum 
OP, fic triplum quadratum CE,, ad duplum qua- 
dratum C E , cum re&angulis. COE, ECO. Ergo 
etiam cylindrus M F , eritad Tegmentum B N P F , 
vt triplum quadratum ;.C E, ad duplum quadra- 
tum CE, vna cum redangulis COE, ECO. 
Quod &c. 

Dico quinto, regmentum BNPF, squale effe 
tribus conis, circa diametrum O E, quorum duorum 
' fitbafis BEF, alterius vero circulus NOP. Patet, 
quia cum probatum fit, cylindrum efie ad Tegmen- 
tum vt triplum quadratum EC, ad duplum qua-^ 
dratum EC, vna cum rcChngulis COE, ECO; 
nempe vttiiplumquadratum BE, ad duplum qua- 
^ dratum BE, vna cum quadrato NO; &cumfitvt 
triplum quadratum B E, ad duplum quadratum B E, 
vna cum quadrato N O, fic triplus conus, cuiu*ba- 
fis BEF, axis OE, nemne cylindrus MF, ad du- 
plum conum pra?di<ftum , vna cum cono > cuius bafis 
N O P, axis O E • E) go N F , ad illos conos & ad 
„ fegmentum erit in eadem ratione. Ergo Tegmentum 
erit squale praedi&is conis. 

Dico Texto, quod fi cylindrus G F, feceturalio 

plano 

f 

Digitized by Google 


S<5* 

L 


LIBER QVARiyS. 


c 



plano S Z , R F , parallelo , & fiat vt C E , ad E O, 
fic EO, ad Rj & pariter fiat vt OE, ad E V, fic 
R, ad H, & H, ad k. Erit cylindrus MZ, ad Teg- 
mentum T N P X, vt tripla C E, ad excelTum ipfius 
fupra R, H, k. Ratio eft quia cxfchol.pri.propo- 
fit. ii. lib.pri. huius, parallelogrammum VQ, eft 
ad Tegmentum parabolae VOPX, in pr^edi^a 
ratione. 

Dico Teptimo,praedi&uni cylindrum, efle ad pr£- 
di&um Tegmentum, vr quadratum CE, adre&an- 
gula EOC, ECO, EVO, cum TubfeTquialtero 
quadrati VO. Patet, quia confideranti Tchol.Tec. 
praecit* propofit. patebit parallelogrammum VQ, 
efTe ad Tegmentum parabolae O P X V , in praedi&a 
ratione. Quai e & cylindrus ad Tegmentum. 

‘ Zz 2 Dico 
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Dico o&auo, quod fi intelligatur cylindrus D X, 
circumfcribensfegmentum intermedium TNPX, 
CE, ad E V, fic hxc ad 1$ pariter fiat 
vt CE, ad EO, fichsecad R; & rurfum fiatvt 
OE, ad/EV, fic R, ad H, & H, ad k. Erit cy- 
lindrus DX, ad prxdidtum fegmentum, vt triplus 
excefiiis CE, fupra R, ad exceffum tripla CE, fu- 
pra R, H, k. Ratio dependet exfchol. propofit. 

1 8. lib. prim. in quo dicitur , parallelogrammum 
V +J*, ejfe adfcg nentum' O P X V , in ratione afli- 
gnata., ; 

Dico noho , quod fi hertiifphxVium , feu hemif- 
phxroides BCF, intelligatur fc&um plana NOP, 
ipfi B E F, parallelo, & fiat vt CE, ad EO, fic 
hxcadR. Erit fegmentum BNPF, ad diame- 
trum , ad portionem NCP, vt duplum re&angu- 
lum CEO, vna cum re&angulo fub OE,inex- 
cefium CE, fupra R, ad quadratum CO, vna 
cum reciangulo fub C O, &fubexceflu C E, fupra 
R } nimirum ad duplum quadiatum CO, cum re~ 
ftangulofub C O, in exccflum O F, fupra R. Ex 
quibus,completafphxra,& fphasroide, facile poieft 
deduci ratio maioris portionis, ad minorem . Pro in- 
intellegentia alferti, infpidatur fchol. propofit» 20. 
lib. prim. 

Dico decimo, quod fi completa fphaera , &c. vtin 
fchem.fcquent. ratio A E, ad EO, continuetur ad 
duos alios terminos X, Z. Cylindrus MH, erit 
ad portionem maiorem N B A F P , vt tripla A O , 

ad 
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ad duplam A E, cum exceflu trium EO, fupraZj 
nempeadduplam AO, cum exceflu EO, u P ra 
Z , Ratio petatur cx fchol propofit. 1 3 .lib.pnm. 
huius . * 



Dicovndecimo ,-quod fi cylindrus GH, cum 
fphcera , vel fphceroide fecetur duobus planis M Q, 
DT, ipfi BF, parallelis, ipfumque intercipienti- 
bus, & fiat vt OE, ad ER, fic CE, ad V,- irem fiat 
vt CE, ad OE,fichxcad X; pariter fiat vt A E, ad 
E R, fic hsc ad Zj tandem fiat vt tripla A E, ad ex- 
ceflum ipfius fupra Z, fic tripla V, ad Jfc. Dico vti- 
que eflc cylindrum MT, ad Tegmentum IBNPFS» 
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vt rres V , cum tribus C E, ad duas C E , hoc eft . 
ad AC, cum CO, & cum exccflu O E, fupra X, 
vna cum 9 i . Et fubtriplando terminos , eflfe cylin- 
drum predidum, ad prediSum Tegmentum , vt V, 
cum CE, ad CO, cum duabus terti/s partibus O E, 

& cum tertia parte exceflnsipTius fupra X, vna cum 
tertia parte 5« . Probat hoc fchol. prop. 1 4.1ib prim. 
huius, in quo probatur parallelogratnmum R Q, efle 
ad Tegmentum parabola? quadratica? OPFSR, in 
praedi&is rationibus . 

Dico duodecimo, quod Ti intelligatur cylindrus 
Y 2 » Tecans Tphxram , vel Tphxroides . Cylindrus 
YP, erit ad portionem NCP, vt O a, ad dimi- 
diam AO, cum Texta parte CO. Pariter cylindrus 
N 2, erit ad portionem maiorem NBAFP, vt 
CO, ad dimidiam CO, cum Texta parte O A. Hoc 
deducitur ex regula generali tradita in calce Tchol. 
propofit. 17. lib. prim. quia parallelogramma CP, 

PA, funt ad portiones parabola? quadraticae CPO, 
OPFA, in didtis rationibus, 

SCHOLIVM. 

Ex Tuperiori ergo propofit. licuit animaduertere, 
quot notiti^ deducantur in Tph^ra , & Tphaeroide ex 
analogia, qua? reperitur inter hascTolida, interque 
parabolam quadraticam. Oftenfis etenim in lib. pri. 
quampluribus veritatibus vniuerTaliter in omnibus 
parabolis, & conTequentcr inquadradea, manife- 

ftata? 2 r * 
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flatae fuere etiam ea:dem veritates in fphasra , vel 
fphsroide. At nunc antequam n6s expediamus ab 
hac analogia, opere prxtium duximus notare ; quod 
cum in nollro libello 60 Problematumgcometrico- 
rum, foluta fuerint nonnulla problemata infphje- 
ris, multa horum pofle applicari & fphjeroidi, & pa- 
rabolas quadraticas. Imo cum , vt deducitur exco- 
roll. propofit. 4. huius. & ex fchob prim. propofit. 8. 
huius, etiam exceflus cylindri fupra di os conos in- 
uerse poficos fibi infcriptos, quoru m communis ver- 
tex fi c medium pun< 5 tum diametri cylindrffit ma. 
gnitudo proportionaliter analoga cum prasdi&is j 
patet hsec applicari pofle etiam prasdi&o exceflui. 
Qu* autem haecfint, facile cognofcetur ex eodem 
libello. 

PROPOSITIO X. 

Re fi ungulum circumfer tptum femicirculo , e fi ad tpjum, njt 
reSI angulum circumfcriptum femielhp ft \adip famatam fe- 
cundum totum , quam fecundum partes fibi correfponden- 
tes , quarum diametri ( tnt partes proportionales totarum 
diametrorum . 

E Sto femiellipfis ABC, cum fibicircumfcripto 
, parallelogrammo D A, & femicirculus AFC, 
cui pariter fit circumfcriptum parallclogramtnum 
A G , firque diameter A C , eadem, fiuefintdiuer- 
fas. Dico prim. DA, e fle ad ABC, vt AG, ad 

AFC. 
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A F C • Si probctu r hoc in quad ran tib lis, idem ct iam 
verificabitur in totis. EC, ergo diuidantur pro- 
portionaliter in quotcumque pungis H,k, &c. (ad 

euitandam autem confufionem fecabuntur tantum 
in duobus ) & per ipfa ducantur H M, kO, HR, kS, 
ipfis BE, EF, parallelae: item ducantur MT, O V, 
RX, SZ,CA parallelae. Quoniam ex A poli. pri. 

coni. propofit. 2 u in ellipfieft quadratum BE, ad 

quadratum Ok, vr re&angulum A E C, adrectan- 
culum AkC; & vt re&angulum A E C, in ellip- 
fi, ad retf angulum AKG, ficexhypothefi, ma- 
culo redangulum AEC, ad reflangulum AkC; 
& pariter in circulo, vrreaanguliim AEC, adic- 
daneulum AkC, fic quadratum -E F , ad quadra- 
tum kS. Ergo vt quadratum B E , ad quadratum 
OK feu VE, fic quadratum F E, ad quadratum 
k S, feu E Z . Ergo & vt B E, ad E V, nempe vt pa- 
rallelogrammum B k, ad parallelogrammum V K, 

fic FE, ad E Z; nem pe parallelogrammum E Q, ad 

parallelogrammum E S . Eodem modo probab.cur 
e (Te parallelogrammum L K, ad Mk, vt K l , ad 
k R idesaquc probaretur de omnibus al.js.fi fcmt- 
diametri cK lupponerent.it feft*.n plantas pua- 
«Sis. Cum aulm etiam paralldogramma Bk, kU 
& alia ffadeffent,(int proportionalia parallclngram- 
m i s EQ, QH, isc Patet ad modum lupuiorum-. 
concludi polle, L E , & 0 E, effe ad omnia paralle- 
los, amnia in ellipfis quadrante inf<.ripta,vt fc P y> 
ad omnia parallelogratnma in quadrante cir ultin- 
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fcripta. Ex quibus etiam facile viris Archimedeis 
patebir,efTe DE, ad ellipfis quadrantem, vt EG, 
ad circuli quadrantem. Nam per continuatam bi- 
iecHonemfemidiametrorum C E, patet inillis qua- 
drantibus pofle infcribi figuras ex parallelogram- 
mis fibi fuperimpofins conftantes , deficientes ab 
ipfis quadrantibus magnitudine quacumque data 
miriori. " . - \i« \ 

Sed dico fecundo, paralleMgrammum v.g-DHl 
efifead portionem ienhJjjpfis H M C, vt H G, a$ 

Aaa CHR.: 
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CHR; idemque inteliigendum e fle de omnibus par- 
tibus proportionalibus . Imo fi portionibus MCH, 
CHRj intelligerencur circumfcripta parallelo- 
gramma , hxc eflent ad portiones in eadem ratione, 
tam fecundum cotum , quam fecundum partes pro- 
portionales • Quod cum probandum fit fupradi- 
&o modo , & cum in ijs fimilibus exempla fxpe re- 
petita fint , ideo hxc omittuntur . Pacet ergo pro- 
pofitum • 

. • V 

SCHOLIVM. 

Ex didis ergo,& ex fuperioribus manifefte pa- 
tet, circulum , & ellipfim , efle quantitates propor- 
tionaliter analogas iuxea fenfum definitionis fupra 
expofitx, quotiefeumque diametri fccentur a lineis 
ipfasj iuxta exigentiam fecancibuSj^ropoicioxi^liter. 
Hxc patent ex didis . 


PROPOSITIO XL 


Settores fi* Maiores, fiue minores , quo - 

tmm sborda feoent proportione liter diametros , funt ma+ 
gmffsduMs proportionali ter analoga iuxta fenfum explU 

'&F / - /! .* 4 ' 

S int ABC, fcmiellipfis, & AFC, femicirculus* 
i & femiellipfis fint femife&ores minos DKC, 
feaior DArK; femicirculi vero fit femifedor minor 

CKE, 


Digitized by Google 


LIBER QTARTrs. »7» 

/ ' ' 



A 


CkE, maior EAk;horumfcmichordefintDG,GE> 
qu* fccent proportionalitcr diametros CA. Dico 
femife&ores minores DkC> CkE, item femifeSores 
maiores DAK, EAk, e (Te magnitudines propor* 
tionaliter analogas iuxta fenfum fupra explicatum. 

OAendettir prius de femife&oribus minoribus 
DkCjCk E, quibus ci rcumfcribantur parallelogram- 
ma ICjHC. Tales fetores, taliaque parallelogram. 
ma poflunt triplicirer fecari* Primo lineis DG, GE* 
fecundo lineis LMN> NOP$ tertio lineis QRs, 
ST V . Si fccentur primo modo . •; 

* Aaa 1 Quo- 
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Quoniam eft triangulum DkG, ad parallelo- 
graminum k D, vt triangulum k E G, ad parallelo- 
grammum k E (quia triangula funt dimidia paral- 
lclogrammorum ) pargllelogitoimJ m ver o k D, eft 
exhypothe^.adparallelogrammum PC, vtparal- 
lclogrammum KE, ad parallelogrammiim EC> & 
cx propofit. antdced. D C, eft ad portionem D G C, 
vt E C, ad portionem GEC. Ergo cx aequali , erit 
triangulum pkG* ad portfafiem D G C , Vt trian- 
gulum kGF, adportiohenfi G EC. • M f# 

Si vero fecetttur lineis LMN, PON. Quoniam 
triangulum PkG, cftadfemiportionem DGC> vt 
k G E, ad G E O DG C, autem eft ad M N C, vt 
GEC, ad NOC, ex propofit. anteced. Ergo ex 
aequali, k D G, eft ad M N C, vt k G E, ad NOC. 
Cum autem ex fuperioribus * etiam MNC, fit ad 
DMNG, vt NCO, ad NGUEG . Ergo rtirfumex 
aequali, erit KDG, ad OMNG, vt kGE, ad GN OE. 

Et componendo > K DK*fN ! i erit ad D M N G,’ Vt" 
KNOE, ad GNOfii» tSedipMNG,! eft: ad MCN, 
vt GNOE, '^.NCd)10^$dltandemex2EqU^li ,erit 
KDMNa ad MON^ vrkNOE, ad NCO; ^ 

Si tandem fecentlbf lineis QRS, STV.Qubniantf 
DGC, eft ad triangulum DkGi vt CEG, atftrnln- 
gulum GkEe trianguliim autem DkG, eft acTira^ 
fpflmipi DRSG, vt.triamgulum GkE, adtrapezium . 
SGET. Ergo ex aequali, & componendo, erit CDR5* 
ad DRSG, vt CSTE/ad GS fE. Sed DRSG^etf 
ad RKS, vt GST-E, ad SkT. Ergornrfume**** 

> • ■;» - quali. 


- - UBER $VARXVS. ;U m 
quali, CjjtCDR S, ad K k S, vc C S T E, ad SkTJ» 
Quar? probrum cft, fe<$ore> minofesefle magnitu- 
dines prQporypnal iter ^alpgA* f s. ; :7 \\ >; 

Sed etiam femife#ores rciaipres D A k, EA.K* 
polTuntfecari tribus modis. Polfuntenimptipiefc-- 
cari femidiametris B K, KF. Quod autem tunc. 
D B k, Iit ad B A K } vc K E F, ad K A F, eft manife- 
ftum. Quiacum DGG, fit ad totum fegmentum 
D B K G, vt C G E , ad totum Tegmentum G k F E 3 
& pariter cum eadem DCG, fit ad triangulum-. 
D^Gj-vt CGE, ad triangulum G^E. Ergo &c 
C DG, er^tad reliquum fe&orcm DBK, vt CGE, * 
ad k H f. Sedctiam DCG,eftad BC k , feiiadr 
B A K, vt C uE, ad K C F, feu ad K A F. Ergo con- 
uertendo,& ex aequali, erit fccior DBK, adBA 14 , 
vt KgF, ad kAF. 


Poffunt.jjecundo fecari lineis QRS, STV. Et 
tunc Quoniamprobatumeft, fe&orem BP k ,e :fle 
ad C) G C, vt KE F^adG E C; & pariter cum pro- 
batumfic, DGC, eflead QDGS, vt GCE, ad 
SG EVi &vt dGC, ad DRSG, fic CGE, ad 
G S T E , E r go concludetur etiam, efie C G D , ad 
0 R D , vt CGE, ad T V E. Quare concludetur 
ex tequali , e(f<?. B D K , ad Q K. D , vc , i. F E , a d 
T V E . V nde facile concludetur di&is , prius 
componendo, A D k , ad kBD, vt ABk,.ad k FE; 
poftea ex aequali , & diuidtndo, efie- AQR k , ad 
QRD, vt AVTk, ad T VE. 

Poflunt tertio fecai i lineis XZ, ZY. Ec -Tunc. 


/• *« 
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Quoniam componendo, probatum eft D AK, efle 
ad BAk, ve i A E, ad Ak Fj & BAk, eftad 
XAZ, vt kAF, ad ZAY. Ergo ex aequali, & 
diuidendo, erit DXZk, ad XAZ, vt kEYZ, 
ad AYZ . Probatum eft ergo praedi&os fe<ftores ef- 

fe quantitates proportionaliter analogas. Quod &c. 

* • 

SCHOLIVM. 

f . % •' * * 

Qu* (int figurae proportionaliter analogae in ma- 
gnitudine, explicatum fuitinitio h uius libri. In prae- 
fenti autem explicandae firnt magnitudines propor- 
tionaliter analogae in grauitaterpro quibus, Ci t. 

DE FI N ITIO II. 

Plana, vel folida proportionaliter analoga in gra- 
uicate dicentur , in quibus du&is lineis, vel planis li- 
nea?, vel plano pro regula inferuiente parallelis , & 
lineam quandam, quae fit, vel altitudo , vel veluti al- 
titudo proportionaliter fecantibus,femperfecabunt 
plana, vel folida proportionaliter ingrauitate, feu 
in partes proportionaliter graues. 

Verum, vt etiam haec definitio clarius explicetur . 
Dentur duo plana, vel folida, vel vnum planum, alte- 
rum folidum ACB, DFE, quorum altitudines, 
feu veluti altitudines AB, DE, ftue aequales, fiue 
imquales, fecentur proportionaliter in quibuslibet 
pun&is Ljk^P^R, lineis, vel planis LM, PS; k N, 

RV, 
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R. V, parallelis BC> e£, adeo vt fit vt B A, ad A L, 
fic ED, ad DP, vel vt BA, ad Ak, lic ED, ad 
D R . Si quam proportionem habet grauitas feg- 
menti LMCB, ad grauitatem Tegmenti AML, 
hanc eandem habeat grauitas Tegmenti PSFE, ad 
grauitatem Tegmenti DS P ; vel grauitas Teg- 
menti k N C B, Titad grauitatem Tegmenti A Nk> 
vt grauitas Tegmenti R E F V , ad gr uiitatc m Teg- 
menti DVR, &TicTempervbicui q ;e plana, vel 
Tolidadu&aTuerint. Plana, vel folida ABC, oEF, 
dicentur proportionaliter analoga in grauicate . 

Sed antequam ad vlteriora progrediamur, ani- 
maduertere debemus veritatem quandam , qua? ab 
aliquibus Tupponitur tamquam principium, abali- 
quibus verp,prxcipuc, quorum meminimus, a Mari- 
no 


i 
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no Ghetaldo in principio Archimedis promoti, in 
folidis,& a Caualerioin propofit. prim- exerc. 5 . vni- 
uerfaliterdemonftratur. Ha?c aurem eft- Quod fi 
duo grauia fint eiufdem gradus grauitatis, erit vc 
moles vnius ad molem alterius, ita grauiras vnius ad 
grauitatem alterius, V.g. fi moles ABC, DEF, fint 
eiufdem gradus grauitatis, erit vt magnitudo BAC, 
ad magnitudinem DEF, fiegrauitas BAC, adgra- 
uitatem EDF. His explicatis, fit. 

PROPOSITIO XII. i e 

^Magnitudines proportio'! aliter analoga fecundum fenfum 
definitionis prima bimis libti y funt proportionahter 
' [ , t analoga ingrauitate , 1 . 

^ ' .* I t ^ • a, . 1 /T 

S Intdu<Tmagnitudincs ABC, DEF, proportio- 
nalitcr analoga: in magnitudine, &c. adeo vt fe- 
cla: v. g. KN, RV, rpodo explicato, fit magnitudo 
BkNC, ad magnitudinem K AN, vt magnitudo 
ERVF, ad magnitudinem DRV. Dico etiam 
grauitatem magnitudinis BKNC, efle adgrauita- 
tem.magnirudinis' kAN vt grauiras magnitudinis 
ERVF, ad grauitatem magnitudinis RDV. Quo- 
niam enim cx fuppofito principio , cft vt molis 
B K N C , ad molem K AN , fiegrauitas antecedentis 
adgia itatemconfequentis ;&exhyfoihtfi,eft vt 
m^lis B K Nc, adrtiolcm K AN, fic molis ERVF, 
admolcm RDVj&vtmohs RE F V, ad molem 

RDV, 









R- DV, fic grauicas ad grauitatem . Ergo & vt gra- 
uitas molis Bk NC , ad grauitatem molis IcAN, 

fic grauitas molis E R V F , ad grauicacem molis 
DRV. Quod, &c. 5 


i! 
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Patet ergo, omnes magnitudines probatas fupra 
proportionaliter analogas in magnitudine, eflee- , 
tiam proportionaliter analogas in grauicate. 

Verum vt ad vlteriora progrediamur, eft fuppo- 
nenda alia veritas, qua: & multis oftenditur, fed prx- 
cipuc a Caualerio propofit. 6. cit. exercit. nimirum 
momenta grauium appcnforum componi ex rarione 

T* Bbb magni- 
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magnitudinum, & di Itandarum a fulcro, v.g. fi I, fit 
fulcrum librae AB, in qua in pun&is L,k, fint appen- 
fae magnitudines AIO, IBCO; momentum mo- 
lis A I O, ad momentum molis IBCO, compone- 
tur ex ratione molis ad molem , & ex ratione L I, ad 
Ik . Sit ergo . 

PROPOSITIO XIII 


r t 

v i. 


11 


Si duo quacumque gratua fuerint proport ion alit er Analogii m 
\ r grauitate, eorum centrSgrauitatis aberunt proportio-' 
nahtir ab homologis terminis ipforum. 

S int duo quxcumquc grauia ABC, DF£, pro- 
portionajiter analoga in grauitate iuxca fen- 
ftim definitionis 2. fine que hxc vel ambo plana, vel 
ambo folida, vel vnum planum, alterum folidum 
( parum enim refert, cum propofitioomni 1 compre- 
hendat) & quodlibet illorum (ic vel inter duas li- 
neas, vel inter duo plana parallela, & horizonti per- 
pendicularia’, A D, BC;DG, EFj & horum gra- 
uiuip altitudines, feuvcluti altitudines, fint AB, 
DEi pun&avero A, D, fint extremitates altitudi- 
num homologe. Dico in his centra grauitatis ab- 
efieproportionaliter a pundis A, D. Supponatur 
ABC, quantitas, cuiufcumque fit generis , ap- 
penfa apundo I, a quo defeendat horizonti per- 
pendicularis I Ojj QT , vero fecct DE, in partes 
DQ, QE, proportionales ipfis AI, 1 B j fitque I, 
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centrum aequilibrij magnitudinis ABC. Dico quod 
Q, erit etiam centrum aequilibrij magnitudinis 
EDF. Intelligantur enim Tegmenta AOI,IBCO, 
appenfa sequilibraliter a pungis L, Kj frntque ipfis 
LI, IK, proportionales ipfiac PQ, QR. Partes * 
etiam DTQ, TQEF, appenfce intelligantur £ 
pun&is P> R. Momentum magnitudinis COIB, 
ad momentum magnitudinis O A I, habet ratio- 
nem compofitam ex ratione grauitatis magnitudinis 
COIB, ad grauitatem magnitudinis OAI, & ex 
ratione dillantia: KJ, addiftantiam 1L, exprinci- 
pioTuppofito. At vtgrauitas magnitudinis lOCB, 
ad grauitatem magnitudinis OAI , fic grauitasmo- 
lis F T QJ£, ad grauitatem molis TDQ, ex hy- • 
pothefi : & pariter vc kl, ad 1 L, fic RQ^ ad QP. 

Bbb * Ergo 
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Ergo momentum molis BIOC, ad momentum., 
molis IAO, componetur quoque ex rationibus 
grauitatis molis EQTF, ad grauitatem molis QDT, 
& K'Qj ad QP. Sed ex eodem principio, etiam 
momentum magnitudinis TQEF, ad momentum 
magnitudinis DTQ, componitur ex ijfdem pro- 
portionibus . Ergo vt momentum magnitudinis 
BIOC, ad momentum magnitudinis IAO, fic 
momentum molis EQTF, ad momentum molis 
QDT. Sed momenta molium BIOC, IAO, funt 
aqualia- Ergo & momenta molium EQTF, QDT, 
aqualia erunt. Ergo Q^ erit centrum aquilibrij 
• molis D E F. Vnde tam in IO, quam in QT, erunt 
centra grauitatis ipfarum magnitudinum . Ergo ip- 
farum centra grauitatis aberunt proportionaliter a 
pun&is D. Quod erat probandum. 

Quam vero Eecunda iit prxfens propofitio, ex in- 
ferius dicendis fhtim coftabit . Quamplurium enim 
magnitudinum centra grauitatis, ex fuprain alijs re- 
pertis, pofluntadinucniri. Sit ergo. ^ 

PROPOSITIO XIV, 

£entrum grauitatis cuiuslibet conoidis parabolici , cuius ex- 
ponens fit numerus par, fic diuidit eius axttn , ut pars ad 
verticem Jit ad reliquam , ut dimidium numeri conoidis 
unitate auflum^ad dimidium numeri i onoidts . 


f " 1 Sto conoides parabolicumquodcumqne ABC, 
_j J cuius exponens fit numerus par; fitque eius 
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centrum grauitatis M. Dico SM,efTead MD, 
vt dimidium numeri conoidis vnitate au&um , ad 
dimidium numeri conoidis. V. g. in conoide qua- 
dratico, vt i. ad i . In quadratoquadratico vt $ -ad 
In quadratocubico vt 4. ad 3. Et fic in infinitum-, * 
Supponamus ABC, efle etiam parabolam, cuius ex- 
ponens fit fubduplus exponentis trilinei . Quoniam 
exfchol. x. propofit. 5. huius, conoidcs & parabola 
funt magnitudines proportionaliter analogae. Ergo 
expropofit. 1 2. erunt etiam proportionalitcr analo- 
gae ingrauitate. Ergo expropofic. anteced. eorum 
centra grauicatis aberunt proporti c n alii cr a vertici- 
bus 
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bus B. Sed M, centrum grauitatis in parabola fic 
fecat B D > vt B M , fit ad M D , vt numerus para- 
bolae vnitateau&us ad numerum parabol? ex fchol. 
pri. propofit. 2 . 1 i b. $. Ergo &inconoide. Sed nu- 
merus parabola? eft dimidium numeri conoidis . Er- 
go in conoideeiit B M, ad M D, vc dimidium nu- 
meri conoidis vniratc audium, ad dimidium numeri 
conoidis. Quod eratoftendendum. 


S C H O L I V M. 

Patet ergo propofit. 41. lib. 2. Luca? Valeri; de 
cent. gra. & omnium iliorum,qui probant in conoi- 
de parabolico quadratico , M, fic fecarc B D > 
vt BM, fit ad MD, vt 2. ad 1. effe noftrae co- 
rollarium. 

| "W- * ."t J 

PROPOSITIO XV. 

c* ' Jv j £•# * ‘i ' - - . ' V y i T 

(fentrum grauitatis excejfus cylindri circum feriati conoidi 
autec. propofit fiipra conoides , fic diuidit axim conoidis , 
rut pars ad verticem fit adrelupuam^ ut dimidium nu- 
men conoidis unitate auflum, ad feppuialterum numeri 
conoidis unitate antium . 

C Onoidi ABC, antec. propof. fit circumfcri- 
ptus cylindrus EC\ & F, fit centrum graui- 
tacis excefius cylindri fupra conoides. Dico BF* 
eflead FD, vt dimidium numeri conoidis vnitate 

a udum 
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au&uu) ad fefquialterum numeri conoidis vnitace 
au&um . V. g. in quadratico vc 2 . ad 4. In quad rato 
juadratico vc 3. ad 7. In quadratocubico vt 4* ad 
10. & fic in infinitum. Nam fi fupponamus , vt 
prius , ABC, efle parabolam , cuius exponens fic 
fubduplus exponentis conoidis, & EC, efleparalle- 
logrammum ei circumfcriptum , patebit ex prop. 3. 
huiuS) & ex fchol. prim. eiufd, excefifum cylindri fu- 
pra conoides , & exccflum parallclogrammi fupra 
parabolam , efle magnitudines prdportionalicer 
analogas. Ergo & ex diciis in hoc libro, erunt ma- 
gnitudines proportionaliter analoga? in grauitate . 
Ergo eorum centra grauicatis aequaliter aberunt a B. 
Sed ex fchol. propofic 8 . 1 ib. j . F, centrum grauitatis 
excelfus parallelogrammi fupra parabolanijfic diui- 
dit B D, vt B F, fit ad F D j vt numerus parabola; 
vnitace ausius, ad triplum numerum parabolcevni- 
tate audum . Ergo & in conoidc. Sed quia nume- 
rus paraboIa?cftdimidiuni numeri conoidis , nume- 
rus parabola vnitate audus eft dimidium numeri 
conoidis vnitate audum ,• ficuti triplus numerus pa-’ 
rabolx vnitate au&us, clt fefquialterum numeri co- 
noidis vnitace au&um . Quare patet propofitum. 

SCHOLIV M. 

* ii"- 

Sed ex doctrinis fuperius traditis , non modo 
habemus ccn na grauitatis prcedidla, fed etiam cen- 
trum grauicatis fruftorum conoidcorumfupra expli- 
cato- 


384 M INFINITIS PARABOLIS PTC. 
catorum , contentorum inter duo plana bafi paralle- 
la, V. g.il ducatur planum PMG, bafi ADC, pa- 
rallelum , habebimus centrum grauitatis frufti 
AP GC. Ratio eft, quia fi fupponamus ABC, ef- 
fe etiam parabolam, cuius exponens fit fubduplus 
numeri conoidis , fegmentum A P G C , parabola; 
eft, exdi&is, proportionaliter analogum ingrauita- 
tecum regmento APGC, conoidis. Cumcrgo 
expropofit. lo.lib. 3. a f] 7 gnatum fit centrum graui- 
tatis Tegmenti APGC, parabolae cuiufcumque, 
aftignatum etiam erit centrum grauitatis Tegmenti 
APGC, conoidis cuiufcumque, cuius exponens 
fit numerus par. 

Ex quibus patere poteft propof.42. lib. i-dc cent. 
grau. Luca; Valcrij, in qua probat H, centrum gra- 
uitatis Tegmenti APGC, conoidis paraboliciqua- 
dratici, Ticfecare MD, vt MH, Ticad H D, vt 
duplum quadratum A D, cum quadrato P M, ad 
duplum quadratum PM, cum quadrato AD, effe 
veluti corollarium dcdu<ftum ex noftra methodo 
vniucrfali • Namcumdu«ftis AB, BC, in para- 
bola, Tegmentum APGC, fit magnitudo propor- 
tionaliter analoga in grau irate cum trapezio AkLC, 
ex Tuperius diftis ; cum H, centrum grauitatis cra- 
pezij ficdiuidat M D, vt MH, fitad HD, vt du- 
pla A D, cum KM, ad cuplam kM, cum AD, 
vt probatum eft in fchol. prim. prsec.prop. 10. lib. 3. 
Tcqiiitur H, centrum grauitatis frufti conoidis qua- 
dratici fic Tecare M D , Sed cum ex genefi parabo- 
la^ 
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Le,fim AD, ad k M, /ic quadratum A^, ad qua- 
dratum PM; vndedky^pla^lA^fl t cqm^M, 
ad duplarn fjfe cum AD, fip dupJupj quadra- 
tum A D, cum quadrato P M , ad dqplum quadra- 
tum P M, cum quadrato A D. Ergo in frufto conci- 
dis, MH, eritadHD, vtdupltjmqnadf-atum AD, 
pum quadrato PM, ad, duplum quadratum 
cum quadrato. AD. Jm6 (i M D, feceturincres 
partes aequales M N, N O, O D, habebimus ex di- 
dis in fchol. citat. H, centrumfrufti APGC, ficfe- 
care N O, mediam tertiam partem MO, ,vt NH, 
fit ad H O, vt quadratum A D, adquadracum PM. 
Quod i:o vidimusanimaduerti/Te Lucam Valerium. 

Sed centrum grauitatis, talis frufticuiufcumquc 
conoidis , cuius exponens fit numerus par , inuenie- 
tur alijs etiam duobus modis .) Si enim conoides 
A B C , fit fedum plano H Dk , plano A E C , pa- 
rallelo, inueniemus prin o fic eius centrum grauita- 
tis . B E, B D, fecentur in Q^& S, vt tam B Q^fic 
ad Q.E, quam BS, ad S D, vt dimidium numeri 
conoidis vnitate audutri ad dimidium numeri co- 
noidis. Ergoexpropofic.autcc- S, & Q, erunt cen- 
.tra grauitatis conoideorum A BC, HBk. Ratio 
A E, ad . H D, continuetur in tot terminos vt nume- 
rus eorum excedat tcrnai io numerum conoidis , & 
iit vltimus minimus terminus L; fiatque vtexcefius 
~ - ? f ij$ra L, ad L, fic SQ, ad Q V. V, 

s fift&ijfMB? • Cum enim, ex propofit. 

. pri. hb|. i./it conoides ABC, ad conoides H b K> 

’ Ccc vc 
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i 8* DE INFINITIS PAKAbbUS ETC. 
>tpptefta$ ! AB, duplo' g“radu altior poteftate co!* 
illidis 1 , ^iPfirniicin poieftatem H D, netapevt AH, 
^*fc. n Er^ & diuidendo , erit A H K Cj ad H B k, 
vtexcefliis A E, fupra L, ad L; nempe reciproce 
Vc SQ, ad QV. Ergo V, erit centrum quam tum. 

Secuhdo. Reperiantur $, & Q^ centra grauira- 
tis conoidearum A B C , HBK; intelle^oque* co- 
'tioicfe A : DC> feiuftehi generis cum prioribtis V fic 
P, eius centrum grauitatis. FiarvtBD,ad DE, 
fic PQ, ad Qjl. Ergo R, vbicunque cadat , eric 
centrum grauitatis ABCD, excef Hjs cpnoidis 
ABC , fupra conoidbs A D C . Quod parebit, quia 
fupra fa&um cft, vt B D, ad D E, fic P Q, ad QR. 
^SedvtBD, ad DE, ficexpropofit.j.lib. i. huius, 
" diuidendo, A B C D , ad conoides A D C. Ergo vt 
A B C D, ad A D C, fic reciproce P Q^ ad QR. Er- 
goex Archim. R, erit centrum grauitatis ABCD. 
Quod nbtetur, & feruetur. 

‘ Fiat vt re&angulum AOC, differentia inter 
quadrata A F, H D , ad quadratum H D , fic S R, 
ad RT . Ergo T, erit centrum grauitatis excefTus 
frufti ApFk C , fupra conoides A D C. Quod pa- 
riter fic patebit. Quoniam ^nim, vt patebit in fe- 
quenti propofit. ABCD, eftad HBk, vt quadra- 
tum A E, ad H D, quadratum. Ergo diuidendo, 
erit AHDkCD, ad HBk, vtre&angulum AOC, 
ad HD, quadratum; nempe ex conftru&ione, vc 
S R ? ad R T, [reciproce . Sed R, eft centrum totius 
ABCD;S, cft centrum conoidis HBK. Ergo T, 

erit 
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■^flog msbjuy* 
«.. 3 A : v i H jnco foc tjHa t 0 D 8 > 

erit <mr*Mn foftdr AHpkCO; 1 rA C1 H nnT ^~- 
, ; Tdridcnv ratib A<£ , id H 0 > cottflftietltfrfii td£ 
term frios , vt numerus eoru raexcedat hu rn^ru m c<V 
noiditf bwiarioj & P T, fic diuidatar in V; vt PV, (it 
ad VT, vtduoifitifti riilfmmr termii 1 » adVePtquosv 
Dic^pnntfum 'V, dTe ttWru m grtu i tat ! $ qirtrftttidai : 

MafnomiFiAtir^ 
fit P V » ad VT, vt duo vltrmr minimi termini in-* 
uenti ad reliquos ;•& cum vr rales duo minimi rerrm»’ 
ntad rdiquox,' ‘iie ex coroifar. propofir^^llb.^f' 
WPDfcC 0> ad ADC.Ergoerit recipro«?>vt PVy 
adi VT, ficfolklum AH0kCm adcondid& J 

Ccc a aDC» 
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|Slr DE ItfflNTTlJ ' PA RAnSitS ETC. 
AOC. Ergo V, erit ex Archim. centrum qur- 
ficunu. . g 

PROPOSITIO XVI. 

, \ 

-T ^ S 

Siconoides quo deum que parabole um fecetqr plano ha fi paral- 
lelo, &/ft*pW eadem bafi y cirpaque dtam$tr.nm fe^nenti , 
conslituAtur 'aliud eonoides e M/ de m - generis -ttrm priori . 
Erit tffiduym totius comtdis , dempto abeo Jl eundo co- 
noide^ad cdnoidcs ad verticem, utbafts conopiis , ad ba- 
fim cokoufis ae^verticem^ 4 \ \ 


X 





loides parabdNlim quodcumqtip A BC, 
_ . _ d filfc&um HD Ic ^hnfi A^iLpa- 

rallelo#>fitquc con ftirutuiS aliud conoides A*t)C, 
eiufdem generis cnm prioribu f— D ico f ylidunu, 
A B C D , efle ad conoides HBK, vt bafis AEC, 
ad bafim HDk, fe£ytquajlf 4 ttiitf A £, adtquavira*n 
tU0j» jff p. ,JUuo A E , ad H D, continuemur ii>tot 
corum numerus excedat numerAUttco- 
nojd^ternariqpi fiique vicinius migirous.perfflinitfc 
M, ij» vero|j£ apte pennlti.mus , 
r^ufocQPPWis .vqitate.Q^9rtiaiT3«cMa o idfi8 ABC* 

M jp*«* nfwfiM 

j T |ib z. E rgo pcrconuerfionetn rationis, &conoejA 
tc^do,exic A.BCD, ad AfBC, vt D B, ad. 

Sed v^DB, ad B E, fiepotefas H D^eiqfdeavgran 
duscunV(C9noide ? ad finiilem poteftatem AB; 8t vx 
talis poteftas adtale/npptclhifini* fic k> ad AE. 

Ergo 
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Ergo AfeCD^eritajd ABC, vc L , ad A E. Ve- 
rum conpideyA ad conoides ad verticem 

H B k, ex p/pofit. pnm.lib. 2 . vc poteftas A E, du- 
plici gr^^..^jiOiiLpflieflate conoidis, adiimilem po- 
teftateff» H D; nempe vt- A E, ad M. Ergoexaequa- 
B„e^t L, ad^M.iSerfVl^ 

Ii ? ad M i fif A fc, ^ad t terriaiii proportionalem.* , 
ipfaruip, A,5„. Ht>* ftnvd A E, ad’ talem terrq 
tiam . , Cf quadracqm A E,, ad quadratum HD* 
Etgp.Sf, vi;^q»iad Wim Af T ad quadratum H Dj 
nempe vf ba^&ad baftm, fic A BC P^ad H Bko 

ftBQd^O . i : i j u-2 rw V 3 ; ai 


u.*f- : u >j 
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Jjio DE INFINITIS PAMBOUS ETC. 

PROPOSITIO XVII. 

• > s 1 V i 

Centrum gr duitatis cuiuslibet conici > ficdiutdit eius axi w, 
ait pars ad aierttcern jit ad reliquam , njt duplus nume- 
rus conici *vnitdte audus^ad njnitattm. 

" 1 0 






-Ut> , ‘i ; 


’px/ 


S it conicus quicutnquc ABC, firqueeiiiscbntrunfr 
n grauitatis E. Dico BE, eflead^D, vt du* 
plus numerus conici vnitace au&us, ad vnitatem^. 
Nempe in pnm. conico, (cilicct in cono, vt?. ad i. 
In fec vt ?;ad i*.; IftrertibVc BtficininftnU 

tum. Supponanui». A B D>efle etiam ttolineum,. cu- 
ius eXponens fit duplus numeri conici. Quoniam 
expropofit. 4 . huius,conicLS ABC, & trilineum 
; aBD, 
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A,B\D, fuotitfiagnitudipes proportionali ter analo- 
-g*,*&,confcqucnter ex propofir. i a, funcpropp ry6- 
jnaliter analoga in grauitift ;>ergi» eorum centra fe- 
tabunt B D» eodem modo. Sdd ixfefeol.ljiriro.pt0- 
pofiti- lib j. centrum* iH, trilinei A -B£k£cdiurdic 
B D, vt B E, iit ad HD, vt numerus trilinei vnitate 
au&us, ad vnitatem j qui numerus trilinei vriiraR_> 
au&us, quoniam numerus trilinei duplus cft numeri 
conici, efe duplus, numerus conici vnitate audhus. 

£rgo E, centrum grauitatis conici, ficdiuidec Bfp, 

vt B;E, fitad E D,vt duplus numerus conicivnita- 
te.aut^sad vniratcm-Quod,&c. . ' u 


. SCHOLIVM 



Patet ergo propofit. 59« Lues Valerij Iib. pri.de 
cent. grauit. & omnium illorum, qui probant, cen- 
trum grauitatis coni (ic fecare axim , vt pars ad ver- 
ticem (it ad reliquam vt 3. ad 1 . efle noftrx corolla- 
rium., , t : ' ' * i - .-! • •• ■ . X' ; t 


PROPOSITIO XVIII. 

jijor: :r- */ . ! . '» « . 

■j Qntrum grauitatts excejfus cylindri ctrcwmjcripti embbet 
comiorum fupraipfkm i'fic dmtdit aximconici , n>tpar , 
*d '-verticem fit ad reliquam , o /t duplus numerus conici 
■ ■ ; ‘-onitnte. au&us , ad duplum numerum conici ternario 
. AU&Mtthj. •>.: .!• 

>! i . :» .* • 

; Conico 
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C >Onico A B C , antec. propofttsfic circufrSfdri- 
j ptus cylindrus FC*-& H, (it centrum 'graui* 
taris exceffus cylindri FC., fupra conicam 
Dico B H i effe ad H D , vt duplus numerus conici 
vnitate audus, ad duplam numerum conici ternario 
audum. V.g. inpri.annulovt 3. ad 5. Infec. vtj. 
ady. In tere, vt 7. ad 9. Et (ic in infinitum-.- Nam 
ifupponamus , vt prius, A B D, effe etiam erilifteum , 
cuius exponens fit duplus numera confcii& 
{ f>arallelogramtnum fibi circumfcriptum . Patebit 
• exfchol. pri. propofit. 4. huius. ExCeffutn cylindri 
fupra conicum , & femiparabolatH P-B Aij <tdle ma- 
gnitudines proportionaliter analogas ; & confc- 
quenter , ex did/s, effe etiam roajgnituttf/KS propor- 
tionaliter analogas in grauitate . Ergo eorum cen- 
otragraui tatis aberunt aequaliter a B. Sed e* fchol. 
a.propofit.i. lib.3. centrum srquilibrlj femiparabo- 
\x FBa, ficdiuidit F A, v.g. in k, vt Fk, fit 
ad kA, vt numerus parabole vnitate audus, ad 
numerum parabola? ternarioaudum } qui numerus 
parabolae vnitate audus, eft duplus numerus annuli 
vnitate audus, quia humerus parabolae fupponitur 
duplusnumeriannuli » ficuti propter eandem cau* 
fam , numerus parabola: ternario audus , eft duplus 
numerus annuli ternario audus . Ergo H, cen- 
trum grauitatispraedidi annuli, ficfecabic BD, vt 
BH, fit ad HP, vt duplus numerus annuli vni- 
tate audus , ad duplum numerum annuli ternario 
audum. Quod&c. 

SCHO- 
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SGHOLIVM. 

Sed etiam nunc, ex do&rinis fupra traditis , non 
modo habemus centra grauitatis praedi&a, fed etiam 
aliorum folidorum , quae nunc explicabimus . Primo 
habebimus centrum grauitatis frufti cuiufcumque 
conici , refe&i plano bafi parallelo . V- g. fi conicus 
ABC, fecetur plano L H M , bafi A D C , paral- 
lelo , habemus centrum grauitatis frufti A L MC. 
Hoc autem centrum tribus modis habetur. Prirno , 
quia cum , ex fuperius didis, pateat, fruftum coni- 
cum A L M C , elTe proporcionaliter analogum in 
grauitate cum trapezio ALHD, cuius exponens 
fit duplus exponentis frufti , & cunr trapezi j cuiuf- 
cumque inuentum (it centrum aequilibri) in diame- 
tro H D, in propofit. 1 2 . lib. *• inuentum eriteon- 
fequenter centrum grauitatis frufti conici ALMC. 
Secundo inuenietur fic . Tam BD, quam BH, fic 
fecentur in O, N, vc BO, ad OH, ot 1B N, ad 
N D, fmt vt duplus numerus conici vnitate audus 
advnitatem. Ergoexpropofic.iy. 0,& N, erunt 
centra grauitatis conicorum ABC, LBM. Fiat 
autem , vtexcefluspoteftatis D B, duplici gradu al- 
tioris poteftate conici, fupra fimilem poteftatem_» 
B H , ad ipfam poteftatem B H , fic O N > ad NE. 
Pundfcum E, erit centrum grauitatis frufti ALMC. 
Nam cum ex fchol. propofit. i.lib. *. fitvtpoteftas 
D B, duplici gradu aldoi poteftate conici , ad funi- 

-J* Ddd lem 
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Iem poteftatem BH,fic conicus ABC, ad coni- 
cum L BM/Ergodiuidertdo, erit ALMC, ad 
LBM, vtexcefluspoteftatis DB, gradus explicati, 
Triprafimilem poteftatem BH, adfimilem potefta- 
tem BH s nempe ex conftrudione , reciproce, vt 
ON, ad NE: Patet ergo , quod fi fupponamus 
•AB C, conum cfle ; ex didis HO, eflfe quartam., 
partem B H ,• & clTc O N, ad N E, vt excefTiis cubi 
DB, fupta cubum BH, ad cubum BH. Compo- 
nendoque , eflc O E, ad. E N, vt cubus DB, ad cu- 
bum BH. Vndc patet, propofit. ly lib. decent, 
grau. Lucae Valerij, in q a ait. Omnis fmtft coni , cen- 
trum £ rauitatis eHpunbhim illud , in quo eius a xis fic diui- 
ditur , '~ut pars , qua minorem bafim attingit afiumens quar- 
tam partem axis ablati coni) fit ad eam , qua inter pofiremam 
feSiionem , ftfi quarta partis abfcijfa ad bafim axis totius co- 
ni terminum mterijcitur , <Tjt cubus , qui fit ab axe totius, ad 
cubum , qui fit ab axe ablati coni . e(Tc huius veluti co- 
rollarium . Tertio, fint 0,& N, centra conicorum 
A BC, LBM, vt prius ;&intelledo conico AHC, 
eiuidem gradus cum prioribus, (it eius centrum gra- 
uitatis Q. Si cigofiat vt BH, ad H D,fic QN,ad 
N R . Erit R , certtrum grauitatis folidi A B C H. 
Nam ex propofit. 3 .lib. 2. cft diuidendo, A B CH, ad 
AHC, vt BH, ad H D j nempe reciproce vt QN, 
ad NR. Fiat SD, squalis LH, & fiat vtredan- 
gulum A S C, ad quadratum LH, fic O R, ad R T. 
Ergo T, erit centrum grauitatis folidi ALMCH. 
Cum enim fit (vt probabitur in propofit. fequent.) 

foli- 



folidum A B C H, ad conicum L B M* ad verticem» 
vc quadratum AD, ad quadratum LH. Ericdiui- 
dcndo., folidum ALMCH,ad L B M > vt redan- 
gulifm A S C, ad quadratum L H ; nempe ei con- 
ftrudione > reciproce, vt OR, ad RT* Tandem 
ratio D B, ad B H, continuetur in tot terminos , vt 
numerus eorum excedat duplum numerum conici 
vnitats ;& QJT, fic.fecetur in V, vt fiat vt omnes 
hae proportionales praeter DB, ad DB, fic QV,ad 
VT . Dico pandum V, eflequaefiium centrum. Et- 
enim , ex cotollar. propolit. 5 . lib.x.. patet efle om- 
nes illas proportionales inuentas abfque DB, ad 
D 3) ‘vt folidum A LMCJfi , ad toni cum ARC*. 
Ergoeri-t reejprqee^ vt ALMCH, ad AH€v iic- 
" Ddd z QV, 

* A • 


* 96 DE INPINTTIS PARABOLIS ETC. 

QV, ad V T . Quare patet propofitura. 

Secund.in figura fequenti, habemus centrum gra- 
ui tatis annuli lati ex portione LPA V parabolae cu- 
iufcumque,reuoluta circa GD. Ratio eft, quia ta- 
lis annulus,eft, ex didis, magnitudo proportionali- 
ter analoga in grauitate cum portione fimili para- 
bolae * cuius exponcus fit duplus exponentis anuuli . 


Sed porrionisLP A, parabola* euiufeumque, eftfn- 
aentum in propofit. 14« Jib« 3. centrum grau itaris m 

bftfi 
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bafi LA. Ergo conTequenter erit inuentum cen- 
trum grauitatisannuli ex LPA,in GO. 

Im6 ex eadem propofit. eft etiam inuentum cen- 
trum grauitatis annuli ftri&iex Tegmento EBPL, 
ad diametrum reuoluto circa BG. 

Ex propofit. ip. Iib. 3. inuentum eft centrum gra* 
uitatis annui i ftridti ex R B P L, portione maiori cu- 
iufcumque parabol*,reuoluta circa SG. 

Ex propofit. autem a 1 . eiufdem libri , inuentum 
eft centrum grauitatis annuli ftrifti ex Tegmento 
ITBPL, reuoluto circa SD. 

Tandem fi mente concipiamus inter plana ITX, 

E B K , traici aliud planum ipfi E B K, parallelum; 
inuentum erit ex propofit. 1 7. Iib. 3 . centrum graui- 
tatis partis annuli contentae inter planum du^um,^ ' 
planum ITX. 

propositio XIX. 

• * 

Si conicus quicumque ftcetur plano bafi parallelo fiper 

eadem bafi , ctr coque diametrum figmenti conftituatur 
altus conicus eiufdem generis cum priori . Erit refiduum 
totius conici , dempto ab eo fecundo conico , ad comtum 
ad r verticem } 'vt bafis conici , ad bafim conici ad ter- 
tiam. 

E Sto conicus ABC, in Tchem. pofito pag. 3P5- 
qoi fitfeiSusplano LHM, bafi AOC, paral- 
lelo , & intclligamus alium conicum Ahc, eiufdem 

:: ordi- 
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ordinis cum ABC. Diicofolidum ABCH, eflead 
conicum ad verticem L B M, vt bafis A D C, ad ba- 
fim LHM. Ratio DB,ad BH, continuetur in tot 
terminos vt numerus eorum excedatduplum nume- 
rumconici binario, & fintduo vltimi minimi termi- . 
ni X, Z. Quoniam enim ex propoiic. lib.i. coni- 
cus ABC, eft ad conicum A H C, vt B D, ad DH. 
Ergo per conucrfionem rationis, & conuertendo, 
erit AB C H, ad AB C, vt BH, ad B D . Sed quo- 
niam ,expropofit» 2 . ciufdem lib. 2 . A B C , eft ad 
LBM, vt poteftas DB, cuius numerus fit dupliis 
ynitatedudus numeri conici, ad fimilem poreftatem 
-BHj& vtf felis poteftas 'ad t3lem poteftatem, fic D B, 
ad Z. Ergb ABC, eritad IBM, vt DB, adZ. Er- 
go cx cvquali , erit; A B C H, ad LBM, vt BH^ad Z. 
Sed vt BH, ad. Z, iit DB, ad X, quia tot proportio- 
nales interijeiuntur inter fecundum terminum HB, 
& vltimum Z, ac inccrfnimucn D B, & pebukimum 
X. Ergo ABCH, erit ad LBM, vt DB, ad X. Sed 
Z , eft vJt imus terminus terminorum excedentium-, 
duplum numerum conicibinario. Ergo X, excedet . 
duplum numerum conici vnicate. Ergo ratio DB» 
ad Xii erit duplicata Tationis D B, ad talcnT termi- 
num pnrdicte feriei,qui excedat numerum conici 
vnitate . Sed quoniam ex natura parabolarum, & 
triiineorum xplicata,eftA D, ad LH, vt poteftas 
DB, eiufdcmgfrjdus cum parabola adfimileinpo- 
teftatcm BH • & vt talis poteftas ad talem potefta- 
tem, fie DB ^ad-fritfm-terniinumpraeduft* feriei.cur 
1 ius 
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ijjs numerus excedat numerum conici, vnitai^. E/gq 
AD, ad LH., eritvt D3, ad illum terminum exce- 
dentem vnitate numerum conici. Ergo & quadra- 
tum AD, erit ad quadratum LH, vt.DB, ad X, 
ad quam habet duplicatam rationem illius, quam 
habet ad illum terminum . Sedvt DB, ad X, ita 
probatum eftefle ABCH, ad LB^j & vtqua^ 
dratum ad, ad quadratum LH, itabafis ADC, 
adbafim LHM. Ergovtbafis ADC, ad LHM, 
fic ABCH, ad LBM. Quod erat oftend en dum, 

propositio xx. 

* • « 

Variorum figmentorum fphara , fpharoidts , (§^ excejfus 
cylindri fupra duos conos inuerse po/itos , quorum bafes 
oppofita bafes cylindri , vertex <~uero medium punftum 
ax is cylindri , ajf gnare centrum grauitatis . 

P Robauimus fupra in propofit.8. & in fcholijs 
eiufdem , fphaeram , fphaeroides , & exceflum 
cylindri fupra duos conos, efle magnitudines pro- 
portionaliter analogas , & inter fe , & cum parabola 
quadratica , tam fecundum totum , quam fecundum 
partes (fi parabola fecetur lineis diametro parallelis, 
iecantibusproportionaliter bafim parabol^jB»: dia- 
metrum, feu aximpred i&orum folidorum. ) Ergo, 
ex fuperioribus, erunt etiam omnia ha?c proportio- 
naliter analoga in grauitate. Ergo habito centro 
grauitatis vnius illorum tam fecundum totum, quam 

fecun- 
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fecundum partes , habebimus etiam centrum graui- 
tatis aliorum , &c. Cum autem fupra aflignata fint 
centra aequilibrij parabolae quadratic* , variarum- 
queeiufdem partium, appenfarum fecundum bafim; 
exipfis centris inuentis , deducentur centra talium 
folidorum . Explicabimus autem haec tantum ia_. 
fphaera , & quae de ipfa dicentur , intelligenda etiam 
erunt & de fphaeroide, & de illo exceflu . 

Eftoergo A BC, hemifphaerium, &c. Dico pri- 
mo , quod (i BE, cius axis ficfecetur in T, vt 
BT, fit ad TE, vt 5. ad 3. T, erit centrum., 
grauitatis hemifphxrij Nam fi fupponamus A B E, 
efle fem i parabolam quadraticam , cuius bafis B E . 
Eritexfchol.a. propofic. i.lib.3. T, centrum aequi- 




Sed intelligamus hemifphxrio circumfcriptum 
cylindrum kC, & fupponamus N, elfe centrum 
grauitatis exceflus cylindri fupra hemifphaerium, 
feu hemifphxroides A BC, & etiam coni, cuius ba- 
fis kBM, axis BE. Dico EN, cflead NB, vt 
3. ad 1 . Deducitur ex fchol. 1 • eiufdem prop. Quia 
centrum aequilibri/ trilinei quadratici A k B, in prae- 
rarinne fecat AK • 


cerfus cylindri GC, fupra fegmentum A OPC, 
'quod fit S, ficdiuidit EF, vt ES, fit ad SF, 
vt 3. ad 1 . Patet , quia talis exceflus eft proportio- 
naliter analogus in grauitate cum trilineo a G O • 



Google 
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Si autem fupponamus N,& S, efle centra piar- 
di&a 5 &fiac S N, ad NQ^ vt excefliis cubi k A, 
feu BE, fupra cubum EF, ad cubum EF. Q, 
erit centrum grauitatis exceflus cylindri KH, fu- 
pra portionem hcmifphaerij , feu hemifphxroidis 
©BP, &frufti coni, cuius bafis KM, vertex E, 
quod fruftum continetur inter plana kM, GH. 
Hoc deducitur ex fchol. a. propofit. ia. 5. Quia 
.centrum aequilibrij trapezij kGOB, parabolae 
quadraticar lecat lcG, in eadem proportione. 1 

Ex fchol. 1 . propofit. 1 4. lib. 3 . elicietur, centrum 
grauitatis portionis OBP, efle in BF, prius fe- 
- Sa bifariam in Nj deinde fe&a NB, in fe- 
cundum centrum grauitatis trapezij k G O B j tan- 
dem in pun&o R, in quo FN, dimidium axis 
portionis ficdiuiditur , vt QN, fit ad N Ryvt 
. ccccflus triplae BE, fupra BE, EF , & hrum 
‘ *'• ' f Lee- - ter-* 
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401 DE 'TbtFmrriS PARAMUS ETC. 
tertiam minorem proportionalem , ad has tres pro- 
portlfnales. * .■ 

Ex fchol. i. propofit*. 16.3. centrum grauitatis 
fcgmcnti A,OPC, eft in FH, p>tus feda bifa- 
riam in T i poHeafein S, yt FS, fii quarta 
pars FEj tandem fe&a TE, in talipuntffo V, 
vt ST, quarta pars FB, fit ad TV, ^jtjdupla 
BE, cum exceflu BH. fupra tertiam cdntinue 
minorem proportionalem ipfarum BE, EF, ad 
hanc tertiam. Ratio eft, quia V, eft etiam cen- 
trum aequilibrij fuppofiti fegmcnti parabblici ad 
diametrum AOFE. Imo cum in calce eiufdem 
fcholij fit adnotatum cx fchol. 2 . & 3.propofic. 10. 
lib. 1. poffe inueniri alio modo centrum grauitatis 
talis fegmenti AOFE , parabola quadraticar, 
eodem etiam modo poterit reperiri V > centrum 

grauitatis fegroentihemifphaerij>&c. 

Sed fupponamus, hemifphaetiittn cnm cylindro 
fecari alio plano p Qj parallelo AC. Ratio au- 
tem BE, ad E Z , continuetur in I5 & nat vt Z, E, 

ad E F, 6 cX&& > 4 S; ***** Sa- 

tatis fegmenti intermedii OLNP, 

iriamin Tjpoftea in V, fecundum 
itis trapezij parabolici X) G O L, ftu 


cen 


. putati , t 

._as«Jinuri DH, fupra fegmernum OLNP: 

^.dcm ficin X, tali punfloin Jttidia TF,"vt VT, 
&a« if % vtjtxceffus tripis E B, ty***]^ 
adipfas . VdX, ccncrumgraunatrsbf*®^- 
mentific locatum erit, vtVT, utad TX> frltWin- 


gula 


Digitized by Google 




LIBER QVAR1VS 


gula E 6 Z, E Z B , E F Z ^ cum duobus terrijl qua- 
drati F 1 , ad re 6 anguJjjjd Z E F, cum %^rcla |>^rte 
quadrari Z F. Hfcc autem afiferta facile ©rotfAun- 
turexfchol.i.propofit.r 7 ilib.$. 'f 

Sed efto fphaera, vel fphxroides ABCD, dufti fibi 
circuntfcripto cylindro KL, qui fecetur planfr GH, 

■B Cjpairallelo. Centrunigr$uitatisportjon&lteio- 

ris. 0 |F, eftin FB,pnfcfea& tfflSMWfr^ein- 
de in Q, & R, fic vt E C£, E R, fint triplae /parum 
Q B, R F 5 poftea fe&a R'Q>ficin S ( quod ef ijt cen- 
trum gfaiiitatis excefius cylindri k H , fup/a ipfam 
porrtfi&em ) vc R.S, ilta^ S Q, vt cubus incu- 
bum HF; tandem in T,talipun&o,ioquo IR, fic 
diuidiflUr,vt S fjfttad IT,Vt dupla 8 F, cum exceflu 
EF, fapra quartam minorem proportionalem pro- 
portionis B E*, ad EF, ad BE, cum illa quarta 
proportionali • Ratib aflerti habetur cx fchoL !• 

/*. f • •• ■ •• i 
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Tandem cylindrus kH, fecetur plano V AC, 
parallelo, adeo vt plana V9f, GH, intcrcipiantpla- 
num,AC;&fiatvtQji,ad EF, ficBE,ad i, cu- 
ius tripla fit >?!*},& fiat vt BE, ad EQ^fic hscad 4; 
item fiat vt B ad E F, fic ha?c ad S; tandem fiat vt 
tres BE,ad excfclfumipfarumfupia S4, fic^ 3» ad 
3 . Cetatrum grauitatis Tegmenti intermedij 

OXZP,crkin Q-F, prius fe&a bifariam (Tuppo- 

nacur ) io I pdeinde in S, & K» fic > vt-E S, E lint 

» 1 1 — ; 1 • 
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tripla? i pfarum SQ, RFj poftea fedafic RS,in Y, 
( quod erit centrum grauitatis exceflus cylindri 
V H, fu pra Tegmentum ) vt R Y, ficad Y S, vt cubus 
QJ*,adcubum EFjtandemin T, pun<ao in F I, di- 
midia totius axis Tegmenti attingente minorem ba- 
fim,in quo fic diuiditur,Vt Y 1, fitad IT, vt 3 cum 

dupla BE, feucum BDj&cumexcefifu BE, fupra 4, 
ad ❖ *, vnacum4* Omnia dependent ex propofit. 
ai.lib. 3; 


PROPOSITIO XXI. 


Omnis portionis , omnis fi&oris EUtpfts , centrum 

grauitatis reperire . 


S it Ellipfis, cuius quaelibet portio C A D, diame- 
ter AB ; & huius portionis fit inueniendum_# 
centrum grauitatis (Tumcit enim inuenire centrum 
grauitatis tantum vnius portionis, ex tali enim cen- 
tro inuento , patebit modus inueniendi centrum cu- 
iufcumque portionis, & etiam cuiuslibet femoris). 
Superdiametro A® , fiat circulus cadens intra , vel 
extra eljipfim , & fecans CD, etiam produ&am fi o- 
pus fir, in F, G . Portionis FAG, circuli , fit cen- 
trum grauitatis H. Dico H,e(Te centrum grauitatis 
etiam portionis ellipfis C A D. Patet ex fuperius di- 
dis ; illae ertim circuli, & ellipfis portiones, funt ma- 
gnitudines proportionaliter analogae in grauitatts * 

Qua- 
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G 


Quare patet propofitum, Cum ergo res fit de se eui- 
dens, in eius explicatione non cft amplius immo- 
randum^.. 

SCHOLIVM. 

. • t • < . * . . 

* * • • 

Hjjc funt, benigne le&or, qua; pro hac vice a de- 
rerminauimus tibi communicare.. Statueramus ab 
initio j etiam conficribere li brum quintum de infini- 
tis fpiralibus; at quoniam nobis intereft quam citius 
praefcatem librum publicam lucem intueri, ideo de- 

termi- 
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tcrminauimus hunc pro fequenti anndrefeHjar*-*.. 
Huic attamen affociabimus alium libellum, in quo 
agetur de centro grauitatis hypeibola», 6 c nonnulla 
trademus, quae tibi haud iniucunda for^ arbitramur. 
Imo aliquam do&rinam m hoc libro traditautam- 
pliabimus . Ha?c potuiftent confcribi fimul cum his, 
& magis, magifque em icuiflentfuperius tradita. At- 
tamen etiam fequenti annojfajcunditasdo&rinarum 
inhocopere explicatarum , magis , magifqueappa- 
rebit . An autem in prxfenti libro a nobis elabora- 
ta tibi pergrata futura nut>igaorai|ius. Vnum autem 
nobis fufficiat, nimirum in hoc opere contenta, non 
difplicuifle Excellentiflimo Viro, condifcipuloque 
noftro amantiflimo Petro Mengolo, Bononi e pu- 
blice Mathefim profitente j cui vc in plurimis fciem. 
tijs > ita in Mathematicis neminem quis re&e ante- 
pofuerit . Quam plurimos in hoc libro errores rc- 
peries, haud tamen con fiderationis multa;. De duo- 
bus vero cupimus te monitum eflc . Primum eft, 
quod pag. 9 2. fchema ibi appofitum non eft pro- 
prium, fed debet confpici illud pag. 90. Hoc au- 
tem fa&um eft thypographi incuria. Secundum eft, 
quod infehemapag. 1 62. linea curua GC, debet 
tranfire per interfe&ionem linearum MB, HF,quod 
pariter a fculptore originem duxit. Reliquos quos 
adinuenies > partim funt proprij , partim ab ipfa im- 
pratflioncinfeparabilcs . Pro proprijs veroarbitra- 
mur facile nos a ce pofle veniam impetrare , fi alicu- 
ius operis i mprxdionem aliquando expertus fueris , 

pr«- 
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pntdpui mathematice, & iubcilis fpcculationis .In 
, corregione etenim, intclledus auroris fic eftab- 
ftraAus , ficque incumbit fubftantix, vt impoflibile 
propemodum fit vnica reuifione , qualis noftra fuit, 
•mniaadnourc. Vale-». 



’ • w 


FINIS. 
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